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ADMIR AND VM 

ILLVD GEOMETRICVM 

PROBLEMA 

TREDECIM MODIS 
DEMONSTRATVM. 

Quod docct duas lineas in eodem plano defignare, qua* nunquani 
inuicem coincidant , ctiam R in inffnitum protrahantur; 
& quanto longius producuntur , tanto fibi- 
inuicem propiores euadant. 

FRANCISCO BAROCIO lACOBI FILIO 
PATRITIO VENETO 
A V T O R E. 

Acce^it etiam injlrumentum quoddam elim ah eodem Autore inuetttMm 
quo cuiupbet Com ortus^ac trium Conicarum Se^ionum 
in Plano dejiri^tto ft, 

Cuni Indicc locupletifsimo^ corum «juar toto operc continentur , 

CVM PRIVILEGIO. 




V E N E T ^ 1 S, 



Apud Gratiofum Perchacinum , fumptibus lo. Baptift» 
FantiniPatauini. M D LXXXVI. 
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AVTORES DE LINEIS 

NVNQVAM COINCIDENTIBVS, 

ET SEMPER SIBI MAGIS 
A P P R O P I N Q^V A N T I B V S 

IN EODEM PLANO IN INFINITVM 
PROTRACTIS. 

QV/ 1{El MENTIONEM 
tantum fecermt, 

PROCLVS in fuis Commentarijs in primumli- 

brum Elementorum Eucliciis muFtis in locis. 
GeMINVS in libro fcxto fiiarum Geometrica- 

rum Enarrationum. 
G E O R G I V S Valla Placentinu^ in Iibro primo fu? 

GeometricE Cap. LIX. 
RaBBI MOYSES Aeg) ptius in primo libro 

Cap.7 3 fuiOperis infoipd DireCtordubitantium. 
G OE L I V S Calcagninus in quadam fua Epiftola. 

Oyi REM IMPERFECTE 

demonBrarmt . 

ApOLLONIVS Pergieus in prima, 6c quartade- 
cimaPropofirione fecundi Iibri Conicorum . 

P APPV S in fuis Scholijs in quintum librum Coni- 
corum Apollonij. 
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EVTOCIVS Afcalonita b fuis (^omm cntarijs,jn^ 
in fecundum Iibrum Archimcdis de Sphsera, ScCy- 
lindro : 6c in librum fecundum Conicorum Apol- 
loni j . 

INNOMINATVS Antiquus Autorin finelibelli 
de Se<ftione Conica,quae Parabole dicitur. 

OkON riVS Fin^us in fuo libello de Speculo 
Vftorio. 

lOANNES Vernerus in vicefima Propofitione 

fuorum ElementorumConicorum . 
RaBBI MOYSES Narbonenfis in OpufcuIo> 

quod de hac re compofiiit. 
RaBBI SAMTOV inexpofitioneCap.7 3libri 

primioperisinfcripti Dire<5tor dubitantiumHabbi 

Moyfis Aegyptij . 
HlERONYMVS Cardanus Mediolanenfis in ]i- 

bro fextodecimo de Subtilitate. 
IACOBVS Peletarius in (ecundo triuni fuorum 

Commentariorum De Dimenfione Circuli , De 

Conta«5lu linearum , & De Conftitutionc Ho- 

rofcopi . 



AD PRAESTANTISSIMVM 

NOSTRAE TEMPESTATIS 
M A T H E M A T I C V M 

FRANCISCVM BAROCIVM. 

V P ER "vt argutA excepit me campus areru^ 
Dum lufiro loca cunBa fagax-fitibundus^helans 
Artis ficrat^ facros cognojcere fonteis , 
Etfidum qu/zrens tantis de heroibus vnum 
(Queis fophiA fiimmam licuit pertingere metam) 
Tramite qui re£lo duhios deducat ad illam , 
Duxj^fidebroji callis nos extricet idem . 
Htc mihi tu Jolers occurris magne BA ROCI^ 
Diuino ingenio r ejeret qui hdc abdtta nobis , 
Quo ducCy tantarum edoCfi myfteria rerum^ 
D^daleos tuto anfiaiius fitperare queamus . 
Ergo haud in^ati^ tanto pro munerey par efi 
Laudemus cun^it^^ grato te pedore amemus . 
Quafiis tu interea monumentts perge njetuftis , 
Do^o tu radioy doBo tu in puluere perge ; 
Indefefifus opem conferre petentibus omnem. 
Laudesindetuas firies Aterna nepotum 
ExtolletCoeloyclari fimul inc^ta texent 
VJc[ue GeometrA tua f:itis dogmata formts , 
Axe jucs dum vafta Polos premet orbtta Mundt . 



Alcxandcr Syngliriciis Cyprius., 
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IDEM AD LECTOREM. 



^^CCE Geometrici (LeBor ) miracula Pmflt , 
^^^Nojirts nota ^arumj^rifcorum haud lucida Jcrtptts. 
Altera adalterius {dtBu mtrahtle ) nutum 
Se magis atque magis concordi, Itnea.curju 
Perpetuo infleBunt, tnhiant vni vtraque Puncio; 
Immo licet fpatijs femper breuiorihus ahfint , 
Attamen Aterno p4tuU difcrimine dt ^ant : 
Aeterniimaccedunt flmul .^ternum.j^ recedunt . 
Ignibus ipfa prius fp^ciahit/^r ^^uoris vnda^ 
Terraq^p rapidis mtfcere njoluhtlis ajlris . 
Autfimul ire Polt,totus quos dtutdtt Orhisj 
Quam fimul vmt^ Punho claudantur eodem . 
Non hunc folertes apicem tetigere Lattni ^ 
Nonplene Eutocius,non fat Pergms ApoUon^ 
Non tota hoc docutt Gratorum turha Sophorum . 
^ArgHtt hoc AraheSyfublimt hoc mente Rabini , 
Quotquot ^ hac fuerint pr^ftantes arte Adagiftri 
MjtrandACundi reticent mysierton artis . 
tAttamen h^c nobis arcana BARO CIV S ^nus 
Candidusimpertit yprofert h^cvnusapertam 
In lucem ^ ^ valtda rationum indagine fulcit . 
Pr^ reliquis igitur merita illt laurea cedit 
Tbtts Stcelidum votis decrcta fdrorum . 



IDEM AD FRANC. BAROC 



®B|F"Z)/C7£ 'vel Momo debentur magne BAROC/ 

Mmere pro ma^no munerA magna tibi . 
Sittamen iflameisa te aatavenia dictis; 

Non venit h^c ^vnigloria tota tibi . 
Ecce PA LAEO TVS Mujarum charus alumnus 

Ordinis eximij gloria magna Jui^ 
Huic tu cede ^volens , operis Jwt ^vendicat huius 

^imidiam laudem^ dtmidiumc^ decus . 
Namque tibi toties felict, hic , omine^partus 

Iflius edendijuafir ^ auBor erat y 
OptaHi cjuoties bngos premeretur in annos^ 

Forjan vt hoc careat pofteritate bonum . 
Sicbene prosiexit Japienti mente CAMILLVS, 

Cuius .fautrict tanta tenemus ope: 
(^eternas ergo , Aonidum decus inclyte ^ laudes 

Grata debemus mente CA M I LLE tibt ; 
Et nos quanta tibt , tibi tanta "BARO CIVS ilie 

lUe Geometrici Duxj^ y Caputj^ Ooori . 
Vffue GeometrA debent y omnes quoque Mujk , 

Grataj^ pofteritas (fl qua futura ) ttbi . 
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FRANCISCI BAROCII 

AD CAMILLVM PALAEOTVM 



VIRVM CLARISSIMVM 
Prsefatio . 




Admirand;! 
in Geomc- 



0 NNVL L A in Geometria Tro- 
blemata,^ Theoremata funt( Camille 
"vir pr^jlantisjlme^^ac eruditis/ime )quA 
cum admtratione dtgnajint^ hoc fibi no 
men uendicarunt ^ ut a ^eometris ad- 
mirandauocarenturmon profeBo quia 
Geometris admiranda^videanturl qui 
enimrerum caujas Jcmnt ^ eJfeBm admirart non pojfunt ) l^^^'^^^^ '''' 
Jedquoniam vulgo geometricas eorum caujas ignoranti ab- 
Jurda , imredtbtbaq^ apparent . Tale quidem efi illud Pro prabiei^ 
blema . Super vna parte lateris trianguli duas reCtas lineas 
introrjum confiituere duobus reliquis eiufdem trianguli la- 
teribtis matores ^ ^ minorem angulum quam ea latera con 
tmentes . Quomodo.n. admirabtle non eft ,fi refldi qutdem 
linejL fiper toto latere tntrorjum conftttut^ , exterms mino- 
res , ^ maiorem angulum comprehendentesab Euclide de 
monHrat a fimt : qus, vero Juper parte tpfitis laterts conyH-^ 
tuuntur , eijdem externis maiores , ^ minorem angulum 
Comprehendentesrtnt?Huiu(cemodtverotlludettae(iPro Aif. dvfmf. 
mema , quoa att. 1 rtangulum quadrtlaterum repertre ba- bicm». 
' bensangulumexternumtribu^interms Aqualem.tres au^ 

tem 
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teminternos dmbmredismmores . Nome hoc etiamad.- 
miratu dignum erit , cum defmat Eucltdes trimqulum efe 
trilateram figuram , demonjtret^ omnis trianmU angulum 
externum duobm mterms ex oppofio iacenttbm efe Aqua- 
leminecnontresinternos duobm reBs xqualesejft^? Ex 
pAdmirabiie ^dmirandts etiam eji Fythagoricum illudTheorema. Tna 
-1^^^°°^^^"^ Ji,la Multangula totum , qtd circa pundum ^num elilo- 
cum replere pojfunt , nempe Triangtilum Aquilateru?ru , 
Ouadratum , Sexangtilum Aquilaterum fimul, Aqui 
'angulurn^ . Si enim Trtanguium , Quadratum , ^ S exan 
gulum locum ip/um replent; curQuinquangtdum etiam,^ 
Ociangulum,CAteracy Mukan^la eum replere no pojfunt ? 
Aiiudadmi- Ex admtrabilium numero iUudquoqueTheoremaeH.Fi- 
It^l^^"" gurarumplanarum recitltnearum quAdam hahent ambi- 
tm quidem ,fiue circuittts Aquales , areas vero inAquales : 
^ e conuerjd , areas qmdem Aquales,ambitm 'vero inAqua 
les , ^ quA quidem minores hahent ambitm , quandoque 
Aquales quoad aream, quandoque maiores funt ijs,qu& ma 
iores ambttm habenf.quA verb quo ad aream minores funt , 
fimaioribm quoadareamcomparentur ,aliquando Aqua- 
Propofitio ^ aliquando maiori ambitufruuntur . Taliafunt ea Fro- 
finu"omniu yiemata , ^ Theoremata Geometrica , quA admirahilia 
rimi Propofi qjocantur . Ex omntbm autcm admirandis in Geometria 
propofitionibm vna eji CAteras admiratione ,fupore<^fupe 
rans , quippe quA demon^irat duas in eodem plano pojfe de 
Jcribi lineas , quA nunquam adinuicem coincidant , etiamfi 
in infinitu protrahantur.et quanto longius producunt ur,t an 
fis'^ig"tT tofibijnmcempropioreseuadant. VndeBjihbiMoy(es Ae- 

tiftum. ^Jp''ttS 
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gybtms primolibxap.7 3 fmdmni operis injcnptt DtreBor 
duhitmtiu jvoles oHendere quodimagtnatio nonfit mentts 
operatto Ifedamente dtferat Mc^l^^s efirationt^.Quo- 
niam fctlicet qudam mente percipiuntur , qu^ tmagtnatto 
noncaptt, quam^tiquerattonem exhoc confrmat , qmd 
iamdtBa omnium admtrabtltftma propoftto mentequt- 
dempercipitur ,ftib imaginationem^uero non cadit.Quod 
fine K^bbi Moyfis dtBum ft ita intelltgatur ^t a multts ex 
pomtur ,falfimntmirimi effe ^jidetur, ideoj^ a nonnuUts 
tanquam fdfum refellitur . Ntlentm.a mentepercipttur, 
qmdetiamabimaginationenoncapiatur,quamimdtuer 

fis modts , nempe a mente quidem intelligent er , ab tmagt- 
natione vero tmagtnanter . Mens nanq^ cunBaftmplictterj 
^indtuifibtltterrationtbusintelligtt.tmaginattoautemco- 
pofie , ^ parttm dtuifibtliter ,parttmindtutfibtkerformts 
tnphantafia impreps resfibi jubieBas imaginatur, atqut^ 
comofctt. Gtm emmphantafiaintermentem,etfinfumme 
dtafit, vt docent oAriSioteltci, ac Platonici -.tmagtnatto 
etiam,qumrca Pkantafiam^verfatur ,intermentem,fin 
fumimedtaerit. Cumautcm mlfitinmente,qmdprtm 
nonfueritinfenfu.-vt JrtBotelesdocet:neceffarto qmc- 
quidmens percipit , imaginatio etiam capit . N on daturfi 
quidem ab extremo ad txtremum , ntfiper medtum tran- ^^^^^ 
fiitus . Aitter i^itur dt{ium Kabbt Mojfis intelligendumef di^mTb! 
feexifiimo.^uddftilicetquddammente quidempercipian 
tur , qua imaginatio non capiat . Hoc e^l quibufdam rebus 
imagtnationon affentit ,donec difcurrens cogitatio caufas 
eartimmcmat.menjqieastanquameuidentespercfpjat. 
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Quod emm dm line^ in eodem plano de/lgnat^ ^fi in infini^ 
tum producantur ^nunquammuicem cotncidant yfemfer(^ 
magts^ ac magis flbijnutcem approptncjuent^Jenfus prtmum 
^idet tn rebus matertalthus , ^ jenftithus , ^ imperfeciis : 
deinde tmaginatio perfecitort quodam modo in Phantafia 
id tmaginatur , in rehus tmagtnahtlthus , ^ a materia fen 
fhilijeparatts , perfetttorthus : pofeavero cogttatio di- 
fcurres repertt huiufce rei caujas.cjuthus rem ita Je haherc^ 
demonjirat: Tojiremo demum Mens ipja rem iam demon 
firatam velutt ^veran^ perciptt , tunccy tmaginatio ^ ^ fen- 
Jus menti confenttentes conquiefcunt. Ecce tgitur cfubd men 
tis operatioahimaginationis operatione dtffert ^ ^vt pulcre 
concludtt ipfe T(ahbi .firecle uerba eius tntelligantur.Sunt 
autem altA quoque mentis ab imaginatione pulcherrimA di^ 
Sni^l^tis!' Jc^ docent Phtlojophi y de cjuibus althi fermo no- 

bis etiam erit , ^uhihoc K^bt Moyfis dtclum, eius^ ^verba 
sibKaum^ P^^^^^^^ ^^pofituriJumusVerum emm ^vero cjuum celeherri 
opcris. mam , ac mirabtlssfimam iam dtciam propofitionem in me 
dium mthiattultjfes , etusc^ demoftrationem a me petijjfes: 
cupiens ego deftderio tuo pro "virtbtis Jatisfacere , cjuoddam 
onus non leue (ufiepi y a quo tandem TDei Opt. Max. opc^ 
expedttum me ^video . Optis enim de hac re tntegrum com^ 
pojuiftnqmtredectmmodts pr^zfatam propofitionempro- 
blemattce demonfiraui , ^ quiccjutdah omnthus tum an- 
ticjuts.tum recentiortbus .cjuosvidiyAutortbus dehacre 
dtcia fuere , in vnum coUegt : ^ ea quidem , quA ab eis vel 
imperfe(^e , vel male demonfirata fuerant , ad perfe^io- 
nem0 exquifitam demonfirationem redegi : ea verb.quA 

ab 
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Ab eisfalsb dtBa fmt^ratiombus confutaui.atque de<lruxiy 
vt ret veritas ah omni contradiBione^controuerfia^ tmmts 
nis redderetur . Talem autem in hoc opere ordinem firua 
ui . Primum qt4^dem more Mathematicorum princtpia 
quAdam pojm,atque declaraui^quA vrid cum Euclidis Ele^ ' 
f mentts confrmant quidquid in toto opere a me dtBum elf^ 

Poftprincipta "vero tres propofltiones demonfraui.quAtan 
quam totius operis Elementa funt . T^einde "vndecim di^ 
uerfas infitut^ propoftionis demonfrationes pofui'. qud^ 
rum ettam Elemtnta^ ^ Sumpttones ante eas fmper de^ 
monfratiomhusconfrmaui^ CoroUariai^ neceffaria ex eis 
excerpf. Pof vndecim autem demon ftrationes ^ trrores 
infgmores, ^ imperfe6fiones Autorum dehac re troBan^ 
titim declaraiii : f^lj^sj^ eortim opiniones redargui. Po^ 
iiremo deniqtic lihellum Rabbt Moy/is Marbonenfs de hac 
re compofitum dilucidaui , in quo dtlucidando reliquas 
ttiam duas eiufdem propoftionis demonfrationes illu^ira-^ 
ui j atque perfeci : dtcium quoque RabU Moyfs Aegyptif 
diligenter expofui ^ac demum ^Dtutno auxilto fnem operi 
dedi . Cun^a vero h^c a me quamuts non exiguo labore, ^»»^»» 
itbenter tamen peraBa funt cum vt integre ttbt fittsface- 
rem^ tum ^t ftudiofs omnibus maxime prodejfem . Om^ 
nesenim qui dtltgenter hutc no^^rs lucubrattoni operam 
nauarint.non folum admirandam illampropoftionem per^ 
feiie y dtuerfsq^ modts demonfrare fitent : n;erum ettam 
ita in rebus Conicts exercebuntur ^atque infruentur^ 
omnes Itbros de Conicisfcrtptos^pr^frttmj^ ^poUonij tle^ 
menta perfe^e intelltgere poterunt : mc non a multts erro^ 

t ribus, 



it> P R AE F A T I O. 

ribusin quihus Autores ey^fi funt.Jefia-^jUnebmt, Quam 
futiHs autem do^nna deComcts fit ,multt gramf^tmt vtri 
attejiantur,quippequi tn ea tradenda maxtme tnjudarunt: 
vt Conon , Apollontusy Serenus, Archimedes , ^ alij. Ex 
Conicorumemm doftrtna multahumano vjut emolumen- 
ta prauentunt . Dtuerja nanque Specula tum Canica^tum 
etiam Cokmnarta ea Ferfpe^iu^ Jctentia pars.qu^ Specu- 
laria dtcttur, conjlrt^ere docet , qu^ porrb mirabtles effeflus 
nobis fuppedttant . Fieri autem non poteft ^vt diBa Specu- 
lareiie confiruantur ab eo.quiContcorum Elementorum 
ignarus extliit . Nam Speculum illud omnium Specuio- 
rumalioquivtilipmpim, quod per rejlextonem radiorum 
Solts magna etiam, (tf durtpma corpora comburit^quo Ar 
chimedes quoque tn Syracufs naues comburebat, nonne ex 
ComcatUa Secitone ft.quA Farabole appellatur ? Fr.tterea 
cmtra grauitatum tnuemrt non pojjunt ftne Conicarum 
SeBionum admintculo , vtpatet ex hbrts Archtmedisde 
Aque ponderanttbus ,feu centrts gfauium planorum, ^ ex 
libro o?c^^.f^^v^v ^ quem nonnuUi injcribunt de tnfdenti- 
ku^s aquA, alij wro, de ijs qu.^ vehuntur in aqua . At cen- 
ffigratuum cognttio/ionne admodum necejfarta ef admul 
tas Machinas cum tn belw fum tn pace ^vttlipmas extruen 
das ? Rurfus Ferfpe^itu Jcientt^, qux adeo vtilts eft.om 
niafundamenta ex Comcis dependent , quandoqmdem om 
Ws^ui/kper Conumft . Qutnetiammultas dtasvttatates 
Yt^bet Contcorum doctrtna AftrologiA.jMechantCA,^ Ar 
thiteBi^r^, quastn pr^fntia ^ ne tmto te ajfctam , ftlentto 
f€rtr?tnfeo . Vttltfma ttaq^ Conicoru doBrina ejl^d quam 
(■y.\.n ' €pus 
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opHs hoc noflrum breuiter inilitMit ,dumpropofltionem 
prxcipue nobis infiitutamvarijsmodis demonflrat. Acci 
pe igitur Camillenokkftme ,atcf^ dociipme huncnofirum i^"»'»»» 
lahorem, ^ui (ub tuinomims,totms^ Academia noHrx fcs 
Itcifimis aufj>icifs in Utcem prodiens/ion parua cum auto- 
ritate in manibus hominum 'vsrjahitur. 'Bonoma Kalert' 
Ss lanuarij Anno Saktis M. D. LXVL 




1» P R I N C I P r A. 

'^DejmtttoTfes Primx . 

Dcfijim^ 1. ^^;^ O N V S eft figura^que defcribitur, quan- 

do vno re^languli trianguli latere eorum, 
qua^ circa red:um funt angulum manen- 
te^circundudum triangulum,in etihdem 
rurfus locum reftitutum fuerit, vnde moueri ceperar. 
A tque fi manens redla linea a^qualis fuerit reliqu^ cir- 
cum rec^um angulum exiftenti circundu(5ta^,Red:an- 
guluseritConus : fi verominor,ObtufanguIus : fi au-^ 
tem maior Acutangulus. 

Axis autemConieft manensillarec^la linea, circa 
quam triangulum vertitur. 

Bafis vero Coni, eft circulus , qui a circunducfla re- 
(Xz linea defaibitur. 

Vertexjfeu Faftigium,CuImen,Cacumen, Summi 
tas,fiue ApexConi , eft pundlum fupremum manen- 
tis re(5laslinea^circarecftum angulum exiftentis. 

Ex his quatuor dcffnitionibus tres priores ab Eudide poficae 
funtinter initia librivndecimElementorum*& funtibi iS, 19, & 
so. nos veroquartam etiam fubiunximus iuxta Eudidis dodri- 
nam . Apollonius autem Perg^us in prindpio primi libri Conico- 
rum aliter haec definiuit^vt in (cqucntibus dcfinitionibus. 

Si a quodam pundo ad drcunferennam circuli, 

qui non fit in eodem pIano,in quo pundlum eft, con- 

iund:a re(^ta linea in vtranque partcm protrahatur, & 

mancnte pundo refta illa linea duda circa circuli cir- 

cunfercntiam in eundemrurfuslocumreftituatur,vn 

dc ferri inc^pit : dcfcriptam a rc(^a linca liipcrficiemi. 

quac 



T 
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qu^ componitur ex duabus fupcrficiebus aduerti- 
cem inuicem iacentibus, quarum vtraque in infini- 
tum augetur,defcribente re(5ta linea in infinitum pro 
dua:a, voco Superficiem Conicam : 

Summitatem vero ipfius,pun(5tum di(ftum : s 

Axim autem , re(ftam lineam du(5tam pcr pun- 7 
€tum illud, & centrum circuli: 

Conum autem , figuram contentam a circulo , & * 
conica fuperfieie , qua^ inter fummitatem , 6c circuli 
circunferentiam interijcitur : 

Summitatem autem Coni,pun(5lum, quod fiipcr- 9 
ficiei conic? fummitas eft : 

Axim vero Coni,re(;^am lineam du(flam a fummi- 10 
tatead centrum circuli : 

BafimdemumConi, circulumillum. . " 

Conorum autem Re^ftos voco eos,qui Axes ha- i% 
bcnt ad recHros angulos ipfis bafibus: 

Scalenos vero , qui non ad recftos angulos ipfis ba- t j 

fibus Axes habent. 

Sicab Apollonio hcecdcfiniimtur,quf porro dcfinitiones&nu Compairatj* 
mcro p!urcs,&Iocuplctiorcs fupcrioribus quatuor Euclidis dcff- E^fciidi^dc- 
hitionibus funt. Nonomnibus cnim hifce ab Apollonio defini- finitionibu» 
tis Euclidcs indiguit. Quum autcm nobis in hoc libro cundta Apoilo* 
hxc ncceffaria effcnt, non immcrito iuxta dodlrinam ApoIfonij,fic ' 
ttiameadcfinirc voluimus. Namprimum qurdem definit Apol- 
lani.us conicam fupcrficicm cx eius ortu, deindc conicf fupcrfi- 
cicr tum Summiratcm^^tum Axem . Poftca cx his Conum,ciusquc 
Summitatem,Axim,&Bafimdcfinit. Poftrano Rcdi^&Scalcni ^^,*" ^ jji^*;: 
Coni dcfinitiones tradit» Dfffcrunt autem dcfinicioncsConi, & cioncs a^oI 
fuarum Summitatis, Axis, & Bafis , quas dc mcnte Euclidis pofiii- ^^•^'^'5^3^^'^ 
iims>ab eis,quas fecunduui Apolionium tradidimufs . Quoniam iN 

tioaibus. 
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]x quidcm ab ortu Coni res ipfas explicant , ha? vcro Conum tan- 
(]uam d conicsB fuperficiei gcneratione conftitutum accipiunt, 
eumque ex terminis,a quibus continetur,veIuti cx differentijS fpc? 
cificis , fimiliterque eius Spmmitatem3Axim5& Bafim definiunt. 
DigrcfTio. Qua?dam autem hic animaduertenda fuiit . Primo ^ Ucet Summi 
Quatuor ad Axis fupcrficici coiiic^ cum Summitate,& Axi Coni esedera 
notanda. ^ effe vidcautur ; differunt tamen , atque ex prioribus pofteriorum 
Not.primu. ^ognitio depcndct . Idcirco Apollonius feorfu.m quidepfi hafce ab 
Quo diffc- illisdeclarauit. Cum enim conicam fuperfiqicm vocaireteam,quf 
rantfummi- componitur cx duabus fupcrficicbus ad verticem inuicem iacfn^ 
^onic^Yiip^^cr tibus,quippequf exdudurc(5icelineccirca circuli circunferentiam 
ficieiaium- vno ipfiiis rc6txlincx pun£to imniobilipcrmanentegenerantur: 
Axc cow^ non immcrito Summitatcm ipfius coniciE fupcrficiei,d^um immo 
bilepundum dcfiniuit. IpraenvUiqueducefuperficics totam coni- 
cam fiipcrficiem componcntcs in infinitum ex vtraque parte auge 
ri poffunt, fi reita linea ipfas fuocircundudu delcribcns in in§. 
nitumcxvtraqucpartc protrahatur. Qnare pun^flum illud ma- 
nensjduasqucdiaasfuperficies ad vcruccm coniungens>rotiusco 
nicxfuperficieiSummitas crit. Rcda vcro linca du^a per illud 
pundum,& ccntrum circuli>erit conic^ fuperficiei Axis. Ciim au- 
tem Conum definiffet figuram contcntam a circulo 3 & conica fu- 
perficie interieda inter Summitatem, & circuli circunferentiam 
(hoc cftfiguram contentam acirculo iUo, circa cuius circunfcren- 
tiam refta Imea circunuoluebatur, &parte totius conic^ fuperff- 
ciei interfummitatem,& ipfim circuli circunfcrentiamiacente) me 
rito Summitatem Coni elfe dixitpunilum illud,quod etiamfuper- 
ficiei conicse Summitas effe definitum eft: Axim vero Coni,red:am 
lineam ducSam ab ipfa tum fuperficiei conicf, tum ConiSummita- 
te ad iamdi(fti circuli centrum . Vnde manifeftum eft Summi- 
tas3& Axis conicf fuperficici a Summitate3& Axe Coni hoc difcre 
pant, quoniam Summitasconic*e fuperficiei cofideratur tanquam 
communisduorum Conorum vertcx: Coniautem Summitas.tan 
quam vnius tantum Conifaftigium.Similiter Axisconic^efuperfi- 
ciei duos Conorum duorum Axes in fe cotinet, Coni autem Axis, 
vnius tantum Coni Axis eft . Qyare non ab re Apollonius conic» 
fuperficici Axem dixit elfe redtam lineam dudam per pundum il 
ludj&centrum circuli : Coni vcro Axem^rec^amlineamduaama 
Summitate ad centrum circulLNam illa quidem particula(j)er pua- 

Ctum 
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diini illudj&ccntrum circulQoftendic nobisg> Axisconic^fuper- 
ficiei debcta (upcriori duorum iUorum Conorum aduerticeminui 
eem iacentium ita duci, vc tranfeat per pundum illud, hoc eft coni- 
ca?fjperficieiSummitatem,illudq; infe ampledatunnecnonper 
centrum circuli.Illa vcro particula [a Summitatc ad centrum circu 
K ] nobis indicat Axis Coni dcbet initium fumere ab ipfa Coni 
Summitate,& pcruenirc vfque ad ccntrum circuli illius,circa cuius 
circunferentiam linea rc(5la circundu(5la, & in eundem locum, vnde 
ferriinccpit,reftituta ; conicam fupcrficiem, Conumq; ipfum pro- 
duxit,quem vtiquc circulum mox Coni bafim efTe Apollonius defi 
niuit Summitas igitur /uperficici conicae a Coni fummitate diflfe- 
runt rationc,quamuis rcipfa vnum,& idem fint pundlum : Axis ve 
roconicaefuperficiciab Axc Coni difcrepat , vt totuma fuaparte, Ctcwti' 
Hoc itaq; primo erat animaduertendum.Secundo autem adnotan aum*. 
dum eft g> ex Euclidis definitione tres habemus Conorum fpecies, l^^^l^^^^f 
nempe Re(fiangulum,Obtufangulum,& Acutangulum,quas Apol- aum^Eucr 
lonius non diftinxit : fed duas ipfc Conorum fpecies definiuit, Re- Hu? ^^^" cO* 
dum.f& Scalcnum,qucequidcm ducefpcciesin qualibettrium Eu ApouJ 
clidis formarum confidcrari pofrunc.Conus.n.fiue Redlangulus^fi- nium . 
ueobtufangulus^fiue Acutang.ulusfit:ciim Redus, tumScalenus 
efTe potcft. Rc<ttus quidem , i\ eius Axis fu^e Bafi ad recftos angulos 
fit: Scalcnusvcr6,fieius Axisadrcdtos funeBafinonfucritangu- 
los.Caufa autcm propccr quam Euclides quidcm triplicicer, Apol- ^ur Eucli- 
lonius ver6dupIiciterConumdiuifcrint,ha?ccft: quoniam.CAnti de$ tres, A- 
qui Gcomctra? affcdtioncs quafdam vnicuique earum trium forma P^^^^"*"^ 
.rum propnas ellecredidercquas tameomnes Apouomusdemon norum fpc- 
ftrauitin qualibeccrium formarum Corii,'dummodoRe6tusfic. ex ciestudaiit. 
quocciam magnusGcomecres appellacusfuit.Quarenonerat ne- 
ceffarium vt crcs illas fpecics Appllonius ^liftinguerct.Quoniam au 
tem nonomnia,qi:jr dcCono Rc<ftodicuncur,Scalcnocciamcon. 
ueniunc ( vc in Apollonij dodrina vcrfatis pcrlj^icuum eft ) propte- 
rea oportuit Apolbniu duasiam di^as Conorum fpecics,Re6lum 
.f.&Scalcnumproprijsdcfinitionibusaiftinxiflc.Hicautcmobiter ^^^•^^'^«'^' 
animaducrfionequoquedignum eft,gi fiueRc(aus,fiueScalcnus 
fit Conus hoc habcnt communc^cj» vcriuf]uc Bafis circulus fit: hoc 
' autem difcrepat ^ quod Rcfti quidem Coni Axis Bafi fu» ad redlos ^^^^^ 
cftangulos^Scaleni vero Axis Bafiadredlos angulos non eft.Vnde r„ndam% 
quidan:^ magncipere hallucinati tont /inter quos etiam Cardanus Cardani. 
[ inlibro 
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in libro 1 6.de fubtilitate J qui arbitrantur Conos ScaIcnos,quo$ ip 
fi Indinatos vocant,non habcre Bafim circulum.fcd aliam figuram 
a circulo diuerfam. Qiiod nimiriim failiinmum eft. Quoniam tales 
Com,quorum Bafis circulus no cit^neque etiam Coni runt,f«l Co 
norum partcs. Quandoquidem omnis Coni Bafis circulus efle de- 

K«.teni6. bet,vt dcfinitum cft tom ab Euclide, tum ab Apollomo. Tertio ad 
notandumeft quoddefinitioConi traditaab Euclidenoncompc- 
titnifiConoRcdojScalcnoenim nullo pado conuenirc potctt. 
vtreaeanimaduertit Geminus inlibrofuarum Geometricarum 
€narrationum : Definitio vcro fuperficiei conica- ab ApoUonio tra 
dita Scaleno etiamc6uenitCono,firvtanimaducrtuntPappus,& 
Eutocius in primu libru.Conic. ApoUonij; protnihi,& contrahi ex 
vtraque parte intelligamus reftam lineam.quf circa circuli circun- 
ferentiam vcrtitur.Cum igitur Conorum alius Re(ftus,ahus Scale- 
nus fit,& horum vterq; triplex effe poflit, fcilicet Redangulus, Ob- 

Not.quartC. tufangulus,& Acutangulus ; hoc etiam vltimo animaduertendum 
cft , quod in fequentibus principijs cum de Cono abfolute loque- 
niur,Conum tantummodo dicemus : cum autem de Cono Rcfto, 
partieulam [Redum] Cono femper adijciemus.Dc Scaleno autem 
nullum fermonem habebimus tanquam praefenti tradationi no ne 
ceflario.omnia vcro,quae dicemus.tum in Redangulo^tum in Obtu 
fangulo,tum ctiam in Acutangulo Cono vera efle intelligendafunt 
iuxta dodrinam ApoUonij, qucm nos fcquentes nullam de his tn- 
bus formis feparatam mentionem facicmus ; fcd ablolute vei de 
Cono Re^aojvel omnino de Cono lermo nobis erit. 

14 Conicse Bafis Dimetiens , eft ipfe iam didi cir- 

culi Dimetiens . 
1 s Plana fupei ficics Conum fecare dicitur , qux co- 

nicam fuperficicm fecat. 
i6 Plana fuperficics Conum tagere dicitunquai cum 

tangat conicam fuperficiem,quomodocunq5 produ- 

catur, eam non lccat . 

Tres hafce definitiones fuperioribus definitionibus fubiungere 
placuit,quoniam traitationi noftra;funtncceflariae, quaequidem 
prorfus conlpicuaefunt, Cumautcm rdiquaru defiritionu i nobis 

I poncndarura 
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poncndarum cognitio a quibufdam pctitionibus huic traftatio- 
ni oeceffiirijS' depcndeat , propterea fasec nobis effc conceden- 
da pctimus • 



Wetitiones. 




l a Coni Vcrticc acl quodlibet conicsefu- 

perficiei puh(5lum refta ducatur linea, to 

ta erit in conica {iiperficie . 

Si y;er6 in tonica iuperficie duo quseli- 

pun(9i:a prapter Coni Verticem redlalinea coniun^ ' 

gat,tota intra conicam fuperficiem cadit : Quod fi vl- 

tra duo illa puncSla producatur, extra Coni fuperfi- 

ciem exit . nV 

Si Planum per Coni Verticcm fccet Conum 5 com 

munis redlioconica:(uperficici,&Bafis, & fecantis 

Plani, Triangulum rccftilincum cft, quodConum per 

medium diuidit, mipfumque per mcdium ab Axae 

Goni in duo rriangula diuiditur. 

Si Planum Coni Bafi ParallclumiSohum Rcc5lum ^ 

{ecuerit? communis fcdio Plani fccantis, & conic^ fu 

pcrficici,circunfcrcntiacirculi cft centrum habcntis 

in AxcConi,cuius Dimcticns cft communisfc(5tio,in 

qua dia:um planum cum Plano ipfius Axis, fcu trian- 

guIi Conumpcrmcdium diuidcntis fcfc intcrfccant. 

, SiPIanum ConiaeBafi non parallclum fccasCo- 

num Rcdumjiaud pcr cius Vcrticcm tranficrit: com 

munis (cclio ciufdcm plani , &: conica^ lupcrficici in- 

ricxa qui^dam , Miftacjuccft liiica . 
-i Hxfunt Pctuionci; tiuu prafcnti Traaationi ^ tum fequentium 

C definitio- 
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definitlonum perceptrorii ncceffana^cjfuas tanquam manifeftaifup 
ponimus quaniain fcnfuipatent,& quioiiiam ah ApDlIonio^cmon^ 
ftrataefunt. Nam primas quidcm quatuor dcmonftrauit ApoUow^ 
nius in quatuor primis propofitionibus primi libri Conicorum : 
quinta vcro patct etiam ex (ecunda hariim pctitionum^ & ex nona 
propofitione eiufdcm primi libri Conicorum . Ibi.n.dcmonftrat 
Apollonius earn firilioncm, fle qu2t noffird quitita petitio loquitur, 
non elTe circularcm^lineam. At neqi etiam re(5ta cft^quia fi reda ef- 
fet^per dfdtam fcCundam petitioncm totaintraconica fupcrficiem 
cadcret,& fic non effet inconica fUperficie, quod eftcontrafuppo- 
fitionem>ip(ius quinra?petitionis. Cum autcn>nequereda,neque 
circularls fit : neccirario mifta crit . Omnis.n.linea vel reda eft^vel » 
circularis!, vetex his mifta . His itaquc pclitionibus pofitisreliquii ' 
dcfinitioncsfcquuntur. r : a rni.ULClOj rn i: aoJrlx^^f 

Defimtiones Secund^ . 

i>«^n«ir^ ^fi^?ilt^ ^"^^^ Coni dicitur recfba Imea^ quse a 

Coni Ve rtice vfque ad eius Bafim tota eft 

in conica fuperfide . 
Hf c dcfinitio ex prima petitione fcaturire vidctun 
II Trianguluhi perAxeni Coni vocaturillud,quod 
Conum permedium diuiditjpfumquepermcdium 
ab AxeConi in duo triangula diuiditur . 
Not.primC. Hafcdcpcndct ex tertia pctitionc. Adnotadum cft autcm quod 
hoc triangulum multi vocant Triangulumab AxcConi^fortafTc 
qiioniam ab Axc Coni pcr mcdiu diuiditur . Scd mcliiis cft ipfum 
vocare Triangulum pcr Axem Coni . Quoniam femper tale trian- 
gulum trafit pcr Axcm Coni,cum fcmpcr Conum pcr mcdium di- 
uidere^ ipfumq; per mcdium ab AxeConi diuidi dcbeat. Axis.n. 
Coni in medio Coni fempcr cft. Vel etiam fic vocatur , quoniam a 
Kot.recu<Iu. pJano Conum per Axim fccanti fit. PriEtcrea notadum cft,qu6d in . 

quolibct Cono infinita huiufccmodi triangula ficri poffunt^no fcm 
Frror CajcTa per a?quicruria (vt male Cardanus exponit.^ Scd in Refto quidcm 
4e ?ttbtahLt tiono^ ^^^^ aequicruria^tum xquilatera . in Scalcno vero tum aequi-; 

latcraj 
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latera, tum xquicruria ^ tum etiam Scalena. Qux porro Trlangula 
cum ab Axe coni per medium in duo trianguk dmidantur; ea pro- 
fefto duo,qucE inde fiunt triangula partialia non femper ambo re- 
dangula/vt ait Cardanus,) funt,verum in refto quidem Cono am e^rlllnirD^^^ 
bo revaangulafempererunt : in Scalenoautem , illaduo tantum, dcm . 
quttfuntdimidiiEparteseiustrianguli, quod duolatera in Coni 
Vertice fefe coniungentia lequaliahabct. reliqua vcro per Axem 
Coni Scaleni triangula cum habcant duo di£ta latera in3equalia,di- 
uidiintquidem Conumpermedium^ipfiquepcr mediumab Axe 
Coni diuiduntur, fed non in duo redangula tnangula, Autai-alte- 
run: tantum eorum,aut neutrum redtangulumerit* 

Bafis trianguli pcr Axem Coni ^ cft ipfa conic^ 19 

Balis Dimeticns. 

Ciuum triangulibafis dupliciter a Geometris accipiatur^velpro ^^^^^^^^ 
latcre,quod e rtgione ante oculos iacct,quando nullum antea latus ^'^^"p^^^^^^^ 
nominatum eft: vel pro tertio latere duobus iam pra?acceptis y & 
nominatis : nonimmerito ipfiusper Axem Coni trianguli Bafis 
fempcr efie diciturea rcdalinea, qnam in r^dcfinitioncConic^ . 
Bafis J^imetientcmelfc diximus.quandoquidemh^clineafcmpcr 
eft latus illud trianguli pcr Axcm Coni, quippe quod c rcgione an 
te noftros oculos iacet^^dummodo Conus iple fuper fua bafim ere- 
dus maneat. 

Conica fcOiio duplicirer accipitur,velproIinca,vel 
pro (iipcrficie plana.Si pro linea {iifcipiatur , illa mifta. 
linea eft,qua^aplanoConicx Bafi non parallelofecan 
ti Conum Redtum, per eiufque verticem non tranfi- 
entiin conica fuperficie fit : Si veropro planafuperfi- 
Gie,illa plana fuperficies eft, qux continetur a iam di- 
dlamifta.&aredtaknea.quo: conicx bafis,i$ciam di- 
(Sbi fecantisplani communis (ccliio cft. 

Totaha^cdefinitio aquintapetitioncdcpcndet. 
' Conic^ Sediones tres (unt Parabole , Hvperbole , 
&: Ellipfis.Parabole quidem fi t.quando planum lecas p^^^-^^^i^ 

C 2 Rcc^um 
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RecftumConumad plciiium trianguli pa AxemCo- 
nierigitur, horumcjuc Piarjorum communis (ecfbio 
fecans iam Bafim , & altcrum latus trianguli , reliquo 
Hypcrboie eiufdem triangulilateri parallela fuerit.HyperboIe ve 

quidfic. j5 fit^quando communis dicflorum planorum fecflio 
cum reliquo trianguli per Coni Axem latere vltra Co- 

Eiiipfii quid ni Verticem produdio coincidit . EUipfis autcm fit, 
^uando eadem communis (cctio fecans alterum duo 
rum ipfius trianguli laterum, & bafi non parallela exi 
ftens,cum reliquo latere intra Conum coincidit . 

Hefunttrcs illf ccleberrimae conic3Efc<5lioncs,quasantiquiGcO 
inetra?in tribus Coni Rc(ftiformisinucncre>Parabolem quidcm in 
Cono Rcftangulo : Hypcrbolcm vcr6,in obtufangulo : EUipfim 
Qxiemoao ^"f^"^>^'^ Acutangulo.cum enim^in Cono Rci^angulo alteri latcru 
AnnquTtrcf tfianguli pcr axcm Coni perpendicularcmreiftalincamduxifsent, 
conicas Sc- Parabolcm inuencrunt.cum autcm in Obtufangulo Cono idem fe- 
b« Con^Rc ci(rcnt,HypcrboIcm ficri dcprchcndcrunt.Cum vcro in Acutagu- 
eti forimVin loidcm egi(rcnt,Ellipfim oriri compcricrc.QuasprofcdotrcsSe- 
ncncrint* ^ioncs prifci alijs nominibus appclIarunr.Nam Parabolcm quide^ 
Rcdanguli Coni fcdionem : Hyperbolcm ver6,obtufanguIi Coni 
fedioncm : Ellipfim autem, Acutanguli Coni fcdionem vocabant. 
putantes nimirum vnamquamquc harum trium Scdionum vnicui 
quc trium Conorum fpccieipropriam cfrc. Apollonius autcmin 
vrioquolibct Cono feu ReiSangulo,/cu ObtufanguIo,lcu Acutan- 
gulo tres iam diftas rcpcrit Sedtioncs iuxta diucrfum planorum fc 
cantium fitiim,ficuti pra?fcnsdefinitiodccIarat. vocauitautemcas 
non communibus(vt antiqui; led proprijs nominibus,ParaboIcm, 
HypcrboIemj& Ellipfim . Nam Redanguli , fcu Obtufanguli , fcu 
Acutanguli Coni Scdioicoc nomcn cft^quod tum Parabolf^tu Hy 
pcrbolce, tum dcmu Ellipfi conucnit. quadoquidc in vnoquoq; Co 
no vnaquaeq; iftaru Scitionum fieri pot. Vcrum vt apcrtius ca,qux 
dicimusintcl!igantur,cxemplain mcdiuadduccndafunt.Sitigitur 
Conus Rc(aus,atq; Rediagulus ABC.cuiusvertex A,bafisauccir- 
culu* habcns dimecientem B C; Triangulum vero pcr Axcm Co- 

nific 
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nifit ABC, cu 
ius latus ABfe- 
cctur a redfci li- 
nea DE in fi- 
gno E ad rc— 
€tos angulos,& 
producatur ip- 
faDE donecfe 
cct trianguli ba 
fim BC ad fi- 
gnu F. Deindc 
imaginemurpla 
nu aliqd^fecans 
Conu ABC iux^ 

lineam D E F , quod fit erc^aum ad Planum ipfius A B C triangu 

li . Erit ergo communis feftio plani Conum fecantis, & plani trian 

guli ABC ipfa EF rcftalinea, qua», ciim ex fuppofitione angu- 

li F E A, & C A E duo re£ti fint,parallela erit lateri A C per fecun 

dampartem 28 propofitionis primi libri Elementorum Euclidis. 

Fitigiturperquintampetitionemhuiusin conica fuperficie qux- 

da mifta linea , quf fit G E H. Erit aute comunis fc£tio plani Co- 

numfecantis,& Bafis conicae reila GH linea. Quamobrcm ip-. 

fa GEH Seftio 

conica, Parabo 

leeft perprima 

prsefentis dcfi- 

nitionis partc. 

Similitcr fiant 

omniavt prius, 

fed i Cono Re- 

(ko Obtufangu 

lo.Cu itaq: duo 

anguli CAE,& 

AEF perfup- 

poficione duo- 

bus rcctis maio 

resfiat (vnus.n: 

reaus , & aUer 

obtufuc 




p R OT P I Ar 




obtufuscft)filatiis AC |)roducatuM'npartes A, coincidet necef- 
fariocumipfa FE communi didlorum Planornmfcdioucin lon- 
gum produ(5la ad partes D per quintam peritionem primi libri 
Elcmcntorum EucKdis . Anguli eninl D A E , & D E A duobus 
funtredis minores, ciim per 13 propofitionem eiufdem primi 
vnuseorumredus,aIter acutusfit. Quarepcrfecnndam partem 
huius definitionisconicaSccaio GEH Hyp^rboleefl:. Hauddif- 
fimiliter cunfta in Cono Re(fto Acutangulo pcva6ta e^fe intelli- 
gantur. Cum igitur anguli CA^^'^& AEF ex fuppofitionc 
duobus redis minores fint, coincidet per eandcmquintam Pc- 
titionem primi reda linea EFj qiix eft Planorum di^tum 
communis fedio, ipfi AC lateri intra Conum in figno E: nec 
eft parallela Bafi BC^ qiioniam cx fuppofitione anguli a~d fi- 
gnum E rcCti funt, anguli vero ad figna BC pcr fexram,&tri^ 
cefimamfecundam propofitionem primi libri Elcmentorum Eu- 
clidis,acuti. Quaproptcr conica Sedio EGFH pertertiam par- 
tem praefentis dcfinitionis Ellipfis cft,quam & JSvpiov, hoc eft Cfy- 
pcum Gra?ci vocantpropcer fimilitudinem, quam habctcum ipfo. 
Oypco. Hoc pad^o tres cpnicas Sediones antiqui Geomctrae in. 
tribusConorumformisrcpericre. Apollonius auiem alioartiii. 

cio 




cio in vno quouis Cono Re(5to cas omnes adinucnir. Sit vnus qui- i?^no quo- 
libet Rcdus ConuSjfiue RccianguluSjfiue Obcufangulus, fiue Acu "is ^^^"^.^^ 
tangulusipfe ABC, cuius Summitas A, Bafis autcm circulus ^^^J/^caTa 
nabensdimctieatwiu BC, Triangulum vcroperaxem Coni ipfum nesrcpcriu 

ABC,in 
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ABC, in cuius Bafi BC fufdpiatur quodIibctfpun<aum F, per 
quod ducatur per 3 1 propofitionem primi lib.Elem.EucIidis reda 
FED hneaparaUelaipfi AC lateri, fecans reliquum trianguli la- 
tus AB mfigno E. Rurfum a quouisipfius BC bafis pundo F 
ducaturreaalmeaFE, quainonfitparalldaipfi ACIatcri, fcd 
comcidat cum eo produfto cxtra Conum vltra Verticem A in fi- 
f "ciPa* ?^?^ ^"'^' ^^"ipcr cucniet quandocunq; anguli C A E, 
& FEA duobusre<aismaioresfa(aifuerint.nihiIq;prohibctquin 
m quouis Cono fieri poffint. Prsctcrea fufccpto extra Conum 
quohbet D figno ducaturreila linca DEF fccans duolatera 
trianguh ABC infignis E,F, &nonfitparaIldabafi BC. Hifce 

ita 
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ita dif[3ofitis imaginemurtriaPlanafccaiida Gonum A BC iiixM 
tres rcdtas EF lincas , gu^c fint eiccta fupcr i^Janum trianguli 
ABG. Erun.t'Commiuncsquidcm fcctipncs jpfonim PJftnt)ruiii:^ 
& Plani trianguli ABC trcs E F rccta? linea>. Commw«^s,air-' 
tem corundcm Plaoorum, Sc Bafis Corli fcctiones crunt tres G H 
rctoline^^qux oportctvifcccntipfam BC ad rcvtos angul6s,v.cL 
Omncsintra Conum5VcldL;a:Jcni4)er iritra,& vna cxcra,vt in fup-(?-.; 
rioribus figuris linea 1 . Mifte vcr^ linc^ pcr quintain.pcticio-: 
nem huius in conica fupcrficic trcs cr5f,ac,nipe G E H, & ,G E H,; 
& E G F H . quarum viu quidcm erit ii^araboje, altcra au.rem Hy-, 
perbolcj tertia vcro E lipfisiuxta pra?fcntis definitionis do<arina.. 
& funt omncs in vno,eodcmquc Re<5lo Conp , qualifcunquc ipfe ^ 
fit. Sicctiam Apollonius vnico in Cono trc.s conicas Scciliones 
adinUiCnit . Caufe autem proptcii .quiiSiApollonins v^nam quidem Digre/Tio. 
harui^irium conicarum Sc^tiofium Parabolcm,alccram Hyperbo ^^.^^ ^ . 
lcm, tcrriam Ellipfim nuncupauent, noailla: funt , qu>T affig-iiantur dnimicdio 
a Gcorgio V alla in libro quarto ftKe .GcometiixT cap. ?^ & a Hiero-' nLnn etymo- 
nymo Cardano in libro.i 6 dc fiibti.Iicate,& a Fedcrico Connm^indi' ^"^*^* 
cio in commcntaho fuo in librum d.c Quadracura Parab.Qlcs. Archl Eutoci; Afca 
• EutQcij Afcvonitx in prinium librum Coniwruni fc 



mcdi^de^mCte EutQcij A/c^ 

mindini . & 



ApoUonij. Nam Gcorgiijs Valla^&.Fcdcdcus Comiiundinus in- 



quiunt de mentc ipfius Entocaj Par^bolcm quidem fic faiffc nomi Cieorgij v.,l 
natam^qiiia.communis fcertiopIani.Conum.fGcantis,& pfi^mi trian- ^ 
g.uli.pera^^i;mCQnip,iraUcl,,i.cftlater^^ m frif^Tp^ 

ilus^cnim rcfert;EiuQcij.ver|)a;(5rceca dicentis Paribolcm clfe.di- "iones. 
<aamttVoVv£ TafctAAMApy-^^^.Jioc cft a parailelu cifc. Hypcrboleih 
.vcro fic dictvi fuiik' duabus amnc. d;c caufis : prjino quoniii duo an- 
guli,qui in.fupcriprib^is figuris funjt, A E F £ AC in Hyper-: 
.bolc duos rci^tos exccdunt : fccundo quoniam rcda inca J)EF iii 
Hypcrbolc cxccdit Vcrticcm Coni, <^ccoincidiccxcraConumipfi 
-CA latcritrianguli pcr AxcmConi infigno D. Ellipfim dcmuui 
.duabu^ fimilitcr canfis ita nuncup;;tam fuiife aflcrur^aut quod pfc- 
.di(iti anguli in Ellipfi a duobus rcC.tis dcficiant , aut quod Ellipfis 
JitciVculus Lmminucos.Cardanus au :em Parabolcm qutdeni aic 
;gnificarc cragionq,a^ fic appdlari : quia c]uantumcunc]uc vn:i cuin 
ipf ) Cono producatur fcmpcr cft c ragionc altcrius hitcn<s trian- 
guli : Hypcrbolcm vcro ita vocari dixic quoniam angulus A E F 
in ca maior cft;,quamUi Par.aboIc;El:ipfim aurem ita\iici v..ltjqiiia 
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non vt PaTabole,& Hyperbolcpoteft in infinimm cxftcndi.Hf funt 
Opinioufi fn caufjEaiamdiiflis AutoribusTcdtiitcE. Quannimautcma veritate- 
jjcriorum c6 alicnae fint , nobis rem ipfam rede cofiderantibus manifeftum fier, 
tutatio. ^^^^ pado igirur aKquis ctiam parum in Gcometria vcrfatus 

fibi perfuadcrc poterit quod Parabole conica illa Seaio vocata fit 
quoniam commtinis ledio plani Conum fecantis,& Plani triangii 
li pcr Axem Coni parallcla cft lateri ciufdcm trianguli ? Quid cnim 
ipfiParabotecumparallela? Nonnccuiquc grxcas callenti litcras 
manifeftum eftParaboIemnuIIomodo parallelum fignificare poi- 
fe? Mirorequidcm Eutocium Afcolonitam rcm hancdixilfe, cum 
graecus fuerit.Rurfus Parabolem fignificarc crcgione,credo nemi- 
Hem cflTcqui fatcatur.Quomodo crgo hacctiam cx caufa fic appel 
kbitw ? Quod fi etiam parabolc e rcgione fignificarct, cur ctiam 
circulusqui a planoConu Re(5lum (ecateconica?BafiparaIlclofit, 
Parabofe non dicitur,cum ipfe quoquc Bafi trianguli ciufdcm c re 
gionefit ? Prsetercafi Hypcrbolequidcm ideftexceifus vocaretur, 
quoniam duo iam didi anguli duos rcvftos cxccdunt anguIos:Elli- 
pfis vero idcft defcdus diccrctur,quoniam ijdcm anguh a duobus 
revJtisangulisdcficiunt; curab internis potius angulis, quam ab 
cxternis nce figurf nomcnclaturam fortita? funt? Non nc in Hyper- 
boleanguhcxtcrni DAE,&DEA dcficiunta duobusrcctis^ 
Quurigiturnonabhifcectiam Ellipfisfedio hcec vocandaeft? Si- 
militer cum in Ellipfianguh externi duos re(Sos excedant , qua dc 
caufa Exceffus ctiam non vocatur ? At-fi Hypcrbole ficdidacft, 
quoniamredtalinea DEF excedit Verticem Coni, & coincidit 
cxtraConumipfi CA laterij cur econtrario Parabolcdcfcdcus 
Hon dicitur^cuiusrefta DEF linea fupraConi Verticcm cu AC 
fcftw nunquficoncurrit? Quod fi Hyperboleitanuncupatur quo^ 
niatnangulus AEF incamaiorcftquaminParaboICjCuretiam 
Parabolc rcfpcdu ipfius Ellipfis exccflus diccda non eft, ciim in ea 
quoqueaugulus AEF maior fitquaminEllipfi, vclcurnonpo- 
tmsabaltcro BEF interno angulo minoriinHypcrbolc quam 
in Parubolc cxiftenti dcfcdtuj dcnominabitur ? Si dcmum Ellipfis 
ita vocatur qupd duo iamdidi interni anguli a duobus redis cxccr 
dantur , nullam vidco raiioncm ^ proptcr quam ab internis potius 
angulis Ellipfis,quam ab cxtcrnis Hyperbole nuncupanda fit.Si vc 
t6 talem habuit dcnommationem,qu6d fit quafi circulus imminu*. 
^s 5 procul dubio LuuuUaris etia,vel Vtrinque conucxa,vcl Cyflfoi 

dcs^. 
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des figura, qux circuli diminuti cfTe videntur, Ellipfis nomine frui 
deberent. Si denique fic vocaretur,quia non vt Hyperbole, & Pa- 
rabole poteft in infinitfi extendi ; hac eade ratione circulus etiam , 
necnon tresfiipra nominatajfigurse hocnomen fibi vendicaflent. 
Credo itaque neminem efle!, qui non videat guod caufe], & ratio- 
ncsabhifeviris traditasomninoaveritateipfa diflentiant, atquc 
ridicul3efint.Qyapropter verajcaufseharumdenominationum dc 
mcnte ApoUonij nobis aflignand^cfunt, quas quidem caufas Pap- 

conicaru fc- 

pusetiam Alexandrinusinfuis fcholijs in primum libru Conico- ^onum. 
rum ApoUonij breuiter tetigit,& Commandinus in ipfa Apollonij 
cditione in fine propofitionumduodecima?, ac tertiajdecimaejdc 
Hyperbole5& Ellipfi redcadnotauit, quodammodo fe corrigens 
de ijs^qua^dixeratinfuo commctario in lib.Archimedis dc Qua* 
dratura Paraboles ; de ipfius Paraboles autcm falfa, qua in iam di* 
Qio loco fcripferat,etymoIogia,nufquam fe correxit, fed in eudem 
cum Eutotio,& alijs errorem permanfit. Tradens itaquc ApoUo- 
nius ortum^ &proprias AfTediones haru trium Conicarii Sedio* 
numin 113& 123& 13 propoficionibusprimilibriConicoru , de- 
monftrat vna eflc peculiarem proprietatc vnicuiquc harum trlum 
Se£lionum ab earum ortu {caturicntcm. quod fcilicet in Parabolc 
quidem quarundam redarQ Iinearum quadrata ;rqualiafint qui- 
bufdam parallelogrammis re(5lagulis,quippc qua^: cuidam datf rc- 
a3elineasitaadha?rent,vteiuslongitudinem ncccxcedant, nec ab 
ca exccdantur,fed illa linea vnum corum parallclogrammorum la-» 
tus euadat: in Hyperbole vcro^ quod carundcm re(5tarum linearu 
quadrataaequalia fint nonnullisparallelogrammisredagulisdatac 
cuidamreitaelineae fic inhxrentibus^vt eius longitudinccxcedanc 
parallelogrammo fimili 3 fimiliterque iacentc cuidam alio dato pa-^ 
rallelogrammo rcdlagulo : in Ellipfiautem, quod earundcm refta- 
rum linearum quadrata f qualia fint quibufdam parallelogrammis 
redtangulis, qua^cuidam data? rcdlajlineae ita inhxrent 3 vt ab eitrs 
longitudine deficiant parallelogrammo fimili,fimiliterque iacentc 
cuidam alio dato parallelogrammo redangulo. Ciim igitur trcs 
iam di<aas proprias harum trium Sedionum AfFcaioncs ex earum 
ortu cmcrgentes ApoUoniusdcmonftrauerit^no immcrito ab eis 
ipfis denominauit . atquc eam quidem 3 in cuius proprietate Ap- 
jplicatio Geometrica apparet , Parabolem , hoc eft Applicationcm 
appcUauit. eam Vcro , in cuius peculiari AflFc<aione Exceflus Gco- 

D 2 metricus 
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metricus requiritur,Hyperbolem,idcftExceiriim vocauit.eam au- 
tem^in cuius accidcnti proprio Dcfcdus Gcometricus apertilTime 
Tres celc- videtur,Ellipfim,nempe Defcdumnuncupauit.Tres nanque cele- 
brcs^nGeo brcs operatioucs in Gcometria fieri folent, quippe qua: a Grascis 
metria opc- antiquis Gcomctris vocat^fuerunt Trdpa^oXv^^ ideft Applicatio, 
v7np/2oXYl 5 ideft ExcefTus , & g aa^/^, idcft Dcfcdtus . Cum enim 
data quadam rec^la linea fpatium aliquod, feu figuram aliquam re- 
<ailineam ita ipfi coaptamus,vt fpatium ipfum longitudinem lineae 
non excedat,ncque ab ea excedatur, fcd tota ipfi data linca vnum 
ciuslpatijlacuseuadat: tuncillud fjjatium ad illam rcdam lineam 
Applicatio applicari dicitur , & huiufinodi operacio , Applicatio vocatur . 
in Geome^ autem fpatium illud ita reilce lineae coaptamus^vt eius longi- 
triaquidfit. tudinemexccdac, &data reiialinea vnius latcrumeius pars fiti 
ExcefTus tunc fpatium illud exqedere dicitur, atquc operatio ha?c, Excelfus 
iit»- appellatur . Cum vero fpatium ica linecE adaptamus^ vt vnum eius 

latusparslinea^data? fir,fpatiumque totam re(5la?lineaelongitudi- 
nemnonimpleatj fedahquaeiufdemlinea^: pars extraipfum fpa- 
tium relinquatur : tunc deficere fpatium illud dicitur , & t;ilis ope- 
Dcfcausg^d ratio^Dcfe(5lus a Geometris nuncupatur. Hifce porro tribus Gco- 
• metricis operationibus vfus eft etiam EucHdes in propofitionibus 

44 primi3& 2 7,& 2 83& 2pfcxtilibri Elementorum, Ab hisitaquc 
celeberrimis in Geomctria operationibus Apollonius, omncsque 
iunioresGeomctra^ eas tres conicasnominaruntSedioncs.vnam 
quidcm earum Parabolem^alteram Hyperbolem^tertiam EllipfiFQ 
vocantes, quandoquidem ingeneratione, &proprietateipfarum 
tres iftit( vtidiximus )operationesappareant,invnaquidem Ap- 
plicatio ipfa , in altcra auiem Excelfus , in reliqua vero Defc(5ius • 
Opcimas enim illas denominationes funt , quce ab ortu , & propricr 
taic rerum fumuntur . Qax cum ita fint , Latini fcrc omnes bQui 
Macheraatici nomina haru trium Conicarum Sedionum a nomi- 
nibusdi^aarum triumGeomctricarum operationum diftinguer.c 
volentesj operationes quidem latinis fcmpcr nominibus expri- 
munt, ncmpe Applicationem. Exce(fum,atquc DefedumiSeftio- 
nes vero conicasgraecis vbiquenominibuspronuntiant^ Parabo- 
lcm fcilicec.Hyperbolem , & Ellipfim . Haec de nominibus, & cau- 
fis denominationistriumConicarumSecbionum difta fufficiant* 
Meliiis cnim intclligentur ea^quae de caufis nominum hic diximus 
in progrefTu iibri huius,vbi duodjcimam propoficioncm pnmi li- 

briCo* 
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^ri Conicorum Apollonij dcclarabimus. Nuncaurem rcucrtenti'- ^^g*^^*^"^** 
biis nobiseovnde fumus digrcfli, rcliquum eft adiibtare quod {^"ounium . 
quaiiuis in Scalenis ctiam Conis trcs di^ta? conicse Sediones iux- 
ta dodrinam Apollonij rcperiantur,nihiIofecius in Redis tantum 
Conis eas definirc, & dcclararc voluimusi tum quia magis regula- 
rcs in Re<5lis,quaminScaIenisipf3efunt5 tum quia vt plurimum 
Apollonius, cacccrique Mathcmatici de ConiRed:i Seftionibus 
fermoncmhabents addeetiamquodhuicnoftra^Tradlationi ne- 
quc Coniis Scalenus^neque Sedliones ipfius necefTarix fint.Vndc 
fanepofthiEcprincipiain totaprffentiTra^ilationevbicunqj abfcv 
luteConum dixerimus^deCono Rc(51:ofen)perintelIigatur. 

Placct autcm hic Inftrumentum quoddam a nobis olim Inuen- inftruinenta 
tum apponere^quodConicamfupcrficicm, ipfosque Conos, tam p"iaTco Bt- 
Re(aos,quam ScaIenos;tum Rc(5tanguIos,tum ObtufanguIos,tum rocio anno 
ctiam Acutangulos commodegenerat :Necnon tres Conicas Se- ^^^^* 
(aiones,ParaboIem fcilicct^ Hypcrbolem, & Ellipfim aptiflime de- 
fcribit. Ad cuius Inftrumenti noftri fimilitudine Circinus quoque 
fimplex duorum crurium flibricari potcft (\t Clariflimus^crudicif- lacobus C6- 
fimusc]ue vir lacobus Contarenus alter gtatis noftrae Archimedes "^^""^" 
me nuper commonefecic huiufcemodi Circinum repcrtum^ fibiq; 
oftenfum^ac traditum fuifleab Illuftriflimo Comiti lulio TicnCjVi- circinus in- 
ropra^ftantiflimo, omnibus in fcientijs , Arteque Mihtari cgregie "^^^^J^^/ ^"^^^ 
verfato) quo ctiam facillime tres iam di(5lf Conic;]e Se^Slioncs defi- '^"^ * ' 
gnantur . Cuius Circini alterum crus^quod circunuolucndum cft, 
concauum cfle dcbet,habens in concauitatc ftylum dentacum mo 
bilcm.qui contrahendo fe , ac protrahendo cuiufdam denticulatse 
rotulc, & kmin^ circa ea clauo circunuolutae artificio furfum^deor 
fum<^;fcratur. Nam fiplinum,inquo Sc^aionesipfseConicf dcfi- 
gnandaefunc,parallcluquidem Axilnftrumetinoftri^velimmobili 
cruriCirciniiamdi(5li pofitum fuerit^Parabolcdubioproculde- 
fcribctur : Si vcroplanumipfum Axi, vcl Cruriiam didto lionpa- 
ralle]um,fcd inclinatum vcrfus Inftrumcti/cu Circini fummitatcm 
fit, Hyperbole defignatur: Siautcmplanum Axi,fiucCrurjipfi 
non parallclum , fed e contrano in partcm oppofitam , fcilicct ver- 
fus inferiorem Inftrumeti, vel Circipi partcm inclinatum ponatur, 
Ellipfisdcfcribitur . Quippe quodlnftrumentum, nccnonCirci- 
num ipfum clarc figura? fcqucnces oftendUnt, 
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Dcffinit. 22. Axis/feu Dimetie^s^Gors^a: Si(fti^^^ li- 
iiea cotaf|i Conicam Sedionem per medium diui- 
dens,qir^^uperre ad re(5losdedu(ftasangulos,& ex 
vtraquep^Waconica Se<Sbione terminatas reclasli- 
ncas per mefiium fecat . 

Cum dicimus^Axis, ft u Dimcticns conic.T Sedionis] nil rcfert 
fi conica Scctio vclpro mifta linea^vc! pro plana fiiperficie fufcipia- 
tur . Cum autem diomusra conica Sei^tionetcrminacas reJtas li- 
neas] tunc Sedio cdnfc^r pro mifta lincadebecaccipi. Excmpli 
gratia fit Parabole ABO 
fiue vclinca,fiue vt fiipcrfi- 
cieSjquam diuidatpc^r mc-^ 
dium fecundumlongitdcfv 
nemreda linea DllE*» 8^, 
fupcr, ipf:i BE (u(dp|an- 
tur cpotlibec figna vtp.oce 
FG, per quocducantur re- 
£l:x hnee fccantes ad re(ios 
angulosipf-im DBE ipfi- 
gnis F G : & ex vcraq; par- 
te ab ipfi A B C conica Se 
<Sionc, fciliccc mifta linea 
terminatcein fignis HI, & 
KL. Sitq;HF a^qudlisipfi 
F],& KG ipfi GLi Cum 
itaque rcda linca DBE 
Parabolcm ABC g)ermc \ k 

diumdiuidacnccndnipfis HI, &KL fnpc\uratm DE ad rc- 
dosangnlosdeduv5iasper medium fecec^ Axis^fHS Dimetiens Pa- 
rabolcs eft. Similitcr aucem Hypcrboles criamN^xis erit ipfa 
DBE redalinca, fiimagincmur ipfam ABC cmicam Scdio- 
ncm Hypcrbolem effe . Sic ruifusE lipfis ABCS^A, cuius 
longicudo quidem AC, lacitudovero BD. d canturai;tcmdug 
f cftx !inca? diuident^^s cam per medium , alcen» fcilicec per longitu 
dinein^&alccrapcrracicudincm. Ift.Tigirur redto: linea? funtduo 
ipfius Ellipfis Axes caudem palfioncm hjibentcs;quam de Parabo- 

les, & 
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les^ Hyperboles Axe dixi 
mus. Horamautem Axium 
ipfum quidem Ac vocant 
Axim maiorcm , fiue Axem 
longiDudinis ^ quoniam cft 
maxima linea,<]ucieintra ip- 
sa Ellipfi duci po(rit,& quo- 
niam (ecundum longitudi- 
nem Elhpfim per mcdium 
fecat.ipfum vero BO, mi- 
norem Ax{m,feu Axim lati- 
tudinisappelIant,quando- 
qiiidc minor eft quara A C, 
I & iuxta latitudtnem per mc 

I diumtotam ElHpfim difpe- 

I fcit. Hocitaquepadohajc 

J noftra dcfinitio intclligcda 

^ cft.No me latet autem Appi 

, lonium diuerfas conicarum 

Sedionum Dimctientes , di 

ucrfofque Axcs varijs modis definire.Qnafdam enim Tranfuerfas, 
quafdam Re^as^ quafdam Coniugatas , & quafdam Secundas ap. 
pcllauit.Oimctientes. Axcs autcm quofdam Simpliciter Axes & 
quofdamConiugatos Axes nuncupanit.Prc-etcreafcio cum conica 
rum Scaionum Dimctientcmab^rarum Axediftincruere, &fcpa- 
ratimacfimrc. Omnis enim Axis.Dimctiensetiam cft.Vednon 
omnis Dimetiens, cftctiam Axis . in fph:£rananquc Dimeticntes 
mhmc^funt,vnusvcr6 tanrum Axis. SimihcerinconicisSedioni. 
bus mhimx Dnnccicntes efrcpofTunc. At in Parabolc,& Hypcrbo- 
le quidcm vnus tantummodo Axis : in Elhpfi vcro , duo duntaxat 
crun.t,maiorfcihcet,fculongi 

Dimeticns quidcm dicitur a dimeticdo.quoniam figuram per mc 
dium dimetitur : Axis vcr6,ab agcndo, quoniam circa ipfmn figu- 
ra^ circumaguntur . Qaum igitur cx crium conicarum Seaionum 
fupcr Axcs fuas circunduau quatuor generari corpora fohda Gco 
mctr^jmaginaci finc^a Parabolc quidem RedangulumConoidcs: 
ab Hyperbole vcro , Oocufangulum Conoides : ab Eliipfi autem , 
4uo Sph^roidca,Oblungum fcilicet,& Lacum 3 idcirco Dimccicccs 

E eas j 
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nera Dimc- 
tientium , 8c 
Axium apucl 
Apolloniu. 
Quo diffc* 
rat Dimeti- 
ties ab A«; 



Dimetien» 

vndcdicatur 
Axis vnde. 
Quur inco» 
nicis fedio- 
nibusali^ Di 
metientes ^ 
alij Axes vo- 
cctur.&qua- 
tuor lolid^ 
LjujE a coraio 
cis ie^ioni> 
bus gcrtcran 
cur. 
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caS:,circaqu.asconicn?ipfce Sedioncs fcfevoluentcsSolidaillagc- 
nerant, Axcs nominarunt, Rcliquas vcro Diiiieti^tes^qua^inipfis 
funtjDimetieutium tantum nomineappellarunt. Diftinguic au- 
Dimetiens , ApoUonius Dimctientem conicarum Scviionum ab earum, 
& Axis quo Axihacdifferentia. quiafcilicetDimetiens quidem omnesparal 
cc^^dCim^Apoi '^'^^ ^"P^^* duvftas,& cx vtraquc parte,a conica Sedione termina 
lonium . tas pcr mcdium diuidit : Axis vero non iblum per medium^verura 
Cur Axis, & ctiam ad rc«flos angulos cas difpcfcit . His ita fe h:i^ntil>us, cum 
^^'"nojf "di hac Tj^radatione de illaDimetiente , qua?etiam Axis eft/crmo- 
^nguantui" neiivvt plunmum habituri fimus; non immerito Axem,&Dimc- 
tientem tanquam vnum , & idem dcfiniuimu6. Diucrfii vero Di- 
metientium , & Axium generalilentio tranj(iuimu> : quoniara vcl 
nullo 3 vel raro nobis vfui crunt , remittcnt^s c^tiam le^^orcra , ha:c 
omnia pcrfcdtius fcire cupicntcm addefiuitioaes in primoUbro 
Conicor ura ab Apollonio traditas . 
Definit. 13. Summitas, feu Vertexconicas Secftionis , eft pun- 
(flum, inquo Axis, feuDimetiens conicam Sectio- 
nem diuidit. 

Hic etiam ciim dicimus [Vertex conicte Scdionisj vtroquc mo-: 
do conica Sc^vftio accipi potcft. ciim vcro dicimus [j^conicam Se- 
d^ionemdiuiditjdemiftahneaintelligcndum cft. Summitas igir . 
tur leu Vertex conicse Scdionis infupcrioribus figuris erit, in Paro, 
bolcquidcm.&Hyperbolepundum B: inEllipli verociuaeSura^ 
Hf^fim. mitatcs crunt , ncmpc punitum A, & punduni C. Adnotan- 
dura autcm cftquod infinitis fccundum Apoiionium conicarun>' 
Setaionum Dimctientibus exiftcntibus , infinit.t ctiam crunt e^ 
r^ndem Suramitatcs . Summitas vcro quamnos dcfiniuimus., 
praecipua conicarum Scdionum Summitas cft : & dc qua vt pluri- 
mum mentiofit. 

pefciit. M, Latus conica: Sectionis , eft pars linco: mticxx , 
qua? citra Sedionis Axeminalfcrutr:^m,paitCO>,rCT 
Imquitur . 

Exempli gratia infupcrioribus figuris in ipfa quidcm Parabo- 
le, &Hyperboleduolateraerunt ABvnum, & BCaltcrum: 
in Ellipfi vcro fi fccundiim longitudinem latcra fufcipiantur,vnura 
crit ABG^&alterum ADC. Siauterafecundumlatitudinera 

accipiantur 
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accipiantur^erit vnum quidcm BCD, altcrumvcro BAD. Sed 
vt plurimum de latcribus longitudinis in Ellipfi Gcomctr^ fcr- 
moiicm habent.Notandum autcmhic ctiaeftgjfccundum Apol- Nown^um. 
loniuminfinitaportunteirc conicarum Scftionum latcra iuxtainr 
finitascarum Dimetientes. nos vero dc prxcipuis quoqtie latefl- 
bushicloquimur . 

KcOiX linea: fl:ru<flim , feuCidinarim a6la!,vcl or- 
dinatc ducfta: vocantur ill«r,qux a conic^ Sedtronis 
latcrc ad Axemjfiuc Dimetientem ad re<5los angii^ 
ios ducuntur. 

Quamuis ab Apollonio redse linca? ordinate dudce voceritfi^ 
non (olumillce, qu« aconicaeSedionis lateread Axcm adredos 
ducuntur angulosj verum etiam omnes paralleke rcdat' linece fuper 
alijs ctiam Dimeticntibus duftce , & ex vtraquc parte d conica Se- 
dioneterminata?3 quxabipfisDimctientibus per raedium licet 
etiam non adangulos rcdosdiuiduntur: nos tamcnpriorcs tan- 
tiim definimuscifdcm decaufis, quibus AxcmquoqucfblurnjS: 
non omncs Dimeticntcs dcfiniuimus* Notandum cft autcm quocl Not. primu. 
C^, qux a nobis dcfiniuntur redtaslincisordinate dudl^eduplici- 
terin EUipficonfiderari poffunt, vcl rationemaioris, velratione 
minoris Dimcticntis. Notandum praeterea eft quod orrincs 6r- Not.rccu<ia. 
dinatxdudx duplicitcr ctiam accipiuntur , vclprototis, vclpro 
partibus . tam cuim ipfe , qua? a conica Seftionc vfquc ad Axcm , 
feu Dimetientem ducuntur: quamipfa^, quas vlteriiasproducun- 
turcitraDimetientem ^ vel Axem>quo vfque in altera parteco- 
nicam ScvSionemiterumfecent. Excmplicaufainfuperiori figu- 
ra tum tota H F I ordinate dudta dicitur , tum quaelibet eiuspar- 
tium HF3 &Fl3fimiliterqueinalijS. 

GentrumHypcrboles,eft pundrum diuidens pcr ^^^"^^- 
medium partem Axis Hypcrboles iacentcm intcr Ver 
ticem Hyperbol€S>& pundum , in quo ipfc Axis pro- 
dudu:,coincidit cum rcliquo trianguli pcr Coni A- 
xcm latere vltra Coni Verticcni produdo. 

E 2 ExertipK 



3^ 
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Exepli gratra (ic 
Hyperbole ABC 
fadaiCono DEF, 
vt fuperiu^ didum 
cft. EtfitlatusCo 
niprodudu FDG, 
coincidens autcrtv 
cum ipfo redla li- 
nea GBH. ipCiigi 
tur GBH eritA- 
xis Hypcrboles.Di 
\ uidit enim tumip^ 
fam ABC Hyper- 
bolem per mediu, 
tum omnes rcdtas 
Bneas fup ipfa B H 
ad reftos angulos 
du(ilas, & ex vrraq; 
parte a Seftionc 
ABC terminatas.. 

Quandoquidem planum Hypcrbores ABC eredum eft ad pla^ 
numtrianguli DEF, quod Conum per mcdium diuidit: ipfaau- 
tem GBH intriangulipianoeft.cumeius ED latusin figno B 
fecet. Siitaqueipfa GB totius Axisextemaparspermediumdi 
uidaturin/igno I, puncflum illud diuifionis, Ccntrum Hyperbo- 
lcs ab Apollonio^cafterisq; Mathematicis appcllatur. Rcdam ve- 

u^^l^^r^r- vocat Apollonius Lineam cx centro Sedionis in fuis fc- 

bolcs,4 fit. cundis primi libri Conicorum definitionibus . 

Dcfinit.17. CentrumEllipfis^efl: pundriim^quod eius Axcm^ 
(cu Dimetientcm pcr mcdium diuidit. 

Sit Ellipfis A B C D A cuius duo fint Axes^ fc^] Dimetientes, 
fnarorquidem AC, minorvero BD^ quinecelfano in partes 
aequalcs fcinuiccm fccant, cum vrcrq; corum tocam Ellipfim pcf 
medium partiatur. Punaum igitur , in quo fcfc incerfccanr, quod 
verbigraiiafit E, ipfius Ellipfis Cenrrum dicitur ; quoniam noa, 
folum duas eius axcs per mcdium diuidit , fed omncs etiam re^lras ' 
lincas^qua^pcripfum ab vno EUipfis latcread akcrumducunttrr. 
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Ha?c enim vna eft cx Ccntri proprietati- c<?ntn pri^ 

bus. Quamuis auccm de Centro EUi- , prictas* 

pfis nullam in hoc opcre faciemus men^ 
tioncm,illud artamcn dcfinire voluimus; 
quoniam deDimeticncibus etiam ipfius 
EUipfis mcntioncm fupcriiis fecimus, & 
quoniam breuitcr , & obfcure Apollo- 
niusillud fimul cum Hypcrboles Centro 
definiuir. Nos vcro fcparatim vnum- 
quodque dcfiniuimus, vt agnofcatur co- 
rumdiffercinia. altcrumenim extraSe- 
^tionem eft,alccrum aucem,intra. Qupd 
fictiamParabole Ccntrum haberct, iU 
lud quoque a nobis definicum cffec dilu- 
cidand^huius doftrina? caufa: fed nul- 
lum ab Apollonio Centrum Parabolcs pofitum fuit^quoniam nuf- Centrd 
quam ipfo vfus cft. At fi pundium aliquodCcntrum Parabolcsvo Vna^cl"^^^^ 
candum cft, aut crit ccntrum grauitatis Parabolcs pofitum ab Ar- Puraboics 
chimedcinpropofitioncoaatia lihri fccundi.-^quepondcratium: ^^fi^cutia. 
autfiimagincmurabvno latcre ad aliudlatus Paraboles dudam Aiiaeiufdc 
elfc ad reclos angulos Axi rcdlam lincam , quir ab Axe fccctur pcr cofidcratios 
mcdium,& altcra quseuis duarum eius partium fit cequalis parti ip- 
fius Axis inter ipfam rc^am lineam ^ & Scdionis Summitatem rc- 
ceptiE : pun^um illud, ia quo fccatur ab Axi dida reaahnea, Ccn- 
trum Parabolcs appcllari potericeo <^ trcs ab ipfo ad conicam Se- 
aionemaiqualcscxajnc rcdaelinca?. Centri cnim proprierashfc Aiia Centr^ 
etiam cft , vc abco ad figur.^ Ambicum rcdiK linecE du£tx inuicem P^^P"^"^- 
a:qualcsfint, & quanco plurcs eruncxqualesipfcElincce^tanto vc- 
rius lignum illud Ccntrum vocabitur . 

Rc Aa linca conicam ScCtioncm (ecare dicitiir,qii<^ DvCv.m.z^. 
duo inftcxa^ linea: punela coniiingit . 

Reda linca conjcam Sectioncm tangcre dicitur , 29 
qux cum iplam tangat , quomodocunquc produca- 
tur, eamnon fecit. Vndc manifcftum eft qujdia 
vnico tantuni punilo cam fcmpcr tangct . 

Hx dux dcfiuicioucs ex fc prorfus d.Iucid2e funt . Cii n cnim 

Cvmieae 
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conicKSeftionesinconica fuperficie prJcterConi verticcm fianr, 
proculdubiofi duo qujelibet :pun<ita reda linca ineis coniungat, 
intraipfas cadet per (ecuudampetitionem huius , casq; necenario 
fecabit. Sivero ImearcOa conicam Seaionem tangcns quotnd- 
docunquc produda eam non fecet , nemini dubium quod in vnieo 
tantumpun<aoeam tanget,idcoquetangcns Scftionem non jm- 
meritodicitur. Si eniminduobus figniscam tangcret^noncflet 
Cur lucii- tangens,fedfecans. Sicautem Euclides etiam redtam hneam c«r- 
dcsreai li- culum tangcrc definiuit. omifit autem dcfinitionem reaaEhnea; 
r""I«an?i circulum fecantis tanquam manifcftam cx ipfius tangentis defi- 
non debni- nitionc. Duas autem pr»fentes definitiones figurae fequentes 
dcdarant. 



Utigens 




TarsboU, yet Hyperbtte 
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toftgcns 




Inxquales circuli funt,quorum Dimctientcs , vel Dcfinit.3*. 
Scmidimetientesfuntin^quales . Etmaiorquidem 
cft, qui maiorcm habct Dimetientem,vel Scmidirac- 
ticntcm : minor vcro, qui minorcm . 

Diflimilia circulorum Scgmcntafiint, qu? inaxjjua 31 
les apgulos capiunt: aut in quibus anguli adinuiccnx 
iijapqualcs funt. 

Circulos n?qualcs,& Segmentacircutorum fimiliadefiniukEu- 
clides in definitionibus ti^rtij libri Elemcntorum. inaequales ^Ur 
tem circulos, & diflimilia circulorum Segmenta non definiuit,quo 
niam cognito vno contrariorunv, facile cognofcitur& alterum. 
Nos vero has duas definitiones hic ponere voluimus, quoniam fae- 
penumero in hac Tracftatione ipfis vtemur . 

Rcda Imca fupcrficicm aliquam, fcu fupcrficia- Kumr 
lcm Arcam pofTc dicitur, cuius quadratum iUi fupcr- 
ficici, fcu Arcc fupcrficialis a^qualc cft . 

Nullibi dcclarauk Euclides quaj nam fic reilarum lineartim po- 

tentia. 
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tcntia , fcd vcluti manifcftiim hoc fupponit cijm in tcrtia dcfinitio- 
ne nbri dccimi dicatrc<5las Iincas PotcntiaCommenfurabilcscflc 
eas 3 quarum quadrata ab eadcm fupcrficic , fiue Arca mctiuntur. 

QT]3pf?tKc- Vndemanifcftuinnobiscft quod rcilarumlincarumPotentia^ nil 

ftiiitvcxpo aliudfunt,nifiquadrata,quceab ipfisfiunt* Dicuntur autcmPo- 
tcnti^B rei^arum lincarum,quadrati ipfirum hac ratione.quia tan- 

Ourquadra ^*^ Atca vniufcuiufquc quadrati quantum potcft produccrc 
Potcntix quantitas longitudinis vnius latcrum cius iii feipfam multiplicata. 

iumdka«r! vcrbigratiafi rcdla linca fucrit longa quatuor Cubitorum,muI- 
* tipliccturquc ipfa longitudo in fcipfim ; fiec quadratum, cuius to- 
ta Area contincbit fcdccim quadrata inuiccm 3equaIia,quorum la- 
tcra vnius Cubiti longitudincm habebunt • Tantum igitur rcda li- 
nca poflc dicitur, quantum quadrarum ipLi dcfcnbcrcpotcft . 
Quarcfiquadratumillud alicui fupcrficicijcu Are^rfuerit aiqua- 
le^ipfam ctiam fupcrficialcm Aream illa rcdalincapoffc nonim- 
merito dicitur • Haftenus de dcfinitionibus fimul,& petitionibus. 

Commmes Sententi^. 

A T I O N E S ca:dcm funt , qua^ cx ciP 
dcm componun tur Rationibus . 
Quomodo Ratio cx Rationibuscomponatur do- 
v.^ ^ ^ w <^uit Euclides in quinta definitionc fcxti libri EIc- 
nicntoruinj & VitcUio in vltinia dcfinitionc primi hbri fuce Pcrfpe 
diua?. Quomodoautcm dicantur easdcm effcRationes cx fcxta 
dcfinitione quinti libri corundc Elcmentorum patct. Si igitur Ra- 
tioncs,ex quibus aliquo^aliie Rationcs componuntur,ecedcm in- 
uicemfuennt^ilte.ctiain compofitie cxeis Rationcs Ccedcm inter 
feeruntrfi vcro componcntesfuerintdiucrfseintcrfc,compofitas 
quoquc adinuicem dincrflis eflc ncccflc eft . 

A icqualium quadratorum a^qualiafuntlatcra , & 
ina^qualium ina:rqualia : maioris quidcm maius , mi- 
noris vcro minus . Et econucrfo lincarum cequalium 
quadrata a^qualja runt,& ina:qualium inacqualia: ma 
iojis quidcm maius, minoris autcm minus . 
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Hsecquamuis a multisRcccntioribus tanquaCommunis Scn- 
tcntia (upponatur, ab Antiquis tamcn tanquam Theorema dc- 
nionftrabatur * Quod enim jSequalium quadratorum lateraiEqua- 
lia, &:cqualium lincarum quadrataa?qualia fint , dcmonftrar Pro- 
clus geomctricisrationibus in commcntario quadtagcfimjefcxtx 
propofitionis primi libri Elcmcntorum Euclidis . quibus dcmon- 
ftratis, facilc etiam per dcmonftrationem indirci^am demonftrari 
potcftqu6dir>a?qua!ium quadratorum incrqnaliafintlatcra,&in3e 
qualium lincarum inxqualia quadrata: maioris quidem maius, 
minoris vero minus.Si cnim quadratis incequalibus exiftentibus la 
tcra eorumina?qualianoncflcnc,fcd a?qualia; quadrataquoquc ip 
farum cx dcmonftratis a Proclo clTcnt a?qualia , quod cft ftippofi- 
tionicontrarium. Similitcr filincisinaequalibus cxiftcntibus qua- 
drata ab eis fada non cflc-nt inc-cqualia/cd a^qualia ; ipfx quoque li- 
ncse cx cifdcm a Proclo dcmonftracis^qualcs effentjquod fuppofi 
tioni oppugnat • Qivbd autcm maioris quidcm quadrati maius la- 
tus, minorls vcro minus : & maioris quidcmlinca? maius quadra- 
tum,minorisautcm minus fit,apertiftimcpatet. Quum cnim qua- 
drataffanrcxmultiplicationclongitudinislincarumin fcipfun, vc 
fupcrius diximus ; ncmo cft,qui non faccatur quantitatcm longio - 
rislinca?in femultiplicatam produccrcmaiusquadracum, quam 
brcuioris lincce quantitas : & c conucrfo maius quadratum a maio 
riradiceprodu(5bumfuiiTc,quam minus. Qnanuis itaque Thcore- 
ma hoc fic, hifquc modis ab anciquis demonftrecur^ tamcn in pvx- 
fcntinoftro Opcrctanquam Communcm Scntctiamfupponcndii 
refTcduximus. Sicuti ctiam Pcticioncsquafdam,& Dcfinitioncs fu- 
; perius fuppofuimus, quas ApoUonius canquam Theorcmaca de- 
monftrauit. Faseftenim,in quibufdam opcribus prima aliciiius 
fcicntia^ Elcmcntanontradcntibus,ea,qu:e ab alijsdcmonftrata 
. fucrc.vclutiprincipiafupponcre.fcdinprimisfcicntiarum Eicmen 

tKsrquahaEuclidisfunt)nilfupponcndumcft,quoddcmonftratio- 
i.GcconfirmaripofriC, 

" Parallclogramma Rcdlangulaloiigiciidi ncm,& la- 
titudincm a^qualcs habcntia 5 ^equalia iunc : maiorcs 

^ vcrojmaiora : minorcsautcm,minora. 

In prima definitione fc-cundi libri Elemcntorum docct Eucli- 

^ de$ omacParallclogcaiiimum RcsJtanguIum concincri a duabusre 
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£t[s lineis rcdum angnliim comnrchcndcntibus.hoc cft taiiram c/^ 
fecuiufcunque Panillclogi^unmiiTctanguli Arcam,quantumcrtid 
quod fit ex mulriplicationc adinuiccm duorucius latcrum rcdtum 
anguKjm contincntium. Atduocuiufcunqucrcdanguli latcrare- 
<aumangulumcontinenria,ni[ aliud funr,nifi ciuslongitudo3& lati 
tudo.alterumcnim longirudincm,aIterum latitudinem tcnet. Igi- 
tur ex ea dcfinitione omnino manifcftum c/l:,qu6d li qua^dam pa- 
rallclogramma redangula fuerint>quorum]ongicudo vnius longi- 
tudini altcrius,& latitudo vnius latitudini altcrius asqualcs fu c rmt; 
ipforum etiam Arcx iiiuiccm f qualcs erunt : & fi Iongitudo,& !aci- 
tudo vnius^longitudinc 5& laritudincaIrcriusmaiorfucrit; Arca 
quoq; maiorem longitudincmi& latitudincm habentis maior crir, 
quam Arca cius^quod minorcm longitudincm, & lacitudincm ha- 
bct. Potcft autcm gcomctricactiam demonftratione hocthcorc- 
macoiifirmari.Siatduo parallclogramma rc^tangula AHCD^^Sc 



A 



D E 



B 



C F 




E F G H 5 quorum longitudines B C ^ & F G y nec non latitudines 
AB, &EF fint a;quales.]3icoqu6deorum etiam Arcxsequales 
funt. Sieniminuiccm parallclogramma hxc coniungantur ita vt 
BC longitudo FG longitiidmi indircdtum fit , latitudo autem 
DC laticudini EF copulccurjCommunisquc vtriufquerefcanguli 
altitudo fiat : erir pcr primam propofirioncm fexri libri Elcmcnto- 
rumEuclidisficurbafis BC ad bafim FG, ficArea ABCD ad 
arcam EFGH. Cumauccm BC ipfi FG ex {uppofirioncficx- 
qualisjproculdubio Arcacciam Avcx sequaliscric. Sint rurfus duo 
parallclogramma redangula ABCD,& EFGH, quoram ip- 
fum ABCD habeat longitudinem BC, & latitudinem AB 
maiores longitudine F G , & latitudine E F ipfius E F G H. Dico 
quodAreaquoqueipfius ABCD maioreft^quam Areaipfius 

£ F G H» 
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B 



E 



H 



c 
F 



EFGH. con^ 
iiingacur ipsu 
E F G H ipfi 
ABCDitavt 
FG latusfitin 
dircdlum latc- 
ri BCy5c co- 
puIcturFEcu 
CDjd quo ab- 
fcindct partc 
F E cum mi- 
nus fit E F 
qUiim C D . 

Producaturigiturperpundium E parallelaipfi CB quoufqucfc- 
cct latus A B in figno I. Erit crgo pcr eandem primam fexti paral- 
lclogrammum BCEI maiusparallelogrammo EFGH, Quarc 
mulcomagis totum ABCD eodem EFGH maius erit . Dc- 
monftrata cft igitur vtraquc pars huius theorcmarisjquod pr^- 
lentia nos canquam communcm fcntcntiam fupponimus, rationi- 
busfuperiusallatis. 

Si ab a-qualibus ina^qualiaaufcrantuis rcliquain- 
n^qualiafunt : maius quidem , aquominor ablatio ; 
minus verb , a quo maior fa(5la eft , 

Excmpli gratia fi ab x- 
qualibus A B quantitati- 

bus ina?qualcs partes au- ^ , ^ r ^ ^ 

fcrantur ab A quidem 
C maior, a B vcro D 
minorrreliqua E parsip 
fius A minor eft quam 
F reliquaipfius B pars. 

Si iucxqualibus ina^qualia adiungantur maius 
quidem maiori , minus vero minori : aesrerata e- 
tiam eodem mocio in^qualia crunt > majus nem- 
pe , cui maior additio, minus autcm , cui minor 

V 2 facTra 
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facfta fuit- 

Vt fiinarqualibus quu A 

titabus AB maiori qui- 
dcm A maior mino 

ri vero B minor D adij B _ 

ciatur j aggrcgatum cx ' " ' 

A C aggrcgato cx B D 

xnaiuserit. 

Si ab ina^qualibus ina^qualia auferantur maius qui 
dem a minori^minus vero a maiori : qua^ remanent 
codem modo ina:qualia erunt , minus fcilicet , a quo 
maiorfacfla fuit ablatio^maiusveraaquominor. 

Vtpote fi ab ince- 
qualibus AB quan- 

tltatibqs minor qui- ^ 1 ' ^ C ^ 

dem pars C ab ipfa 
A maiori auferatur , 
maiorvero D abip- 

fa B minori : rema- g , ^ | ? ^ 

net E reliqua ipfius 
A pars maior quam 

F rcliquaparsipfius B. Trcsift^evera? Comunes Sententioefunr^ 
quoniam nulla dcmonftrationc indigent cum fcnfui patcant. Non, 
fucruntautem ab EuclidcEpofit?quoniam multf etiam aliarCom- 
muncs Scntcntif fucrunt ab co prftcrmiff^- vcl tanquam einonnc 
cclTarice^ vel, brcuitatis caufa, tanquam fenfui manifcftie. 

Si quoriibet quantitates a^quales ad quamlibet 
aliam eiufdem generis quantitatem comparentur 5 
crunt omnes illa auta:que maiores,auta:quemino- 
res, aut ei fimul a^quales. 

(.^nta eft aliqua quantitasadquamlibetaliam, 
tanta^ ciTo poteft qu^Iibet tcrtia ad quamlibet. 
quartani. . 

Has 
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Has duas Commiiiics Sentcntias adiecit Campanus in princi- Cimi^anu» 
pijsprimi libri Elcmentorum Euclidis,quxtamenibi non crant '^^P'^^"^'^'^' 
adijciendo? tum quia Euclidi ncceffaria? non funt, tum ctiam quia 
intelligentia earum cx definitionibus quinti libri Elemctorum de- 
pendet. nam quodibct quantitates ad quamlibetaliam eiufdem 
generis quantitaiem comparare,nil aliud eft nifi Rationcs^quas ad 
illam habentoftcndcrc. Quid autem Ratio fit^Sc quomodo quan 
titates Rationem inter fc habcre dicantur in tertia,v&: quinta defini 
tione quinti libri Elcmcntorum docet Euclides . Pr^terea tantam 
efrealiquam qnanticacem ad quamlibetaliam Jdem eftacfidica- 
mustalcm Racioiicm habcre aliquam quantitatem adquamlibet 
aliam^ velMulcipliccm, vel Superparticularem , vel Superpartien- 
tcm^vel ex his compofitam . Qnid autem Multiplex fic, in fecunda 
definitioncm eiufdcm quinti docct Euclides: Quid rurfus Ratio^ 
& Rationcmhabercun iam diftis tcrtia, &: quintadefinitionibus. 
Senfum igitur prima? harum duarum Communium Sententiarum 
taleeft, Quod fi quodibctquantitates arqualcs ad vnam quamli- Septim» co 
bet aliam eiufdcm gencris quantitatem comparencur , omnes ad [^""/^ expo 
eam eandem habebunt Rationcm. Non ab reautcm di^lum eft rmo. 
eiufdem gcneris^ quoniam comparatio, atque Ratio non cadit nifi 
in quatitatibus eiufdcm gcncris, vt cx ipfa tertia definicione quinci 
libri Elementoru habctur. Idem verogenuspro gcnereproximo 
hicaccipiendumcft; vtnumcriadnumcrum,& magnitudinis ad 
magnitudinem,fcilicet lincx ad lineam , & fuperficiei ad fuperficie, 
&corporisadcorpus. Difcrcta enim5& continua quantitas eiuf 
dcmgcnerisfunt,cumambf fub gcnerc quantitatis reducantur, 
nulla tamen intcr numerum,& magnitudinen* cadit Ratio,& com- 
paratio . Qyinetiam linca? ad fupcrficiem , & fupcrficiei ad corpus 
nulIacftRatio^quamuis fubgencre magnitudinisfint. Secundse ofbau» 
autem harumduarum Communis Scntcntiffcnfushiceft . Quod P^^*"^- 
eam Rationem^quam habet aliqua quantitas ad quamlibct aliam, 
eandemmetqu;rlibettcrtiaad quamlibet quartamhabcrepoteft. 
hoc cft.fi aliqua quancicas ad quandam aliam dupla fuericliccc no- 
bis accipcrc quamlibcc tcrtiam, qiix etiam dupla fit ad quamlibet 
quartam. Et eftanimaducrtendum quod hicquoque idem pro- Not.primu. 
ximumgenus in binis,acbinis terminis feruari debet: vtfcilicet 
primjK duo? qnanticaccs fint eiufdem gencris, & fimilitcr du^epofte 
riores . Nil referc aucem fi duas primx a duabus poftremis gcnere 

' diffcrant%. 
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diffcrant . cam enim Rationcm , qiiam habct numeriis aJ numc- 
rumjhabcrc potcft & magnitudo ad magnitudincm : & eam,quam 
habet Unca ad lincam/uperficics quoque ad fupcrficicm, & corpus 

Not.recuaG. adcorpushabercpotcft. Animaducrtendum ctiam quod Cam- 
panuslimitat hanc fccundam Comuncm Sentcntiam diccns eam 
c^:omodo vniuerfalitcrvcram clfe in ouanticatibuscontinuis^ quoniamma- 

So'n!l gnitudoininfinitumdccrefcit: in numcris autcm non cfTe vniuer. 

tciiigcda lit. (aliter veram nifi in Submuhiplicibus, quoniam numcrus crcfcit m 
infinitum,fcdnonininfinitumdccrcfcit; vnde pofTumus accipcre 
duos minimos in aliqua Ratione numeros , quibus minores in ea- 
dcm Rationcnumcri dari nonpoffmt, proptcr Vnitatis indiuifibi- 
htatcm. At fi Vnitatcm in partes diuifcrimus,vtLogiftici,reu Sup- 
putatorcs docent,partcsq; Vnitatis pro tcrminis tanquam nume- 
ros acccperimus; dubio procul hxc Communis Sententia difcrctis 
etiam in quantitatibus vcra vniucrfaliter erit. 
9 Si qiiodibct cjuantitatcs pioportionalcs fucrint fi- 
cut prima ad rccundam,ita tcrtia ad quartam5& quin 
ta ad fcxtam/icquc vlquc ad infinitum, prima autcm 
quam fccunda maior fucrit : crit & tcrna quam quar- 
taA quinta quam lcxta maior . Quod fi prima fuc- 
rita^qualis{ccunda:,crit&tcrtia a^qualis quartc, &: 
quinta fcxtc. Si vcro prima quam fccunda minor 
fucrit, crit & tcrtia quam quarta minor, & quinta 
quam fcxta, cctcr^quc in infinitum codcm modo. 

HancCommuncm Sententiam tanquam prorfus manifeftam,a 
fextaquehbriquinti elementorum dcfinitionedcpendentcm vbi- 
que fuppofuitEuclideSjidcirconos eamhic pofuimus^quoniam 
maximo nobis vfui futura eft. Patet autem per fe abfquc viia 
declarationc . 

vit. Lincarum ordinatcdudlarum propinquiorcs Sum 
mitari Scdionis conic^ ab cadcm Summitatercmo- 
tioribus minorcs funt . 

Quxnam fint in Seftionibus conicis lincf ordinatc dudaefupe- 
rius dcfiniuimus. nuncautem hac Communi Scntentia declara- 

mus 
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mus quod ciufmodi linearum ill? quidem 3 qux Summitati conic^ 
Sedionis magis appropinquant illis^qusE ab ipfa Summitate magis 
remouenturfemperinomni conicaSeilione minores funt. Hoc 
autem nulla demonftratione indiget . Cum enim Parabole, & Hy 
perbole vnam habeant pra^cipuam Summitatem , a qua quo magis 
producuntur, eo magis dilatantur, manifeftum eft quodlinece in 
ipfis ordinate dudt^quo magis a Summitate rcmouentur , eo ma- 
giscrefcunt. cumvcro Ellipfis duas prascipuas habeat Summita- 
tcs,a quibus vfquc ad Axem latitudinis continue latior fit , perfpi- 
cuumeftquod in ea quoquelincse ordinate duiilas quo magisa 
Summitatibus rcmota? funt,e6 magis dilatantur. Notandum au- Notandum. 
tem^hgcComunis Sctcnciavniucrfaliterveraeft non folumin li- 
neis ordinate dudis a nobis dcfinitis^fcd in oibus etia ordinate du 
^tis,qu2eab Apollonio definitcefunt. vcfubfcripcae figuraeoftendut. 

Snmraitas 



















1 OYdimih 





VaraboU 
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Summitas^ 



£lHp 



Bypcrbolc 



Smmitaf 





Pofitis lara , atque declaratis prindpijs opera?precium eft ante- 
quam Problcmanobisproprfitumaggrediamur, rres demonftra- 
t^c propcfiriones , qu^ totius huius Opcris ranquam Elcmentafu- 
turae lunt.Harum autem prima fic huiufmodi . 
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Propojltio ^rima.Problema ^rimum. 

A T O Parallelogmmmo Re(flangulo , & 
duobus quadratis : inucnire rertium qua 
dratum,adquod camliabeatRationem 
alterum datorum quadratorum, quam^ 
habet datum Re(5tangulum ad reliquum ipioruiu. 
quadratoruni. . 




Sit datum quidem 
parallelogramum re- 
ftangulum Ajdatavc 
ro duo quadrata B,& 
C. voloinuenire ter- 
tium quadratum, ad 
quod eam habcat ra- 
tioncm alterum qua- 
dratorum C^ver- 
bi gratiaipfum C,qua 
habet redangulum A 
ad rcliquum quadra- 
tum B. Rcpcriatur ita 
quepcrvltimiimpro- 
poficionem fccundi li- 
brt Elcmentorum Eu 
clidis latus potcns a- 
ream A, quodlitre- 
6»:alineaD;<Scper duo 
dccimam propofitio- 
nem libri fexti eorun- 
demElemctorum in* 
ueniatur reita linea 
E,ad quam latus qua- 
drati Chabeateande 
rationem, quahabet 
rcfta D adlatusqua- 






c!rati 




5° 



netcmiina- 
rjo. 



<Ji'ari B.Dico quadra 
tum ipfius E illud cfrc, 
Dcmonftra- quod qUfritEK^C^iW 
^'^*' enim ratio redla? lincf 

Uadlaaix qua:clrad B; 
fif jGcutxo laijcris qua. 
dntl C ad reftam 
i^ftuf pei^prititatn pttr 
temr vkxfifna;<(rc6«dai 
propoliciGnis fexti Lt>. 
Efcmcrtt. ^ ucf. cadcm 
etiam erit ratio qua- 
dratilinea? D adqua- 
.ohii^.izildratum B.qux cft qua 
drati C ad quadra- 
tumlinca? E. Ac qua- 
dratum ipfiu^ D per 
C6ftru<5lioncm cftse- 
quale Rcftangulo A. 
Ergo pcrprimampar 
tem feptim.T propofi- 
tionis quintilibriEle 
ment.Eucl. quam ha- 
bet rationcm quadra- 
tumipfius D adqua- 
„ ^:.^uirv:' Adratum B^eandcm ha ■ 
bcbit Rc^tangulum A 
ad idem quacfratum 
B. Quare pcr vh^l- 



L^E^^M^ E 



T. A. 





ConcluHo. 



mam propofitioncm ciufcicm quinti parallefogfaitimum PC(Jlan- 
gulum A eandcrrr hrabrf rjrionem ad quadrarum B, quain ha- 
bet quadratum C ad quadratum ipfius E rca^f linc*. Datis 
igitur parallclogrammo red^ngulo A, & dnobus oi.adfatis B, 
&Crepcrtui*cll tcrriiim quadratum ipfius E> ad'cfiiodeam hs- 
bct rationemaltcrum dutoruin quadratorum,nempe C, qtom ba 
bctparallclogrammumreaangulum A adrcliquum B quadratuv 
quod crat faciundum. ' ^ 



E L E M E N T A; 



Propo/ltio Secunday Theorema primurru. 

I trianguli per Axem Coni alterumlatus^^'^^?^^' 
verllis Coni Verticem indirei^^^um pfQ^. 
ducatur, & ab eius extremicate exti*aCo-i 
num exiftente ad conic^e Bafis Dimeticji^ 
tem reda linea ducatur fecans reliquum trianguli lan 
tus , atque in cadem reda linea quotcunqucfignain-' 
tra Conum fufcipiantur, ab eifque re^$ linea^plaao. 
ipfi us per coni Axc trianguli ad redos angulos erigaa 
turconico^occurrentes ruperficiei : eritr^itioquadra- 
ti vniuCcuiufqj ipfarum ad red:o.> angulos cred:aruiiij 
ad recuangulum contentiun atotafiia contermindii^ 
ver(us Coni Vcrticcm extenia) &: partcipfius coyter^-'^ 
minalisnirra Conumcxiftente? ficut ratio qu^iar^iti ii 
cuiuflibet aliarum ad redtos angulos ercclarum aUs 
Recftangulum a tota fimilitcr fua cdlijrer;:)ii]iali;, e- 
ius partc intra Conum exiftcnte comprchcnlum. . 

Sit ABC mangulumpcr AxcmConi,&conica?Ii4fisdimcci6s Exjwfiti^ 
BC. Et ipfius trianguKlatus AB in partcm A quantumlibct 
producatur pcrfecundam pct.primi libri eletnent. Euc. vfqucad 
D fignum. a quo ad cjuoduis fignum in conicce BC Bafis di- 
mcticntc fumpcum pcr primani petitioncm ciufdcm rcdla D E 
ducaturlincafecansncccHario AC rdiquum ciufdem trianguli 
lcitus in figno F, pcr^i prop.&pcom.fcnt.&j pct. primilibri' 
Elcmentorum Hucl. & pcr 7 com. (ent. huiiis. fi rcfta fcili- 
cct DC linca ducta intclligatur^ atque in EF rc^a lineaquot- 
libct vccunquc aifumantur figna vt GH, a quibus plano trian- 
guU ABC ad rcdos angulos rcv^ne linca? pcr 12 prop.Iib.xj. 
Elementorum Euclidis crigantur occurrcntcs conicx fupcrficiei ^^«cnm 
in IK fignis ; Dico quodratio quadrati reftceline.^ CI adrc-."''' 

G 2 itangulum 
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<aangulua DG, GF 
comprehcnlum > efl fi- 
cut ratio quadrati li- 
neae HK adredangu 
Conftruaio. lum^quodi D H , H F 
contineturJntdligan- 
tuf icaque duo plana 
conic^e Bafi parallcla 
fecantia Conum , re- 
^lamque D E lineam 
in fignis G H.quorum 
vtiq; planorum, &pla 
nitrianguli ABCco- 
munes fcftiones crut 
per 3 prop. xi lib. E- 
lem. Euc. rcctae lincse ^ 
quse fint L G M , & 
NHO.Communesau 
temeorundem plano- 
rum, & fuperficieico- 
nicf fedioncs erut per 
4 Petitionc huius cir- 
cunfercntia? circuloru 
LIM3& NKO.quo 
rum Dimeticntes funt 




Hoc obfcu" 
rc elicitur 
€x VernerQ. 



pcmonftra- 
tio. 



Hoc«tia ob 

fcure cx Vcr 
ucri verbis 
clicitur . 



ipfae LGM,& NHO. ipfirvero GI5& HK redx Hnc^ per2 
prop. lib. xi. Elem.Eu.in cifdcm cum lincis L G M > & N H O funt 
Planis .ipfaedcmum LM, & NO rcdlse lincar ipfi BC paraHcIa? 
funtper 16 prop ciufdcmlib.xi, vnde ctiamintcrfcparallcla^funt 
pcr 3© propofitioncmprimilibrieorundem. -^^is itaconftrU(ais, 
fircdxhncx LI, IM,&NK,-KO dudt;^ intclligantur.quoniam 
anguliquidem LIM,& NKO per 51 prop. libri 3 Elem. Euc. 
rcCti funtircdla?vcr6Iinca? Gh^BK pcr Conftru(aioncm,&pcr 
3 definitioncm Hb.I I corundcm ad rcitos funt angulos ipfis L M> 
&NO rcdislineis: crunt pcrCorolIariumodaua?prop6nislibri 
fextiElcm.Eu.ipfa? Gh&cNK mcdi^^proporrionalcsintcr LG, 
G M , & N , O rcctas lineas . Quare pcr primam parrem 1 7 
propofitionis ciufdcm lcxti Elcm. eric Rc^tangulum ab L G , G M 

comprc- 
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comprehcnfum reqiiale quadratoipfius GI : & Redtangulum ab 
N H O contentum arquale quadrato ipfius H K. Quoiu^am au- 
tem per prop. 2 3 eiufdem fexti af quiangula parailelogramma eam 
habent inter fe rationem , quar ex laterum fuorum rationibus com 
ponitur; omnia vero parallelogramma redangula per 4 petitio- 
nem primi hb. Elem. Euc. sequiangula etiam funt : igitur ratio re- 
ftanguh a D G , G F contenti ad reftangulum ab L G , G M con- 
tentum componitur ex duabus rationibus , quarum vna eft lateris 
D G adlatus G L,altcra ipfiusF G ad G M.Similiter ratio Reftagu 
h a D H,H F comprchenfi ad Reaangulum abN HyH O coprehcn- 
fum componitur cxrationelateris D//adIatusiy N>&rationcip- 
fius ¥h adH O. At per Conftru(aionc,& 2 partem prop. 2 9 primf> 
& quartam propofitioncm fcxri libri Elem.Euc.ratio ipfius D G ad 
GLeadcmeft^quaeipfiusD^adyyH&rarioipfius F(7 ad GM 
eadcm, quaMpfius ¥h adHO. Igiturratiocompofita exrationi- 
buslaterum DG ad (7 L , & ¥G ad (7M; &ratiocompofita ex 
rationibusipforumD//' ad H &c¥ H ddHO ca?demfuntper 
primam com.fcnt.huius.Quapropterpcrvndccimam proppfirio- 
nem quinri libri Elemenrorum Euclidisquater, &fccundampar- 
tcm 7 propofitioniseiufdcm bis fumptas ratio RcvftanguHuDG, 
GF conrenri ad Rcdangulum ab LG ^GM comprchcnfumjfeu 
ad ipfi a?qualc quadrarum linea? Gl^ qR ficut ratio Re<5languli a 
I>H,hF comprchenfiad RedanguIumabN O contcntum, 
feu ad ipfi a^quale quadraru lincf H K. Ergo per Corollariu quartsc 
proponis qumrilib. Elcmcntorum Euc.rario quadratilinef (7 lad 
RcvJangukmi a Dc;, GFcomprchcnfum 5 cft ficut ratio quadrati 
hnea?//ir ad Rciilanguluma Dh,h¥ conrenrum. QuodeftPro 
pofirum. Siigirurrnanguli pcr AxcmConi altcrum latusverfus ConclH(i#. 
Coni Vcrticcm indiredtum producatur,& rcliqua,vt in Propofitio 
ne. Qiiod demonftraffe oporruir. 

Corollariuni^. 

Hinc fit perfpicmmquodreclalinea HK maioreH 
quam Gl . 

Nam pcr Conftruftioncm , & 29 prop. primi, & 4 prop.fcxri, & 
9 Com.Seu.primiIib. Elem.EucI. & 9 Com. Seni. huius H N ma- 

ioreft 
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^or cftquam .& HO maiorquam GM. ergo per 3 Coitk 
,$ent.lmius'Re(9:angulum contcntumab NH, HO maiuscftRe- 
^dangulo ab L G, GM contcnt<D. At quadratum quidcm ipfiti^ 
.HK asqualcofteurum eft Re(5tanguloab NH^ HO comprchcii- 
jfo, quadr^tum verojpiius G r^qualcitidemRedangulo abLG^ 
G M contcnto . igiturperprimam,& fccundam pantcm 7 prQpOr 
iitionislib.quinti Elem. Eucl.& 9 Com. Scut. huius bis fumptam 
,quadratumiplius HK maius eft quadratoipfins GI. Quarepcr 
2 Com.Scnt. huius rcdalinea H K maiorcft quam GL &hoc 
cft quoda Corollario proponitur. Eodcm autem modo inaHjs 
etiam omnibus huiufcemodi rcitis liiicis hquebit, quod fcraper 
Bafi conicae propinquiorcs ab eadcm Bafi femotioribxis maio- 
res funt. noiiii. 

Propofitio tertia, Theorema (ecmdum. 

^'^^^"•^* I^Sf ' ^ parallclogramma rectangula duo- 

bus quadratis ita adiungantur jvt vnum 
quidcm cum ipfis commune latus ha- 
beant, duo vero duobus indirecfiium iacen 
tia , atquc xJuo li^c aggrcgata inuicem a:qualia fue- 
rintjfi vnum vnius recftangulilatusex indiredtumia- 
centibus vni ex eirdcm alterius red:anguli lateribus 
iequaie fuerit : quadrata illa acqualia inuicem erunt. 
Siautem dida laterainaequalia fuerint : quadratum, 
cuiuslateri maius recftanguli latus in dire(il:um iacet, 

reliquo quadrato minus erit . 
Exp«fitio. SintduoParallelogrammarcdangula ABCD3 & EFGH, 
quojadiunganturquadratis BCIK,&FGLM ita vtrcdaqui-^ 
dcmlinca BC fit commune latus rcdlanguli ABCD, & qua- 
drati BCIK; &fimiliter ipfa FG fitcommune latus rcdanguli 
EFGH, &quadrati FGLM: duo vcrp AB, & DC latcra 
indircdumiaceantipfis BK, &CI lateribus,&parimododuo 
EF, & HG ipfis FM, & GL. Atq; duo h;cc aggrcgata,nem- 

pe 
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Dctermina- 
tio. 



K 



H 


Q 










F 



M 



Demonftra- 
tio priois 
partis. 



percaangula AKID3& 
EMLH inuiccm irqua- 
lia finc . Dico qnod fi A B 
redla lineal redla? E F as- 
qualis eft, quadratu ctiam 
BCIK a?qti^r eft quadra 
to rCLM-. Sivcro AB 
maior fuefit quam E F, 
quadratum BCIK qua- 
drato FGLM minuserir. 
Sintprimuni AB, &EF 
ajquales. Siitaq;BCIK 
quadratum FGLM qua 
drato f quale no fucritiaut 
ihinus ipfo^aut maius effe neccfle eft . Quod fiminus ; ergo & B K! 
latusiplo FM latcre3& IK ipfo LM minuserit pcrfecudaCom. 
Sent.huius . Qiarc pcr 4 Com.Sent. primi lib.Elcmen. Eucl. tota j^uq^ ^^fy, 
Ak minorcricquam tota EM. eftautcm & iK minor quam het hec pri- 
L M, igiturpcr g Com.Scnt. huius Reaangulum AiTlD Reaaii 
giilo EMLH minus eft, quodeft fuppofitioni contrarium. Si digrcflionc 
vcroquadratum BCIir quadrato FGLM maius cflfe dicatur, <^on"aVcr- 
ci-Crfemrationibus cocludctur Aa'ID RcdanguluipfoJ^MLH 
Recilagulo maius cfle^quod etiam fuppofitioni oppugnat . Non eft Conciufio 
igiturquadratum BClic' quadrato FGLM minus^^cq; maiu^ P""'^ 
ergo ipfi afqualc, quae 

eft prima propofitio- ^ ^ ^ 

nispars. Sintmodo 
ABj& EF ina?quales3 
AB fcilicetmaior qua 
EF3 vtinfceundafigU 
ra. Si igitur quadra- 
tutn BCIiT uuadrato 
FlGLM minus noii 
fuerit ^ aut nequalc ipfi, 
aut ipfo maius crit. 
Quod fi aequalc fit, la- 
tus Bk latcri FM, & 
latus lA' lateri LM 




Pcmonftra- 
tio fccundae 
p;irci$. 



ajqualia ^ 



Trcs habcc 
cafus fccun- 
<la hj£C pars, 
quos vide in 
frain digiel 
fione concra 
Vcrnerum. 



ilNi 



e6ciuf?orc. 

cudx partir 



Conclufio 
totius. 



5^ 



E L E M E N T A. 




cequaliaeriintpcr iam 
did^ani fccunda Com. 
Scnt. cig<»pcr cadcm 
ctiam 4 Com.Scnt.to 
ta AKmaiorenc qua 
toca E M. Cum au- 
tem IK (itcTqualisip 
fi LM,quirpcr4 de- 
finitioncm fcxtilib. E- 
lem.Euc.funcaltitudi- 
nes parailclogrammo- 
rum AKID, &EM 
LH, cri- pcrprimam 
prop. eiufdcm fcxti ra 

tioparallclogrammi AKID adparalielogrammum EMLH fi 
cut ratiobalis Aa^ adbafim E M. Acquibafis AiT maioro- 
ftcnfacftbafi EM, igitur per 9 Com.Scnc.huius& parallclogpf- 
mum AkID parallelogrammo EMLH maiuscrit. quodcrt: 
contrafuppofitioncm.Si demum BClK quadratUm maius F G 
LM quadrato quiscflcdixerit,per eandcm fccQdam Com.Scnt. 
BK eritmaiorquam FM^^ iK maiorquamLM. Vndepcr 
quincamCbm.Scnt. huiustota AK maior critquam tot^ EM. 
ergopcr 3 Com.Scnt.huius Rciil-angulum AKID Redlangulo 
EMLH maiuserit,quoditcrum fuppofitioni aducrfacur.Exiften 
tcigicur AB lineamaiori quam EF, nequc maius cftquadra- 
tum BCIK quadrato F GL M , nequeipfi 2equa!c,fcd minus.At 
quioftcnfum cftetiam quod AB,& EF lineisinuicemajquali- 
buscxiftcncibus, BCIK quadracum deneccflitate FGLMqua 
drato a?quale cft . Patctergo vtraque Thcorematis huidspars . Si 
itaqucduo parallelogramma rcdlanguladuobus quadratis itaad- 
iungantur, & rehqua vt fupra.Quod oportebat dcmonftrarc • 

Vcrijm demonftratis iam tribus fcquentium onmium demon- 
ftrationum Elcmentis,age modo ad inftitutam nobis Problemati- 
cam ^admirandamque Propofitioncm acccdamus . 



PRO- 




PROBLEMATIS P R AE C I P FI 

DEMONSTRATIO PRIMA. 

' VAS m eodcm plano defignare lineasp,^^^. 
alceram re(^am, & alteram curuani, qu^ 
nunquam adinuicem coincidant,ctiam 
fiin infinitum protrahantur : & quanto 
longius producuntur, tanto fibiinuicem propiores 
euadant. 




Sit Conus A 
BCD, cuiusVer 
cexA.BafisBDC 
circulus, triangu 
lumpcrConi A- 
xem ABCcuius 
latus A B produ 
catur per fecun- 
dam petitioncm 
primi lib.JElemf. 
Eucl. in partem 
Aquoadlibct^vP- 
que in fignu E. 
& in trianguli 
ABC Bafi BC 
accipiaturquod- 
cunq; fignum 
a quo ad fignu E 
pcr primam pet. 
eiufdc primi re- 
daducaturlinea 
F E fecas nccef- 
fario ratione fu- 
perius dida la- 
tus A C eiufde 
triaguli m figno 

G, qu.iepcr 2 prop.iib.ii Elemcnt.Eucl. eritin plano trianguli 

H ABC 
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ABC & a fi-^ 
gno G per 12 

Erop. eiufde i r ^ 
erigatur r^ 

l&s •rciSios plano 
trianguli ABC, 
qu^ae per 3 dcRni 

1 1 ad reftos an- 
gulos cft rcdx li 
nca: E G F, & 
per 2 prop.ciuf- 
dem crit in vno 
plano cum reda 
linca EGF,quod 
porro planum fe. 
catConum prx- 
ter Vcrticcm fi 
vfq; adConi Ba- 
fim protraclum 
eflc intelligatur, 
&ercftumefl: ad 
planum triangu- 
li ABC per^de- 

finitioncm eiut © 
demii. &com. 

munis quidc fe- . • 

dio horum duorum planorum erit rcdia linea E F^p<?hjC!6nfi rulfti^ 
nem, & 3prop. eiufdcm libri 1 1 : comunis vero fcSii© plani EGH^ 
& conica^ fupcrficici curua quitdam eft linca Hypcrbolica,fcu latus 
Hypcrbolcs per 5 pcr, & 2 & 24 dcfinit.huiiis , & fit G I D; qua 
vciquetangitrcda GH infigno G pcr conftrudtionem, &'per fc- 
cundamparccm 28 propofitionis primilib. Elem.EucI. & perpri- 
mampartcm ?2 propofitionisprimi hbri Conicorum Apallonij. 
Subindc fufcipiatur in ipfa G I D curua Hnea quodcunq; fignun^ 
K, & ab ipfo pcr 1 1 propofitionem lib. 1 1 Elcm. Eucl. ducaftur iPi 
crianguli A RC planum pcrpendicularis re£taJinea KL , quf pef 
' S^prop. 
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38 prop. ciufdem iib.i i cadit in E F communcmfeaionemduo 
rumiamdidorumplanQ.rum, ipfiquc EF ad rc^os angulos eit 
per tcrtiam definitionem eiufdcm i r. Pofthi-c hnea reda b U 
pcr 10 prop.pritttiUb.Elcm.Euc.fcccturin duaspartes xqualcs 
in fiano M,& perprsdemonftratum problema fiat G H reda hnea 
untx longitudinis, vtadcius quadratum eam habcat rationem 
quadratum re<ffx lineae G M, quam habct rcaangulmn contcntu 
ab E L , LG rcftis lincis ad quadratum ipfius L K. Quo demum 
faao.ducatur MHrcaaUnca perprimampet.ciufdcmprimi.quc 
erit ineodemplano EGH, inquo eftetiam GID curua hnca 
oer 2 niop.lib.xi.Elem.Euc.Hishocmodoconftruciisdicoquod Dctcn 
iiduxlincwnpercaa MH, &curua GID ineodcm EGH 
plano cxiftcntes , in infinitum protrahantur (intcLigcndo falicct 
planum EG H cxpartc GH,&Conum cxparte JiCDbahs m 
infinitum producij nunqium adinuicem coincidcnt: & quanto 
longiiis producuntur , tanto fibi inuiccm propiores cuadent . Co. Dcmc 
incidat autcm,fi id fieri potcft.in aliquo figno, vci-bi gratia m h^WQ 
l,aquopcrxi.prop.lib.xi.Elem.Euc.in trianguh ABC planwm. 
pcrpcndicularisducatur IN rcdtalinea^quxpcr .?8prop.& 3 dc- 
finitioncciufdcm caditpcrpcdicuhiritcrin E G FcommuncnuHiQ; 
rum planorum fcdioncm , & pcr 6 prop. cinfdcm xi. parallda elfc 
ipfis GH,& KL rcdlisHncis. CULarepcjprunumThcora^^^^ 
periiis demonftratum ratio redanguh ab EN, NG reaishncw 
Jomprehenfi adquadratum re6tcE IN cftficutratio rca.tnguhAb' 
E L L G contenti ad quadratum rcaa; linea; L K. Verum quas^ft; 
ratiorcdlanguH ab EL,LG comprchcnfi ad quadr^tum .pfiH$ 
LK eadcmpcrconftruaionepofitacftratio quadrWl reas M 
ad quadratum vcdx G H. ergo per xi.prop.libri qyinti hlcm.Euc. 
candcm habet rationem reaangulum ab E N , N G contxmtum »4 
ipfius NI quadratum,quamhabet quadratum, quodfit a Unw 
MG,adquadratum,quodare<aa GH dcfcribitur. Atipfius MG 
adipfius GH quadratumcandcmhabctrationem.quatnhabete- 
tiara quadratum ipfius MN ad quadratum ipfius N 1 (in trjangu 
loenimiuxtafuppofitioncm reailinco MNI rca*hnea Nl reaf 
CH parallc]apofiucft,vndcpcr z partcni 29 propolujomspr^ 
mi Ek«n.Eu<:.duo ttiangula M G H,& MN I «quiangula fiint, & 
ideoocr 4. prop.feKti^orundcmhabcntl.-iteraproportionaha , vi- 
delkei MG aa G H ficut MN ad N I. Quamobrm p?rpr»m4m 
■'^' * H i partcm 
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partc 2 2 propo- 
fitionis ciu/clem 
fcxti quadrata e- 
tiam harum qua- 
tuor lincaru/unt 
proportfonalia J 
igiturpcr XI pro 
pofi. librt quinti 
EIcm.Eucl.rcda 
gulum ab E N, 
NG rcdislincis 
contcntu ad qua 
dratumlinceNI 
eadcm habct ra- 
tioncm ^ quam 
habet quadratu 
Irncf MN ad ciuf 
dcm N I linca? 
quadratum.crga 
pcr primam par- 
tcm p propofr- 
tionis ciufdcm 
quinti reilangu- 
lumab EN, NG 
coprchcnfumt^e- 
qualc eft quadra 
to rc£ix lincce 
MN. Vcrumta- 

rnen cu inconftruaioncre<3a E G in duaspartes tcquales m 

M diuirafit^eiquein rcduadijdaturredta GN, procul dubio pcr 

fextam propJeamd.hb.Elcm.Euc.redlanguIumab EHNrcom 
KjJjeL" rSc^T^ ^-'^ratoIineAlN, quadrW ipl" 
ViamiimnE r quadratotequalee. 
TatlttZ etf '1'°^ '"^'^''"^' «bfurdum. nam fieri non 

Sn Hn/i,^ !? '^"'""^*^" i»"icem ^quales fimul , & in^qualej 
imt . Hocequ,dem mconucnicns /equutum eft quoniam fijppofi- 
tum fuit Imeam re<aam M H . & inflkam G I D in eodem plano 
frotradlaj wxnadxfl-e adinuiccm i„ ipfo I fig„o. SiiiWbtcr autcra 

idcm 
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idem fequetur incommodum fi ctiam in quocunque alio figno ipfsc 
ducE liiieae adinuicem coincidereponatur. In nuUoigitur fignoco- 
incident,etiam fi in infinitum protrailaefuerint. Patctitaquepri- Co»Kk(io 
maquajfiti noftripars.defcriptaenanquefiintin eodemEGH pla P^''^^* ^^^^ 
nQduasIinea? rec^a M H,& inflexa G I D nunquam adinuicem co- "^* 
incidcntes quantumcunque protrahantur • Pra?terea demorir 
ftrandum eft quod quantolongiusproducuturjtanto fibiinuicem 
propiores fiant.Producatur itaqueper fecundam petitionem pri- Sccddaepar- 
milib.Elem.Euc.redca linea LK incontinuum,& diredtum donec ^a^"^*^^ 
coincidatmfigno O cumrcdlalinea in longum produila. 
Ncceflario fiquidcm coincidcnt per quintam pet.primi lib.corunr 
dcm . quoniam angulus quidcm M L K cx conftruCtiQnc. re^us 
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cft, angulus vero LM^ per 32 prop. ciufdcm primimmoreft 
re^o.Deindein ipfa <fl D curua lincainfrafignium K fufcipia 
tur quoddam (ignum P,- ciquoftper E (7 F redam lincam per 1 2 

; prop^primi lib.ElenirfE^u^.perpcndiculjris P Q. <J«catur , quse in 
partes P produdtilioccuitat ratione iamdi<5ta in puntto R ipfi 

' Wj?^ produil^i^Poftea^Ve^dq 52 prop. 

' primi Hb.Elem. Eud, Off, &: KO^&PR re<2:^ iinc(pad reaa MR 
p€rpendicuIarcsnonfunt,a punftis <7KP ipfiusinflexaeJincaf ad 
re^lam lineam MR per 12 prop.eiufdemprimiducantnrpcrpen 
<Iicula<rcs (7S,KTj PV rcda^linecp^quiequidem per 19 prop.c- 
^ulSem erumminimttdiftantii]e,quibuspun(^^ gKP diftantare- 
^iimea Mft. Aio itaque GS diftanrjanienemaiorcm KTdi- 
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ftantiaj&fimilitcripfam KT ipfa PVmcc nonfiinfinitajciufmo 
di diftantixducantur, minorcscontinueficrieas, qua?BafiConi 
proximiorcs funt 5 verfus quam fit duarum non coincidentium li- 
nearumproduaio.Volentibus igiturnobisoftendetehneam GSli 
neaKT^&ipfam KT ipfi PVmaiorem effe^prius oftendcndum 
cft ipfam G // ipfa K O, & ipfim K O ipfa P R effc maiore.Qnod ^J^.^ . ' 
itaque G H maior fit quam K O patet fi pcr 3 i prop.prmii clcm. 
ducaturper fignum K parallcla ipfi MR fccanslineam G// in 
pundto X (^fccabitcnimeampcr^ pct.ciufdemprimifiredlalinea 
Ck duita effcintclligaturjCLimangulusquidem LGX re(5lusfir, 
angulusvcro LA'X a^qualispcr 2 partem 29 propofitionis pri 
mi lib.Elcm.Euc.ipfi /^ O K, & idco minor refto) nam pcr 34 pro 
pofi.ciufdcm II X .xqualiscftipfi KO, vndctora GHcadem K 
O maioreftper 9 com.fcnt.primi Elcmento.Euc. & 7 com.fcnt. 
huius.Qu6dvcr6/i'0 maiorfitquam PR, ficliqucbir.Ratio re- in hocVei- 
danguli ab EL.LG contenti ad quadratum ipfius KL eft ficut 
ratioquadratiipfius GM ad quadratum ipfius GH perconftru- 
ftionem.atqueproptereaficutctiamratioquadratiipfius LM ad 
quadratum ipfius L O pcr propoficioncs vicefimamnonam primi, 
&4,&2 2 fexti^&xiquintilib.EIem.Euc.Eritigiturpcr i^prop.e- 
iufdemquinti ratioquadratiipfius G M (^quodperprop.6.1ib.2. 
eorundemeft cxccfTus, quo quadratum Jpfius LMfuperatre- 
ftangulum ab EL,LG contentumjadipfius OK quadratum,& 
duplum eius,quoda ir O, KL continctur (quodquidemtotum 
cftdifferentia^quaipfius KL quadratum ab ipfius LO quadrato 
cxceditur pcr 4 prop.eiufdem fccundi^ ficut ratio (juadrati lineac 
M L ad quadi-aturaif fiusL O^hoc.eftquadratiKiietE-GM ad.qua 
dratum linea? G Hicaedcm c^niQi ifta:^cei-at»ones fum, vt oftcfum 
eft.igitur:per 2 paTtcmiprap.9.1ib^v.Elomen/Euc-quadraium ipfiiU^ 
GH ncqualceft.quiKdrato tpfias iK O, & duplo cius, quod ab- OKi^ 
K L tcon»inietur , n quifliem ^idytpunque eocum quadracufn n^Cms 
GM eandem natiancm liabet. Sinailitcrqu^quc dc?nojnftrrcbi;tur 
.quodquadratumipfii^s a?qualcciiquadraito ipfius Pil,&du 
eiii5,quDd.ab RP,P'Q_iComprefaTOditur*^iiamTeAftainguluni ab 
K CV , Qc }oomoiHiu^uad-quadraauii :P Q^candcm babct ratioac, 
'quamireilanguluijn ab EL^t^ comfxuchen^fum adqua^ratura K L 
per primnm Theorcma antcdcmonftratum.vnde per conftr>& per 
xiprop.lib.v.Elcm.Euc.rc(SanguIumab EQ^Qg adquadr.uum 
^ liacae 
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lincns P QJe habet vt quadratum ipfius MG adipfius OH qua- 
dratum,&reliquavtfuperius.> Ergoper i communem fent.primi 
corundem Elem.quadratum ipfius K O vn.icum duplo redan^u- 
liab OK,KL contenticpquale eftquadratoipfius RP, &duplo 
eius rcdanguli.quod ab R P, P Ctcoprehendirur.Si itaq; duo rc- 
dangula a PR, P comprehenfa ita /ibijnuicem indircdum 
coniungantur vt per primam propofitionem fecundi libri Elem. 
Eud. vnimiex ipfis confe<aum redangulum xquale fit duplo re- 
danguha PQ, PR contenti, nccnon quadratum hncx PR ipfi 
totahrcdtanguloficadiungatur vtvnum ciimipfo commune !atus 
hali-.eat: idemque fimilitcrde daobus rcd^angulis ab LK, KO 
coatcntis, & quadratolinc» KO hat: qu.niamper Coroliariura 

primi 



p R I M A. 

primi prseoftenfi Theorematis PCLmaior cftquam kL, critpcr 
fecundam partcm fecundi antc dcmonftrati Theorcmatis quadra-^^ ^^obCcm^ 
tumlincce kO maius quadrato lincae PR. Pcr 2 igiturComi. cx Vcrocn 
Senchuiusreaalinca KO maior cft quam ipfa PR. Vcrum- w^rbishabc-- 
enimucro quandoquidcm iam dcmonftratum cftrcdam lincam^ " ^*'''' * 
GH rcda A'0, &ipfam KO ipfa PR maiorcmclTe: rcliquum 
cftvtitidcmrcaam lincam GS rcda A'T, &ipfim KT j^j,^^ 
PV maioremoftcdamus. Quoniam igituranguli GSH, T O,. ^Hdt Vcft 
P V R per conftrudioiic re£ti funt^ ideoq; pcr 4 Pet.primi lib.Ele- nctu* . 
men.EucLinuiccm cequalcs : fimiliter autem anguli G H S^ K O T, 
P R V pcr conftr.& 2 partem 29 prop.primi corundem Eicmen. 
intcr fe cequalcs funt : crgo pcr 3 2 prop. & per 3 Com. Sent. ciuf- 
dcm primi triangula GHS, KOT, PRV «quianguia funt. 
Quare pcr^ prop.d.lib. corundcm quemadmodum fc habct G H 
ad KO, & KO ad PR: ita ctiam GS ad KT, & KT ad PV. 
Sed GH maiorcftqua KOy &l K O quam PR, vtoftcfumeft. 
igituretia GS'quaKT,& kT quam PV per 9 Com.Sct.huiirs 
maiorcrit.Hf autcfuntminimf diftatice^quibusfi^na GKP incur 
ualineacxiftcntiadiftantarcaa MR linea,ergo fignu P propius 
cftrcftselincf MR quam fignum K, &fignum K quamfignuni 
G. &quoniam idcm dcquocunq; aliopundo in cadcmobliqua 
linea fu/cepto codcm modo vfque in infinitum dcmonftrari potcft, 
perfpicuum cft quodquanto ampliusredaUnca MHR, & infle- ^^^^"^^^^^ 
xa^ leu Hyperbolica G I D in codcm plano E G H producuntur, tis. 
c6 magis fibiinuiccm appropinquant . Atque hoc erat fccundum 
Qiiaefitimcmbrum. Quaproptcr vtraquc propofiti Problcmatis 
parsmanifcfta, claraque habctur. Duas itaque in eodcm plano J^^^/pf^uT. 
defignauimus lincas altcram rcdam5& altcram inflexam,qux nun 
quam adinuiccm coincidunt ctiam fi in infinitum protrahantur : & 
quanto iongius producunturjtanto fibiinuiccm proximiores eua- 
dunt. quodfaciundum erat. 



Corollanuni^. 

Ex demonjiratione Jecund^ partishuius Problematts 
'^mergit nohis CorollarmmquodquottejcunqueHyperbo- 

I le 
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le cum recia Imeaipfl non comcidente in ^odem p/ano de- 
fcripts fuermt^quadratum tpflm KO ^ Cf duplum eim, 
quod ab OK ^ KL continetur Aqualia jimt quadrato 
ipfius P R, ^ dgplorecianguliah RP^ P compre-- 
henfi; tdem^ ^erum est in omrnhtts lineis ordtrrate du- 
C{is wtra Hyperbolem ^ atque ad non cotncidentem "vfque 
reciam Imeam produciis . 

Secmda Etufidem Problcm^tts Demon.Hratio . 

Coftniftio* SitConus AHCD, cuius Vcrtcx quidcm A, Bafis vcro, 
BCD circulusj&apundo C pernicdium fcmicircunfercntiam 
BCD diuidcntcad yerticem) A ducatur re^aa linca CA, quce 
tctaerit in conica fupcrficie pcrprimampctitionemhiiius . &ab' 
eodem pundlo C pcr 1 2 prop. 1 1 lib.Elemen. EucL redla crig.itur 
linea C E ad redos angulos plano trianguli per axem habentis lai 
tus AC. quaequidem CE linca per 3 definit. eiufdem u crit 
adre<5losangulos in pundo C tum dimeticnti circuli BCD,tunv 
ipfi A C redtCE line? . Quarc pcr Corollarium 1 6 prop. Hb. tertij 
EIcm.EucI. eadem ' A C redla lineaerit tangcnscirculum BC I> 
inpundo C. Dua^igiturlinea? CA,& CE in codcm fimt plano 
per 2 prop.Iib. 1 1 eorundcm,quod quidcm planum ncccffario tan- 
git conicam fiiperficicm a Vcrtice vfq; ad Bafim in rcvia linea AC. 
Ducaturitaque perpuncftum A rcdalinca AF parailcla,&aequa 
lisredar CE per 3 r,& 3 prop.primilib.EIcm.Eucl.&ducatur pcr 
primam Pet. eiufdcm EF, qua:ctiam pcr 33 prop.ciufdcm primi^ 
re(Sla?linea» AC parallcIai&cTqualiscrit. fadumeft crgo ACEF 
parallelogrammum rcdangulum planum tangcns fuperficicm co- 
nicaminlinca AC. Quod autcm hocplanum hincinde produ- 
^tumjnullibi nifi in linea A C conicam fupcrficiem tangcre poffit, 
Indircaa facileconuincitur. Si enim tangcrct ipfam in quodam alio pun- 
♦ftcnfio, ^to, vt in G; intdligatur planum parallclum bafi fccans Conum 
pcrfignum G, cuius plani^&conicaf fupcrficicicommunis kSt\o 
erit circulus per 4 per.huius,quippequi circulus fit H G I fecans li- 
ncam AC infigno Etquoaiam planum circuli H G I fecat 

planuia 
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E 



pknum ACEF infignis GH, ipfiuseo^sta<aHfl.wk|>er.rPfO^ i„ ^^^,^,,, 
14). 1 1 Elemen.EucUomfnunis eorumfei.tio reiiadiniea <w»e bando defi- 
cum duo pun(aaconn€£t« in circuli circHnfta:entW£xiJVeoti» i m Card^- 
in conicarfoperfioic pfaecer C<ww Ec^igium ixen^a. ,;caoet «k» i„giVn,a cc- 
•circulipaipfnai, atiiittteiiJtwCswnvperjjpfpp.jJfl^.S*'»' 
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fttt ftr 2 Pethuias . Ciim aut5 ipfa linea G H fit in plano ACEF, 
iuxtaquamfecatur a circuIiplano,neceflaridpIanu cciam ACEF 
<adcretintraConum>fecaret^; ipfuminlinea A G pcr 15 Dcfini 
tioaem huius,quodeftcontraC6ftrua:ionem,quandoquidem pb 
mim A C E F jpofitmn fuit.tanges fupcrficicm Coai in linea A C 
' Noa 



Monpotcftcnimidcmplanura incadem refta linea candem coni- 
cam fuperficiem & tangcre fimul, & fecare . S^^ajis fiamdcm^ 
«aCoEura.tangens vcro extracadit,vtexis,& itf Defimtton.bus 
{.uiuspatet. pLcreaplanum ACEF non poiretangerecont- 
camfuperfidemaUbiquamin AC linea.ficet.amd.rc<aademon- 
ftrTtioSchabetur. Inconica nanquc fuperficic mfin.tiarcuhex- D-*- 
cogitari poffunt reetam Hneam A C fccantes , a qu^bus fed.oni. 
busper ji prop.primilib.Elemen.Eucl.iHpla.io ACEF reaxh- i^i-cpro- 
ne/ducipofluntparallelsipfi CE, atqueidcircopcr8propo.il ^-''^^.f.f,: 
lib Elem.Eucl.re(aaerunt adplanum dimctient.um eorumcrcu- rius,& quod 
lorum, & per tertiam Definitioncm eiufdem ad redos angulos .p- jam fai,um 
fis dimeticntibus , & per 1 6 prop.3 lib. eorundcm,& e.us corolla- 
rium tangent circulos ipfos in Ulis tancum pund.s fe^aionum totae 
extra circulos, cxtraq; Conum cadcntcs . Vndc man.feftum cft ^ 
planum ACEF, inquofuntiamdidaelincx,nullibi ntfi m hnca 
A C conicam fupcrficicm tangct. Sit igitur A C E F planum tan 
sensin AC tantumre<aaIincaConifupcrficicm,cu.usplamlati. 
tudo AF, fcuCE tantafit,vtfialiquodplanum.cutuscommu. 
nisfeaiocumplano ACEF fitreda EF. c.igatur fupcr pla- 
num ACEF, producaturqiexpartcCom.ncccffartolccet^^o- 
numpraeter Verticem . Sit itaque huiufccmodi planum prodii- 
aum EFKL fccans conicam fuperficiem in fignts G, & M. & 
quoniam per Conftru(aionem,&4Dcfinitionem,& 14prop.11 
Elcm.planum E F K L parillclum cftplanotrianguli pcr axemCo 
niilliusfcilicct.cuius vnum latuseft AC; comuncs etifi duorura 
iftorumplanorum.&planitruxnguU ABD pcraxeni Comfeaio- 
nes paralklx inuicem cruiu per 16 propofi.hb. 1 1 Ekmen.fcucL 
Qiiare cumaltcra ifturum paraliclarum fcdltonum pcr 10, & i» 
DcfinitioncmhuiusfitaxisConi;reliqua nimirum fe^io per 29» 
& 5,& 3 2 prop.primilib.Elcm.Eud.cxibitaminoi-ibusduobus rc 
aisanguliscumlatcre A B, ideoq; pcr 5 Pet. ciufdem pr.mt oc- 
currctipfi AB lateri in partcm A producSo. Q^amobrcm pcr 
5 Pct.& 2 1 Dcfinitioncmhuiuslinca G M in fupcrficicconicaia- 
censinflexa.mifta, & HypcrbolicaHnca«ft.fculatusHypcrboles 
= per 24 Definitionem hiiius . Conftatque ex Conftru^aionc iplam 
'GM curuam lineamincodemcflcplano E F KL curarcaa EF. 
Dico itaquc hafcc duas lineas, mflcxam fctlicet MG, &rf-t^" ^^^' 
£F tacodcm EFKL plano contiauf produaas ( quod piaaum 
' intclhgatur 
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intelligaturin infinitumcum totaConi fupcrficieBafim verfus^x- 
Dcmonftra- tcncli^ nunqu^m fibi inuicem occurrere . Sienim fibi occurrant, 
tio pnmaEr, aut hoc fict inlinea AC^&ita AC,& EF parallej^ CQincidcnt, 
piitis. quod eftinconueniens: autpra?ter AC lineam, & ita cnm Hl^ 

quidem mflexa lineafemperfitinfuperficie Coni,re^Uver6 EF 

maneat 
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mancat fcmpcr in plano ACEF; ncceirario planum ACEF 
tangcret Conum alibi quam in linea A Q quod fieri no pofle lam 
demonftrauimus. Nunquamergo GM, & E F line« coincident 
etiamfiin infinitumprotrahantur. Et ha^ceftprimaProblematis 
pars . Dico modo quod iftce dux lincx non comcidentes quo ma 
ais a cuImincConielongantur,e6magisinuiccmproxim^fiunt.& 
fatis fitinduobus tantum linea?inflcxiKpunais vtpote G,&Mhoc 
demonftrare« quodfcilicctinpufto G proximior fitinflexa GM 
linearedse EF^ quaminpun<ao M. Qu^andoquidemeodcmmo 
do in omnibus criam alijs ipfius curuce lineo? pundis idem oftende- 
tur. Capiatur itaquccirculus NMO parallelusbafi BCD, & 
priori circulo HGI. & ducanturpcr primamPet.primilib.EIem. 
Eucl.inplaniscircuIorum NMO^ & HGI iuxtacommuneseo- 
rum,& plani EFKL fc(fcioncs rcdx ImQX GP. & MQ^&pro- 
ducanturin partcs G, & M per 2 pcr.eiufdem quoufqucfecent 
lineam EF ipfaquidem PG infigno R, ipfavcro QM infigno 
S. &eruntpcr i6prop.lib.T i Elem.Eucl.ipf^e PR, & inui- 
ccm parallcL-e. Similircr pcr candem primam Pct. ducantur in pla* 
no ACEF rcd^e linca^ HR^ & NS. qua^quidem eruntetiam 
inplanis eorundcm circulorum per 2 prop.eiufdem 1 1 Elemcnto- 
rubisfumpta;cu!ineisenim PR, & QS feinuiccfccant. Igitur 
per 16 propofitioncmeiufde n fibiinuicc, & ipfi CE parallelae 
crunt. nccnon circulos HGI, & NMO tangent rationibus fu- 
pcriusdidis. Atctiam HN, &RS ex Conftruaione parallele 
funt. ergoper 34prop.primilib.corundcmclemcnt, H R, & NS 
inuiccm funt sequales. & quoniam contingunt circulos HGI, 
NMO; erit per^dprop.lib.j.corundcquadratuipfiusNS «qua 
icparallclogramorertagulo^qu fitcx multiplicatione ipfius QS 
in S M: &quadratumipfius HR aequa!eci,quodfic ex PRin 
RG. Quadracaautcipfarum HR, & NS aequalia funtpcr Con- 
ftrudtioncm,& pcr 2 Com.Sent.huius . Rcdangulum igitur,quod 
fitcx PR in RG ^qualecftrcdangulo^quodfitex QS in SM 
perprimamCom.Scntcn.primi lib, Elcmen. Eucl. bis fumptara. 
Quar-e peV fc<cundam*{iartcm 16^ propofitionis lib. (^)cbrahdbrti 
Elcmentorfem; ratiorcCt^Iineae- P R' ad reftam-QS cfkRcmr^^ 
tioline» MS ad GR. fed PR maioi^eft^quam Q.S,>ergn mS 
etiammaior cftquam G R^ perpCom.Sennhuius. Qiwdautlertl 
PR maiorficquam QS# fic probctur. Si inPiano EF KL 

fignum 



Conclufio 
primr par- 
tis. 

DcterTiina- 
tio fccundr 
partis. 



ConftruAio 
fccundx par 
tis . 



In hoc defi* 
cit Carda- 
nus ,& falsG 
dicit. 



Dcmonftra- 
tio fecunds 
partis. 
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CgnurnP ducaturperji prop.primi lib. EJemen. Eud. paraflela 
ipli EF, dubio proculextra fignum Q.cadet. quodficdeduca- 
tur . Re^la linea A F per Conftruft. &per 2 prop. lib. 1 1 eorun- 
dem Blemento. cft tum in plano ACEF, tum in planotrian- 
guU A B D per Axem Coni. Si igitur Axis Hiperboles iam de- 

fcripta: 
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fcriptx in eiufdcm trianguli plano pcr xu& » * Definitionem huius 
exiftensproducaturindireaumvcrfus Coni verticem , ncceflc elt 
vt re£kam AF fecet in aliqtio punao cum autemidcm axislit 
etiampcrConftruaioneminplano EFKL. m nuUo alio figno 
quaminipfo F re^am AF lincam fccabit . Producatur .g.tur 
axisipfcquiper 22 Definitioncm huius fecet P G ordinate du- 
dam pcr mcdium. & ad rcdos angulos in figno T . Quoniam igi- 
tur trianguU FTR angulus,qui ad T rcauscftjcrunt duorehqui 
cius anouli pcr 3 2 prop. lib. primi Elcmcn. Eucl. acuti . Angulus 
iaitur FRG acutuscft. Eadcm rationc cciam angulus FSM acu 
tuscrit. fiitaqueprotraitarcaa RP inpartem P quantumhbec 
eiusextrcmitascoiungaturperreaamlincamcumfigno F, often 
dctur fimiUter angulum , qui ex his duabus re^is hneis extra Co- 
num fict,acutum effe . Quamobrem.fi in plano E F K L pcr pun- 
ftum P per3iprop.hb.primieorundemElcmen.ducaturrettali- 
nea parallcla ipfi R S , ncceflc cft ipfam cadere extra Coni fuperh- 
cicm.quiaipfiapundo F extraConumvltimopcrimagmationem 
dufts UncJE occurrcre dcbet per 5 pet. primi lib.E!cm.Eucl. quajti-- 
doquidcm infigno P curaparteprotr.aaaipfius RP acutumfa- 
citangulumperfccundapartem 29 prop.eiufdem primihb.Elcm. 
Cumitaquercaalinca.quxpcrfignum P ipfi SR parallcla duci- 
tur,cxtra Coni fupcrficiem cadat ; manifeftum cft, <$Ci S Q_re<aa 
Unea extraConum protrahatur quoufquc occurrat ipfiparallelx 
du<a«pcr punaum P, in infinitumqucproduaxfcoincidcnt.n. 
necelfario.quod fi quis ncgct.pcr vkimam Dcfinitione.& 30 prop. 
primilib.eorundem Elcmcn.facile probari poteft^euadetaequahs 
jpfi PR per j4prop.eiufdemprimilib.Elemen. Maior igitur eft 
PR quam QS per 9 Com. Sent. eiufdem . Verum quoniamm 
longiimproueaifumus vt hoc probaremus iam a digrefhoue re- 
ucrtendoadinftitutum dicimus quodcum PR fitmaiorquara 
Q.S, eamautem Cvtoftenfumfuit)rationem habet PR ad Q> 
quamhabet MS ad GR. & MS igiturquam GR maioreft 
per9Com.Scnt.huius. AtGR.&MS ad reftos angulos ipfi 
E F minime funtjcum anguli.qui ad R,& S acuti iam oftcfi fint.atq; 
proptereaipfae MS,GR non funt brcuiffima intcruaUa,quibus 
G, & M fignaintlexaelineceareaa EF diftare polfint : eoquod 
abeifdem pundis ad ipfam EF re£tam lineam perpendiculares 
duci polfunt,quae per 19 prop.primi lib.Elera.EucLipfis MS, GR 
* K breuiores 
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brcuiorcs crnnt Jmo brcuiffimse omnium, qua? ab eifdcm fignls ad 
jeftam EF ducipoirmt. Omnesenim alijr ab eifdempuiKais ex 
quauispartedudae perpendicularibus ipfis maiores funt; per eaiv 
dem 19 prop. <um maiorem angulum, fcilicet redum fubtendant* 
Na» vaa taatum pcrpendicularis ab eodem puniSo ad candem re- 

dam 
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ftarriHnc^am in codem plano duci potcft,quodpatetex lyprop. 
primi iib.Elemen.EucL Qnx cum ita fe habcant , ducantur per 1 1 
prop.priminb.eorundcmEIemcn.afignis GM ad lineam redam 
EFmplano EFKL perpcndicularcs GV, & MX: &erunt an- 
guli GVR. & MXS per 4 pet. eiufdcm primi lib. Elcm.Euci* 
SBquales, quia refti pcr i o Dcfinitionera eiufdem funt . Quoniam 
autcm G R > & M S paralielse ex C6ftru<aione funt : anguli ctiam 
GR V, & MSX pcrfecundam partem 29 prop.primiiib.eorun- 
dcm Elem.funt a^qualcs. ergoper 52 prop.&per 3 Com.Senten. 
eiufdem triangula GR V, & MSX sequiangula funt. atque id- 
circoper^ prop.fextiiib. corundemElemen.ratioipfius MX ad 
GV eftficutratio ipfius MS ad G R. Sed MS maior eftquam 
G R (^vt probatafuit) crgo& MX quam GV per pCom. Sent. 
huiusmaioreft. funt autem MX> & GV minimse diftantise, qui- 
busfigna GM Hyperbolicelineearedalinea EF diftare poffint: Cociuliofe. 
igiturfignum G eftproximiusreda? E F quamfignum M. quod 
quidem erat fccundo demonflrandum . Defcriptf funt igiturin Conciufi# 
eodemplanoduaeiinese altcra redla , &altera inflexa, & reliqua v^i""faUf. 
vt inpropofitione. Quodfecifle oportuit. 

CorolIariuinL,. 

Hinc manifejlum efi qubd f planum EFKL ex 
parte Ime^ EF producatur^ in ipfe^ perji propoftio-. 
riem primi lib. Elemen. EucL njna reUa lmea parallela 
ipfi EF ducatur ^ quA du^ paralleU re^d line^ diflent 
ab inuicem quodam determinato fbatio , gratia exempli 
tnille Stadijs: erunt defgnat^ in eodem plano duA hneA 
altera reBa.^vltimb fcilicet duBa,^ altera curua.nem- 
pe Hjperholica ipfa. quACum eodem plano, ^ f^p^^^fi- 
aeCom minfimtumproduBA.femper fbiinmcemmagis 
proximahunt ; nunquam tamen mille Stadfjs fibi proxi- 
^iores erunt . alioqui knea GM mfexare^A EF oc- 

K 2 currety 
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curret:, ^odfieri non pojfe tam demonjiratHm fmt. Hoc 

mtem CcroUarmm maxime admtrandum ejl . 

Antc quam ad tcrtiam inftituti Problcmatis demonftrationcm 
acccdamus quoddam Thcorcma nobispra?dcmonftraadum cft^in 
quo tota vis iilius demonftrationis confiftere videtur, Qiiidara 
enlm tanquam manifeftumhoc fupponentes dcmonftrare fecrc- 
didcrccum tamcn nugcntur. in Gcomctricis namque dcmon- 
ftrationibus nil tanquam manifeftum afTumcndum cft^quin ipfum 
vel ab alijsfiitisfupcrque dcm6ftratum,vcl abomnibus tanquam 
principium nulladcmonftrationc indigens conccffum, rcceptum- 
^pcfit. Thcorcma igitur^ quodpraemittimus,fit huiufinodi. 

Lemma.feii Affum^tum Jequmis terttx 

Demonhrationis . . 



Propofitio. §©^tlPiE A L E S rcftas lineae in circulis in- 
^y'^^ sequalibus ina^quales cum maiorum^tum 
minorum Segmetorum auferunt circun- 
ferentias, in minoribus nempc Se^mcn- 
tis maiorem quidem a minori, minorem vero a maio 
ri : in maioribus autcm Scgmcntis maiorcm quidem 
a maiori , minorcm vcro a minori circulo circun- 
fercntiamb . 

Expqtdo. Sintduo innrqualcscirculi ABC quidcniminor^ DEF vero 
maior,iiiquibusduiercdielincn? AC, & DF inoicem ctqualcs 
Ynacumcirculorumcircunfcrcntijsminora quidcm Scgmcntacir 
culorum contineant ABC, & DEF: maiora vero AGC^ 
D H F . Dico quod in minoribus quidem Scfirmcnris circunfercn 

tio. tia ABC circuli minoris eftmaiorquam circunfcrentia DEF 
circuli maioris: in maioribus autcmScgmcntis aio circunfcren- 

Conftruaio tiam DHF m.1ioris circulicircunfcrentia AGC minoris circuli 

gimx |ttr- jnaioreracirc, Diuidatur itaquc rcfta linea DF per dccimarei 

prop. 
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prop.primilib. 
Elem. EucL in 
duas partcs 
cjuales in figno 
ly a quo eriga- 
turipfi DFad 
angulos rcftos 
per 1 1 propo. 
eiufde re<5la li- 
nea,quae vtrin- 

quc per fecun- 
dam pctitione 

ciufde produ- 

fta fecabit cir- 

cunferentiam 

DEF, verbi 

gratia in figno 

E, & tranfibit 

pcr ccntm cir- 

culi D E F pcr 

CoroUariu pri 

ma? propofitio 

nis tcrtij libri 

Elem.Eucl. & 

fccabitexaltc- 

rapartc eiufde 
circulicircunfe 
rcntiam, vtpo- 
tc in figno H. 
Dcinde quo- 
nia fcmidime- 

ticns circuli DEF eft maior {emidimetiente circuli ABC per 
fuppofitionem ^ & per 30 Definitionc huius : refecctur per 3 prop. 
primilib.Elcm.EucI. afemidimctientemaiorefemidimetienti mi- 
•nori ccquaJis re<ila Unca E K . & centro K 5 intcruallo autem K E 
dcfcribaturper 3 pet.primiUb.Elem.EucI,circuIus E L MN, qui 
nccelfariotanget intrinfecuscirculum DEF, & nullibi nifi infi- 
gno E per X 1 3 prop. tertij lib.Elcm,Eucl. Quamobrem feca- 




7» 



' L E M M A T E R T I AE 



E 




G 



biteiufdem ELMN circuljcircunfei-entiamlinea reda DFin 
duobusfignisjVtputaLN. Igiturreda linea LN eftminorper 
9 Com. Senr. primi lib. eorundem Elemen. quam D F , hoc eft 
iquam A C. Atqueidcirco remotior cfl a centro circuli E L MN 
quamredalineaipfi AC «qualis perconuer/am quintfdecima: 
prop. hb. rerti; Elem. Eud. minorque cft circunfercntia L E^>^ 
43uam ABC pcrvltimampropofuionemlib,fextiEJcm.Eucl.quia 

fiacen- 



Jl 
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fiaccntriscircuiorum ABCG,ELMN ad AC, LN fignare- 
dlselinesedudaeintclligantur ; cruntanguli adcentracirculorum 
aequalium confl:ituti,quorum ille quidem,qui ABC circunferen- 
tixinfiftit,maiorerit eo,qui LE N circunferenti^infifteretper 

2 5 prop.primi lib.Elemen.Eucl.Latera enim eorum eflent o^qualia 
alterum alteri,& bafis AC bafe L N maior.Qiiarccumcircun- 
ferentia LEN minorfit quam ABC,etiam AGC circunfe- 
rentia minor erit quam L M N per 4 com.fcnten.huius. Vnde per 
candem vltimam fexti fegmcnta A B C, & L E N inaequales ca- 
piuntangulos. Ergoper 31 definitionemhuiusdiflimiliafunt. A 
dato igitur circulo ELMN abfcindatur per 34 propofitionem 

3 lib.eorundemElementorumfegmcntum O MP capiensangu- 
lum cequalemcuilibetanguloreftilincoinfcgmento ABC exifte 
ti.quod quidem O M P fegmentum erit fimile fegmcnto A BC 
per 10 definitionem eiufdem tercij. atque circunTerentia ABC 
per 25prop.tertij,& tertia Com.Set.primi lib.EIem.Eucl.eft aequa 
lis circunferenti^ OMP, &per 29 propo. tertij libri eorundem 
O P refta linea cequalis cft rcCtx A C, & totum fcgmentum A B C 
toti fegmento O M P pcr 24 propofitioncm eiufdcm.Cijm autem 
O P cctro K propinquior fit ( vt iam didlum eft J quam L N,minar 
eft diftantia ipfius OP acentro K (qua^fit K cV^produfcaqua- 
ufq; fecetcircunfcrentiam O M P in figno R; quam diftantia Kl. 
Quoniam vcro omnes eiufdem circuli femidimetientes a?qualcs 

funt, QJR n:aior^quam lE pcr^Com.Scnt.huius^Cumigi- Dcmonftra- 
tur QR maiorfit, quam lE, &OP a^qualis ipfi AC, hac »0 primr ^ 
cftipfi DF: Eftautem lE quidcm adangulos re<5cos ipfiDF, J^^""** 
eamque pcr medium difpcfcens per conftru<5tionein, QJl vero 
fimiliter ad redos angulos ipfi O P , & per medium ipfam (ccans 
' per 4 dcfinitionem3& fecundam partcm tcrtiae propofitionis ter- 
lijlibriElcmentorumEucLnccefreeft fifupcrrciaalinea DF in 
partes E fimile,&fqualefcgmcntumipfi ORP conftituaturjVt 
ciuscircunfcrcntiacadatcxtra DEF circunfcrcntiam fcgmeati 
circuli maioris: alioquin QR ccqualis elfet ipfi l E, vcl miaor 
quam ipfajciim tamen maior effc oftcnfa iain fir. Vcrum fi circun- 
ferentiaipfi ORP, vel ABC a?qualis cadit extracircunfcrca- 
tiam DEF, perfpicuum cft ipfam ORP, feu ABC ipla D E 
F effc maiorem pcr definitionem linese rcda?. Quandoquidem re 
^talinea definitur minima omnium cofdem cum ipHi tennmoj» lia 

bcacium 
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bcntiumlinearunirvel a pun^oinpundlum breuiflimrtextcnfio: 
vel qua? cx xquo inter figna fut fita eft.ex hi^ cnim reda? linc-c dc- 
finitionibus clarumeftqucKi omnes curuajlincar cofdcm cunrrc- 
ilatcrminos poflidentes, &adeafdem partesconffitutaf intcrfc 
funt ina^quales : & remotiorcs quidcm a retfta proximioribus ftitr- 
Coodufio pcrmaiores,vtfenfuiconfpicuu,abomnibusq; eonccffumcfl. Pa- 

ftimx partis igitur prima huiufcc Theorcraatis pars. Secunda vcro fic con- 
ftabit . Sint 

Expofitio Cc circuli in 

cndxpartis.^^^^,^^ mi- 

nor quidcm 
ABQmaior 
vero DEF: 
& inipfis duf 
rcftaelineseA 
C&DF in- 
uiccm a^qua* 
Ics cantinen- 
tcscucircun- 
ferentijs feg- 
menta mino- 
ra quidcm A 
BC, DEF: 
maiora vcro 
AGC^DH 

Pctermiiia. Fj)icoquod 

DHF circua 
fcrentia ma* 
ior eft quam 
AGC.Diui- 
datur i^itur 
vtfuperiusrc 
da DF in 
duaspartc5 f 
quales ifigno 
I,& crigatur 
lE ad angu- 
K)s re^los, & 

produ- 



tio fecund; 
parcis • 
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producatur vtrinque vt tranfcat ptr ccntrum,& fecct circunfcren- 
tiam circuli in fignis EH. Deinde circaccrrum K circulus cequa: 
lis ipfi A B C eo modo , quo fiipcrius , defcribatur tangcns circii- 
lummaioreminfigno & fccans rcdam quidem DF in fignis 
LNjdimetientem vero E H in figno M. Et quoniamhisitaia- 
ccntibus fuperius oftenfum efl: circunfcrcntiam A B C elTe maio- 
rem circunfercntia L E N , inarquales igicur angulos capiunt per 
vltimampropofitionemfextilib.Elcm.EucI. Segmenta AGC, & 
LMN5 & ideo diflimiliafuntpcr 3 i Definitioncm huius. Abfcia 
daturitaqueacirculo ELMN pcr 34 prop^tertij lib. Elem.EucL 
Segmcntum ONEP fufcipiensangulumafqualcm cuiuisangula 
in Scgmento A GC cxiftcnti. quod vtique Scgmentum erit fi- 
mile, & sequale A G C Scgmento rationibus fuperius di(5bis. Po- 
teft autem aliter eciam abfcindi Scgmento A G C fimile, & sequa- 
le Scgmcntum O N E P, fcilicec accommodando per primam pro 
poficioncmquartilibriEIcmen. Eucl. incirculo ELMN re(5tani 
PO sequalcm reda? AC. erit enim pcr 28 prop. tertij lib. Elem. 
Euclcircunfcrcntia ABC cequalis circunferentia? OP. quarc 
peridprop.ciiifdcmtcrtijlib.Segmcnta AGC, & ONP fufci- 
piunt angulos cequalcs . vnde pcr 10 Definitioncm eiufdem fimilia 
funt. cum auremfint fupcr aequalibus rcdis Iineisconfl:itutapro- 
culdubio per 24 prop.eiufdem a^qualia quoquc crnnt . Hoc itaq; 
fadorcda linca O P, bafis ncmpe Scgmenti OEP feceturper 
mcdiuminfigno Q, a quo crigatur ipfi OP ad reftos angulos 
veda linea, cmx protracfta vtrinque tranfibir per ccntrum K , per 
CoroIIarium prim^^e propofitionis tertijlib.Elem.Eucl.fccabitque 
circunferentiam circuli minoris in fignis RS. His ita conftrudis J^^^^"^^^^- 
quoniam OP maioreftquam LN fvtfuperius fuicoftenfumjer pmis.^"" ^ 
goccntro K eftpropinquiorper conucrfam 15 propolitionistcr- 
tij lib. eorundem Elementorum . Igitur Q.K diftantia minor eft 
quamdiftantia IK. Quare QS maior cftquam lE per^Com. 
Sent. huius:necnon QR minorcftquam IM pereandem: Vii- 
demultominor quam IH. Si igiturfuper reftalinea DFinpar- 
tem H conftitutumfucritScgmcncum ONP, neccflcefteiuscir 
cunfercntiamcadcreintra circunfcrcntiam DHF: alioquin IH 
eiTet «qualis ipli QJv y aut minor quam ipfi , quod eft contra ea, 
qu^oftcnfafunt. Quapropter ex J)efinitionibus rcdlae line^efu- 
P^rius di(aispatcccircuaferentiam DHF elTe maiorem circunfe- 

L rentia 
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c«ciu(io Cc^^^^'^^ ONP, fcuquauisalia, qua?fitipfi AGC a?qua!is. Arquc 
cundje par- hoc crac fccutido denioiiftiMndum . Patct autcm hcecfccudapars 
ctiam exfcxtaCommuni Sentcntia huius. Aequalcsigitur rccfcce 
Concludo ''"^*'^ circulisina?qualibus,&rclic|ua vt in propofitione, Qjyod 
vniucrfaiis. erat dcmonflrandum, atque praralfumcndum . 



Corollariuni^. 



Ex demonflratiGnehmusT^hcorematiscon^at quod 
inminoribus in^c^ualiHm circulorum Segmentis Aquales 
bajes habenttbus ^ f?artes dimettentium tpjdrum ctrculo- 
rumyCjjUA tum Segmenta tpja^tumeorumbafes perme- 
dium dtutdimt JinAquaies Junt : maior o^mdem minoris 
dimettentis ^ minor "vcro matoris . In maiortbus aute?n 
tnAqualtum circulorum S egmentts pr^fatji dtmettenttum 
partesecontrario ftmt in,zquales: matorts quidem dtme- 
tientis maior ^minoris 'vero ^ minor. 

Patuiteniminprimaconfigurationeipfam QR clTe maiorcm 
ipfa lE, pariterquein fccundadefcriptioneip/am QR ipfi IH 
minorem cfrc. Quod fanc Corollarium &pulcrum cft3& fcquen- 
ti Demonfl:rationi maxijrjcopitulaturum . Hifce autemprfmiflis 
modo ad inftitutum reuertamur . 



^xf>oItio,& 
CSftrudio. 



EIVSDEM PRAECIPVI PRORLEMATIS 
DEMONSTRATIO TERTIA. 

IT igiturConus ABCD, cuiusvertex A, bafisve 
ro BDCE circulus^&triangnlupcraxcm A D E, 
cuius bafis rcda linea D E & aliud pcr axem trian 
gulum ABC. Sit rurfum almdquoddam planum 
G F H plano trianguli A D E parallclum , conum 
ipfumfubinflcxa GFH linea ina^qualitcrfecans, quaequidem in- 
flexalineaper 2 1 Definitioncmhuius vnacumre(fca GHcontinet 

Hyper- 




r< 

fe 

c 

fe 
ni 




S Mypcrbolem fe<ftione conicam . Quandoquidem fi per fignum V 

( quoderitvertexipfiusHyperbolis ) exireintelligaturcommunis 
feaio plani trianguli A B C , & plani G F H , coincidet per quin 
^^"^ petitionem primi libri Elementorum Eucl. cumlatere AG 

, Jpfius trianguli extra Coni Verticem produ^o. Quoniam per 

Conftrudtionem,& i6prop. 1 1 lib. Elcmen. Eucl. ipfa communis 

^ leaio axi Coni paralicla cft , & idco fi protrada intclligatur reda 

facietpcr i2Dcfinicionemhuius,&per ig^&c^i prop.primi' 
l»D-EIem.EucI.cum iam dida cxeunre,& A C rcdlis lincis intra Co 

,j . duos angulos duobus rcctis minores . Huius itaq; Hyperbo-^ 

L 2 lis • 
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lis planiim intelligatur dircde ^ & interminate protratfliim ad paf^ 
tes F G, Subinde quoddam aliud planum fupcrficiei Coni fic ap- 
pliceturvtipfam tangatin tota rcfta AD linea, planoquetrian- 
guli ADE rcLiumfit. hoc autemfiat qucmadmodum in fupe- 
riori Conftrudione . Cocxtenfo igitur hoc plano vcrfus Hyper- 
«•c nfy pro bolcm , fccabit eius planum : Cum enim fecet planum trianguli 
bat Oron- ^ D ^ parallchim plano G F H ^ ncccflario & ipfum G F H fcca- 
bit^ alitcr neque etiam ipfum A D E fccarct . quoniam plana^^qu? 
cidem plano funt parallela ; & inter fe parallela funt f vt redte de- 
fiaonftrant Campanus in 1 5prop. lib. 1 1 Elemcn.Eud. & Vitellio 

in 



T E R T 1 A. : 

!ni4prop.primilibrifu£Pcrfpcdiu^;ParaUelaautemplanafun^^^ 

qux inuicem non coincidunt per 8 Definit. eiufdcm vndccimi lib. 

Elem.Eucl. Secent igitur fcfe duo h^c plana, & fit communis co- 

rum feaio per 3 prop.eiufdem vndccimi lib. reda hnea I K , quc 

eritparallelaredts AD per 1 6 prop. ciufdem . atqueidcircoom- 

nesrea3elineje.qusinplano ADKI ducentur adangulosrcaos 

iofi AD.eruntctiamadrcdosangulosipfi IK commuiu lc<ftio- 

nipcr 2 9prop.primilib.Elem.Eud.Quamobremrc(aa AI duda 

ad angulosrcftosipfi A D E plano,ad rcdos angulos eft ipfi IK. 

ettautemetiamper 3 Dcfinitioncm,& i<5prop. ti,& ipprop.pr)- 

mi lib. Elementorum Eucl. ad angulos redos ipfi I F axi Hyper- 

bolis,fi duaaintelligatur. Ergo per quartam prop.eiufdcm 1 1 lib. 

AI reda linea plano Hyperbolcs adredoseritangulos. & pro- 

ptercaper^DefinitioncjVelpcriSprop.ciufdcm planum ADKl 

ad planum ipfius Hypcrbolcs re«5tum erit. His itacxpofitis.atque DcterminJ«. 

conftruaisDicoquodrettalinea IK, &inflcxa GF in eodem "°- 

plano exiftentcs nunquam fibi occurrent , etiam fi in mfinitura vna 

cum ipfo Cono procrahantur : & quanto magis producuntur, tan- 

to propiorcs crunt adinuiccm. Qvod igitur fibi nunquam oc^ Demonftn- 

currant,exeomanifcftucft,cj,rc6taquidem IK inplano ADKI ^'ojj'"" 

iacet,quod Cvt in fuperioribus oftenfum cft; nuriquam tangct Co 

numalibi quam inrc(fta AD linca: Inflexa vcro GF linea nuf- 

quam a Coni fupcrficic dimoucbitur . Quarc nunquam rc<5ta I K 

tangetConifupcrficicm: ncquc igiturlincam FG, ipficoniccefu 

perriciei inha:rcntem . quod eratprimo demonftrandiim , Qupd ji,. 

autemift£edu:elinecEquant6magisproducuntur,tant6propiorcs 

adinuicemfintdilucidcoftendetur,paucis prii\s conftrudis. Su- ^^-^^^11^;^, 
fcipianturitaqueinipfainflcxaHncaduo quajlibetfigna LM, per ^i,, 
quje tranfeant duo circiiU fibi inuiccm , & Bafi Coni paralleli, quo- 
rum circunfcrcntis in fupcrficie conica abcorundemplanis Co- 
num fccantibus dcfignatx fint LNO quidcm mmoris, culmi- 
niquc propinquioris: MPQ_vcr6, maioris , bafique proxi- 
mioris. Eccomprehcnfis intcr liueas AD, & FG corundcm 
circulorumcircunfercntijs LN, & MP, fianceis .Tqnalcs NO, 
& PQ^circunfercntisB } quod fiet per priniam petuioncm bis 
fumptam , & 2 3 propofitioncm primi libri Elcmcntorum Eucli- 
dis.feu pcr eandem primam petitionem,&primam propoficio- 
nem quarti eorundera . Deindc pcreandcm primara pcutioncm 
' ducancur 



DEMONSTRAtlO 




ducantur rcdnelincas L O, MQ, qua? per 3 Com.Sent.primi, & 
27, & 29 propofitionem tertij , & 4 prop, & decimam Definitio- 
nem primi libri Element. Eucl.in duas aequalespartes,& ad re<5ios 
diuidcncurangulosacommunibusfedionibus planorum vtriufq; 
circuli,& planitrianguli ADE. Sitigiturfe<aaipfa LO in pun* 
fto R, ipfa vcro MQinpun(5lo S, &ducantur communesfe^lio 
nes NR3 & PS^ quteeruntparallelae per i5prop. 1 1 lib.EIemen. 
Eucl. Ducanturpraeterea per 3 1 prop.primilib. eorundem Elem. 
perpundla NPipfis RL, SM paralletereaaelineas NT, PV. 
c^ua^produa^einplano ADKI fccabunt IK redamdeneceflita. 

te 
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te per 30 propofitionem.& vltimam Definitionem primi libn eo- 
rundcm Elcmcnt. fccent ipfam in pundis T V . & ducantur L T, 
& M V reaslinca;,qua;per 16 prop.libri 1 1 eorundem Element. ^^^^^^^^, 
eruntparallcla' ipfis RN, & SP. His ita coHftru*5tis quoniam 

tio recund^ 

per C6ftru<aionem/&^29,& ^^prop.primi lib.eorundcm Elcmen. partis. 
parallelogrammarcaanoiilafunripfa LRNT, & MSPV, &la* 
tcracxoppofitohabcnt a?^qualia;igitur LT rpfi R N,& MV ip- 
fi SP cequalesfunt. Sed RN maioreftquam SP perCorolla- 
riumpraeoftcfiLcmmatis. EtLT igituripfa MVmaioreftper 
14 propofitionem quintilibriElcmcnt. Eucl, Si itaque LT, & 
MV ad redlos elfcnt angiilos ipfi IK, habcrcmus intentum. 
Quoniam autcmnonfunt,angulis ITL, & IV M acutiscxiften- 
tibus ( vt patet pcr Conftru6iioncm>& otftauam propofitionem,& 
tertiam Definitioncm 1 15& 29,& 3 2 prop. primi libri Elem. Eucl, 
fi IF axisHypcrboliSj&ipfae JL, VM protradaeintelligantur; 
ducantur per 1 2 prop. eiufdeni primi lib. Elcment. a pundcis L M 
adredam IK pcrpcndiculares JLX, & MY redselincae. Cumigi 
tur LT3 & MV fwi iam oftcnfum cft) parallclf fint, proculdu- 
biotriangula LTX, & MVY a?quiangula funt per29prop.& 
4pct. & 32 prop.& 3 Com.Sentcn.primi lib. eorundem Element. 
Quare perquartam prop.fcxtilib. eorundcm Elcmcn. ratio ipfius 
LT ad MV eftficut ratioipfius LX ad M Y. Atqui LT maior 
quam M V fuitoftenfa^crgoper 9 Com.Scnt.huiuSj & LX ipfa 
MY maior cft. Propior cft itaquc linea FG inflexareftf IK in in hoc dcfi. 
punvilo M quaminpundo L. Haud diffimiliter autcm fi defcri- 
baturfub MPQjcirculoaliusquifpiamcirculusipfi MPQparal- 
lelus,concludcturitcrumcadem FG lineainciuS Cumeodcmcir- 
culofeitionepropinquiorclTccidcm IK vc£tx linese, quam in fi- 
gno M: idemqucininfinitum oftcndipotcft. Quantomagis igi- f^^f^l^^^^^J 
tur pra:fata? lincisead infcriores Coni partcs vna cum ipfo Cono t^s" * 
produccntur, tantofibi inuiccm proximiorcscuadent. Quodfc- 
cundodemonftrandumerat. Duas igitur incodcmplanolineasj ^^^J^^^jj^^^ 
& reliqua vt {upcrius . Quod facerc oportcbat . 
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DE DVABVS LINEIS RECTA, ET CVRVA 

NON C O I N C I D E N T I B V S, 

& magis fcinper inuicem appropinquan' 
libu:> in diuerfis Plaais. 

RIVS OVAM relicmasinfituti Trohle- 
matis demonflrattGnes perjecjjuar comodum 
mthi ^idetur hoc tn loco demonfirare hanc 
eandem affeclionem njeram ejfe de duahus 
etiam lineisaltera Jimtltter Hjferholica , ^ altera re^a^ 
amhahus tn Coni Juperjicte ,Jednon in eodem plano iacen- 
tthus . Quod ettam ah Orontio tn Juo Ithello de fjeculo 
^Jiorio, ^ ah anttquo innomtnato Autorc tn JineltheUi 
de Jecitone ParahoU quamtiis Jatts ohjcure ^tmperje^ei^^ 
demonflratum tamen Juit . 
E:(pofitio,& Mancantigitur cundaficdifpofitavtin fupcrioriproximaCon 
Conftrudio. ftrudiione>&pcrprimam pctitioncmprimi libri Elcment. Euclid. 
Dctcrmina- ^^^^"^"^ LN3& MP dimctientcs parallclogramorum LRNT, 
tio . ''^^ & M S P V . Dico duas lincas F G inflexam , & A D rcdam in 
(uperficie conica nonincodcm plano iaccnrcs in infinitum cum 
ipfo Conoprotraftasfcmpcr magis atq; magisfibiinuiccmproxi 
Dcmonftra- mari, nunquam tamcn fibi occurrcrc. Quum.n.rcdcelinea? LR, 
"^- MS ineifdcmparallclisfintplanis; cruntparallcliP,& a?qualcsper 
i6prop.i i,& ^4prop,primiIib.Elcmen.Eucl. intclligendofcilicet 
re(^as LM^ RS lineas cffe duftas . Atqui RN maiorcftquam 
SP pcr Corollarium pra^affumpti Lcmmatis . triangula igitur 
LRNj MSP pcr^Com.Scnt.primilib. EIcmcnt.EucL habcnc 
duolatcra LR, RN fimulfumptaduobuslatcribus MS, SP fi^ 
mulfumptismaiora3& rcdos nihilominus angulos comprchen- 
dentia. Qiiadratum crgo ipfiu^ LN quadrato ipfius MP pcr 
47 prop.eiufdem primi lib.maiuscft. vndeper2 Com.Sentent. 
huius LN rcdalmcamaioritidcmeftquamipla MP. Si jtaque 
LN, & MP^ rcilaelinea:adipfam AD rc^tamlineamperpcndi- 

cularcs 




pE DVABVS LINEIS, &u 



r A 




culares funr, habemus intentum . Sin minus ; ducantur i puncftis 
LM adredam AD perpendicularcs,& oftendcturfupcrioribus 
rationibusinflexam FG lineamreaa? AD propinquiorem effe 
, inpundo M, quaminpundo L: &ficin infinitum, & nihilofe- 

cius nunquam coincident,cum in duobus planis parallelis fint , fed 
. j aliquod femper inter eas erit interftitium maius quam refta linca 

vtrique plano pcrpcndicularis . fi cnim aliquando coincidcrenr, 
I dubioprocul plana quoque ipfa parallcla tunc fibi occurrcrenr, 

j quod per 8 Definitionem 1 1 hb. Elementorum EucHd. ncqua- 

. , qu*m fieri poteft . Du3e itaque linese in vna fuperficie conica , fed Conciuf? 

I M in 




go DE DVABVS LrNEIS, &c. 

in dluerfis planis dcfcribi pofllint^quf quanto magis in continuum 
pr()duccnciir,tanto fibi prcpinquiorcs cuadcnt^ nunquam tamcn 
inuiccm coincidcnr^ctiam fi in infinitum protracta?fucrint. Qiiod 
erat dcmonftrandum . 

DE DVABVS LINEIS CVRVIS 

NON COINCIDENTIBVS, 
& magis fcmpcr fibi inuiccm proximantibus 
tum in codcm,tum in diuerfis 
Planis. 

Propofitio. -^^^£f IC amplius pmteremdum non efl, quod 

quemadmodum duas lineas inflexam fcili- 
licet, ^ reciam ctim in eodem^tum in dtuer^ 
fts ^lanis acctdentta fiipradiBa patientes tam 
defrtpftmus: tta duas ettam curuas Itneas tum eodem^ 
tum ditierfis in planis defribere poffumus,quipfjequji ijf 
dem paftontbus ajjiciantur. 
Expa(Itio,& laccutibusitaquccundisquemadmodum in fccunda,& tertia 
Conftruaio propofici Problcmatis dcmonftratione^ficonftruatur alius Co- 
iii^eodc pla- j^^^ cxtrudo aequalis,& fimiiis ; priorique poftcrior itaincum- 
bat^ vtredalinca AD fitcommunisvtrique^pIanumvcroHyper 
bolis FG triiMiguIari ADE plano parallelum continue, dire- 
(fleque extendatur donec fecat pofteriorem, incumbentemiic Co- 
num eodem modo, quo fecojt antcriorem fuccumbentcm : ftatim 
Dcmonftr.i- liqucbit propofitum . Communis enim k£k\o iam di^li Hyperbo- 
wo . les F G plani,& coriicct fupcrficici nouiflimi Coni crit linea curua 
fimilis incuruationis cura inflcxa FG linca, qu^e du^ecurua^lineae 
nondxrfinent continucpropioresinuicemfieri. quoniam vtraque 
ipfarum per ea, quae hucufquc dcmonftrata funt magis magisque 
appropinquant redaelincae IK eodem in plano eas interiacentii 
& nihilofccius nunquam /cfe tangct, etiam fi in infinitum vna cum 
duobu5 Conis producantur. quandoquidcm neque etiam cum re- 
&3lIk inter iplas raediaconcurrcnt. H^ec autem imaginationc 
potius quam oftenfione indigent^ quippe cum ab ijs, qui fuperio- 

res 
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rrsConosextruftospr^ oculishabent perpulcrequidem cxcogi- 
tari poaimt. atque idcirco nullam huiufce rci conffgurationem 
fubijcerelibuit. Agemodooftendamus quomodo dux curu^li- 1^?^^^^^^^^ 
nQX in vna fuperficie conica^diuerfis tamcn m planis afteaionibus j,uerfts 
fupradiaisfuccumbereoffcndantur. Si igitur in quolibetCono planis. 
duo plana fibi inuicem3& plano trianguli per axem parallcla fuper- 
ficicm conicam interfecent : fient porro in ipfa conica fuperficic 
dua' Hyperbolicce lincae, qu^e quanto amplius vna cum Cono pro- 
ducuntur, c6 magis ac magis fibi proximant^^nunquam tamen coin 
cidcntcs adinuiccm , quamuis etiam in infinitum extendantur, 
Cum cnim intermedio lateri trianguli per axem femper magis ma Demonara- 
gisque appropinquent^ cumipfoque nunquam cocant fvt fupra 
patuit J quod etiam fibi continue in infinitum propiores fiant, 
nunquam tame inuicem conueniant, luce iam clarius relinquitur. 

QVAEDAM ELEMENTA CONICA 

QVARTAE DEMONSTRATIONI 
DESERVIENTIA. 




ECLARATIS iam.atqucrcftauratistribusprf 
cedcntibus Dcmonftrationibus,in pr^fentia confe- 
quens cftpropofitum nobis Problemaiuxta docSri 
nam Apollonij Pcrgf i de Conicis tradlantium prin 
cipis dcmonftrare. ipfe cnim.Iicct impcrfcde, exa- 
dlius tamen cseteris omnibus Autoribus duas iam didas Iincas.in 
codem plano in infinitum produdlas nunquam inuicem coincide - 
rCj&CGntinuefibipropinquiorcs ficri thcorematice dcmonftra- 
uitinprima,&quartadccima propofitionibus fecundi libri fuo- 
rum Conicorum Elementorum^in quarta vcro eiufdem fecundiji 
bri demonftrationcCquae Apollonij non eft, fcd potius Eutocij, Vt 
ibi redle Fcdericus Commandinus adnotauit)iam didx non coin 
cidentcslincseproblcmaticefccundum Apollonij doftrinam de- 
fcribuntur.Volcntibusigicur nobis dcmentc ApoUoni) noftrum 
admirandumProblcma dcmonftrarCjneccirarium crit trcscom- 
memoratas propofitiones primam fcilicet , & quartam , & quar- 
tamdecimam fccundiUbn Conicorum Elemcncorum Apollonij 

M 2 ii^ 
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in vnamproblematicam propoficioncni reduccre. Quoniamvc- 
TOtrcsiam diCcx propoficioncs in vnum reduci, pcrfe(5lecjue in* 
tclligi non pofluncni priiis qua^dam Elcmenca conica ab Apollo- 
nioinprimolibro fijorum Elemencorum conicorum demonftra- 
xa rcde pcrcipiancur ; idcirco ncccflarium efle cxiftimo ante quam 
ad propofici Problematis demonftrationem acccdamus capri- 
xnum hic dcclarare. & prcefcrtim quoniam Apollonius in Ele- 
mentis fiiis propter nimiam breuitatem, & multorum Lemma- 
tum fiippofitioncm obfi:urilIimuseft. Egoautem (^vthoc opus 
noftrum omninoclarumfit) aliquantulum prolixiori,fcdpcrfc- 
'ftiori quoad ficri poccricfcrmonc ea dcclarabo^verbis ipfins Apol 
lonij me ncquaquam obligans : fcd potius mentcm ipfius ampliori- 
busjucidioribusquc verbiscxplicans. NamGrxcaquidcm Apol 
lonij Elementaadhuc cdita non funt: antcquam autemaFedcri- 
co Commandino Lacina cdcrcnccr , cgo ca maximo cum fudore 
in ipfa perucrfa,ac fordida loannis Bapciftae Memi tralationc cx in- 
genio correxi , atquc dilucidaui: pofteavcrocum quodam etiam 
cxemplari Grxco manufcripco (quod apud ipfiim Commandi- 
numerac) caconcuh'. cranc cnim propter tralatoris illius GiX" 
carum literarum, &Machcmacicarum fcientiarum ignorationcm 
adcoimperfcila, vtnilfedius vnquam legi poflct: quandoquidem 
maximo cum laborc quid fibi vclct Apollonius vix conijcere quif- 
piampotcrat. Quapropccr cx ijfdema nobis iam corrccftis EIc- 
mencis conicisea, q^useinprcefcncia propofito noftro-dcfcruiunty 
qualia tunc pro viribus inftaurauimus,talia nunc in mcdium fumus 
^dlaturi. Primum igitur Elcmcntum Conicuma nobis dcclaran- 
dum^acilluftrandum duodccimaprimi libripropofitio apud Apol 
lonium cft. Qupniam autem in eius expoficione quoddam ab 
Apollonio Lcmma fupponicur, quod in finc vndccima? propoficio- 
niseiufdcm prinHlibribrcuiccrr&particuIacim Eutocius dcmon- 
ftrar: proprcrca priufi]uam di^ftam duodecimam propofitionem 
dcclarcmus, illudLcmma cxquificiori, & viiiuerfaliori dcmonftra- 
tioncconfirmabimus,quippcquf diuerfi fic abillaEutocij. Eric 
cniin Problcma non inucilc huiufmodi . 



Lemmdy 
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Lemmajeti Sumptio fiquentis Elementi Conici, 



Problema. 




A T I S quadraro , & parallclogrammo, & Pf<>p- 
re<51:a linea : reperire lineam re<5lam , ad 
quam habcat eandem rationem data re- 
(Sta linea, quam habetdatum quadratum 



Ex|>o. 




L 




adcktum parallelogramum 

Sicdatu qua 
dratum A^da- 
tum autparal- 
lcIogramumB, 
data vera rcdla 
linea C* volo 
inuenire aliam 
redam lineam, 

ad quam ha- » ^ ' 

beatlineaCca * — < 

rationem , qua 

habet quadratum A ad Parallelogramum B. Conftituatur per Canftruaio 
vltimam propolitionemfecundihbri Elementorum EucL datorc 
dilineoB ^qualequadratum D. & per vndecimam propofitio- 
nemfcxtilibrieorundem inueniaturredlalinea E,ad quamha- 
beatlatus quadrati Deam rationem,quam habetlatus quadrati 
A , ad latus quadrati D. dcinde per duodecimam propofitioncm 
eiufdemreperiarur lineareda F, adquamlineaChabcateamra 
tionem,quamhabet latusquadrati Aadlineam E. Dicoquodli- DcterminatJ 
nca F eft ea.quam qua^rimus. Quoniam itaque per Conftruitione Demonft, 
cft vtlatus Aadlatus DficIatusD ad lincaEjeritperfecundum 
Corollarium vigefim^ propofitionisfcxti libri Elementorum Eu 
clidis ratio latei-is A adlincam E ficut ratio quadrati A ad 
quadratum D. fed ratio lateris A adlineam E per Conftru- 
^tionemeft ficutratio lineae C adlineam F^ igitur pcrxi.prop. 
quinti Ubri eorundem ratio quadrati A ad quadratu D eft vt ra- 

ratio 
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ratio linca? C ad F lineam . Verum pcr fccundam partem fepti- 
mse propofitionis eiufdcm quiriti quadratum A ad quadratum 
D candemhabctrationcm,quamadparallclogrammum ergo 
pcr eandcm vndccimam datum quadratum A addatum B pa- 
rallclogrammumcandcm habct rationem, quamdataredalinea 
Cadinuentam F redam lineam . quod eft propofitum. Datis 
igitur quadratOj&parallclogrammo, redlaquclinea: repcrtaeft 
qusedam alia rcda linea, adquam cadcm eft ratio datx rcdseli- 
ncse^quas dati quadratiad datum parallclogrammum, Quod fa* 
cicndum crat. 



ElementHmConicum primum Propoftio 12 primiltbri 
Conicorum Apoiionij . 

I conus plano fecetiir per axem , fccetur 
iSJji^^ autem & alteroplano (ecante bafim co- 
^^^^ ni per lineam re<flam ad re(5tos angulos 
y^&r^^ exiftentem bafi trianguli peraxem,&: di- 
- metiens coniciE fe(5bionisproducl:a coincidat vni late 
rum trianouli per axim extra coni fummitatem: re<5ta 
linca,qua£ aconica fe(5tione ducitur parallcla commu 
nife(5tioni {ccundi (ecands pIani,6cbafisconi vfque 
ad dimetientem conicaj fe(ftionis, poterit parallelo- 
grammum re(5langulum inhierens cuidam re^ftasli- 
neae,adquam eamhabetrationem recta linea in di- 
re(5tum iacens dimetienti conic£e fecniionis, fubten- 
densquf angulum cxtra triangulum per axim, quam 
habet quadratum recStse lineas du(5l£E a fummitate co 
ni parallelce dimetienti conica; fccTrionis vfque ad ba- 
fim trianguliperaxim,adre(5tangulum contentum a 
bafis trianguli per axem fegmentis , qua^ fecit ipla du- 

(5ta 
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<5la a coni vercice? &c latitudinem liabens redam li- 
ncam in conica^ fecftionis dimeticnte receptam ab ip- 
(a potcnte vfque ad conica^ fecStionis fummitatem? & 
cxccdens parallelogrammo fimili > & fimiliter pofito 
ei,quod continctur ab ip(a fiibtendente angulum ex- 
tra triangulum peraxim,&: illalinea, cui inh^eretiam 
dicftum recftangulum, 

Sit conus cuius fummitas punftum A, bafis autem circulus Expofido* 
BC, & fccetur planoper axim,& faciet per 3 prop.pri.lib.Conicoru 
Apollonij/cu per 3 pct.huius fetftionc triangulum ABC.iccetur 
autem&alteroplanofecante bafim coniperreftam DE lincam 
ad reftos angulos exiftcntem ipfi BC bafi trianguli per axem 
ABC, &facietper5pet.& 2oDefinitionem huius conicamfe- 




aioaem 
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Kota 2| Yic ^ionem in /uperficic coni inflcxam D F E lineam . Dimcticns au 
^capuor^ tem conica? fe€lionis fit FG, qu2eprodu(5lacoincidatvnilaterum- 
conicafe— trianguU ABC^ fcilicer ipfi AC cxtra coni fummitatem ad fi- 
nM!f'&pro gf^"^^ H. &per fignum A ducatur AK per 3 i prop.primiiibri 
fuperficie,n Elcment^riim Euclid. parallcla dimetienti conicse fcdionis, quac 
hVuT ^e^ch J^^c^^^rio fecabit ipfam BC interfigna GC (alioquin vclparal- 
ratum fuit. klx coinciderct^vel duo anguli H G C, & H C G trianguli C G H 
erunt aut aequales duobus rc&bi aut maiorcs quam quo recii pcr 
29,& i6prop.primilib.Elemcn.EucLquodfierinon poteftperTU 




timam Definitionem , & per 1 7 prop.eiufdcm . ducatur infuper a 
figno F per 1 1 propofitionemeiufdemprimilib. FL adre(5tosan 
gulos ipfi H G . & fiat per prsecedens Lemma licut ratio quadrati 
hncx AK adrcdianguluma BK, KC contentum fic ratiolineg 
HF ad lineam FL. Deinde accipiatur quodlibet pund:um in 
D F E conica fedlione, fcilicet M ^ per quod ducatur per 3 1 prop. 
primilib. Elemcn.EucL MN parallelaipfi DE, &pcr N fimili- 
i . : ter 



ra 
an 
ati 

in 
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^erdncatur NO parallela ipfi FL. poftcaiunda HL pcrprimam 

pet.eiufdcm primi !ib. producatur pcr fccundam pet.eiurdcm v(q; 

ad O rcoincidct enimcumipfa NO, quoniamcum FL jamcoin 

cidit aliternequc etiamcum FL coincidcrct per vltimam definir. 

& ^oprop.eiufdcm ; & pcrfigna L , & O ducanturper 3 i prop. 

primi lib.Elemcn.Eucl. LP, & O CLparallelceipfi FN. quarum 

LP quidcipfam NO intra O fignum, OQ vcroipfimi FL pro- 

duvftumexrrafignum L fccabit pcr Conftrudioncm , &quintam 

pct.primilib.Elem.Encl. alioqui vcl parallcKTconcurrerentjVcl an- 

auli HNO5 & HON trianguli HNO efTcnt rationibus paulo 

antc didcis maiores quam duo redi • His ita iaccntibus dico quod Determina. 

rcdla linca MN potcft parallclogrammum redangulum FO3 

quod inhcerctlinese FL, latitudincm habens FN, excedensque 

parallclogrammo L O fimile , & fimiliter pofito ei , quod ab 

H F , F L continetur reaangulo . Ducatur enim per 3 1 propofi- Conflruaio, 

tioncmprimilibriElementorumEucIid.redalinea RNS paral- 

lelaipfi BC. eftautem& NM parallela ipfi D^ exfuppofitio- 

ne. planumigiturper MN^ RS redaslineasduaumparallelum 

eftpcr 15 propofitioncm 1 1 lib. Elcmcntorum Euclid. plano per 

ipfas BC, D£ deduao, idcft bafi coni. Si igitur producatur 

planum pcr MN, RS re<5tas lincas; communis cius3& conicae 

fupcrficicifcdio pcr^prop.primi lib. ApoIIonij, feupcr 4 petitio. 

huius eritcirculusjcuius dimetiens eft RNS. Quoniam itaq; ad Dcmonftr; 

ipfuTi RNS dimeticntcm perpcndicularis eft MN pcrfuppofi- 

tioncm, &quartamdcfinitionem, &odauampropofitionem, & 

tertiamdcfinitioncm 1 1 lib.EIcmctorum Euclidis: quodab RN, 

N S continctur rcdangulum aequale eft ci^quod ab M N fit qua- 

drato pcr 3 i propofitioncm tcrtij lib. & Corollariura ocftaua? pro- 

pofitionis fcxti 5&primampartem lypropofitionis eiufdem fexti 

lib. Elemcntorum Euclidis . At quonia eft ex {uppofitionc ficuc 

quadratumlinccT AK adrcdangulum a BK,KC contcntum^fic 

linea HF ad /^L Iincam:ratioautcmcius,quodab AK fitqua- 

dratiadid.quoda BK, KC contincturrc<5tanguIum 3 componi- / 

tur cx rationc,quahabct A K ad K C, & cx ea, quam habct A K 

ad KB pcr 23 prop.6lib.corundc:Igitur&ratio fH ad FLcd' 

poniturcxratione>quahabct.AK ad KC, &ca,quahabet AK 

ad KB pcr i r prop.5 Ii.corundc Elc. Scd vtquidc AK ad KC, fic 

HG ad G C p 29 prop.bis fumpta primi,& quar.6 lib.coriidc EIc. 

N idcft 
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ideft HN ad NS per eafdem^&iiprop.quintilibricoriindeiT: 
vtvero AK ad KB fic FG ad GB, idcft FN ad NR percaf- 
dem:ratioigitur HF ad FL componitur cxratione HN ad NS, 
& ratione FN ad NR per eandem vadccimam propo/itionc m 
eiufdemquintilibri. Compofita autem ratiocx ratione HN ad 
NS,&FN ad NR eiuseft rciSanguli.quodcontineturab HN, 
NF ad id^quodab SN, NR pcrcandcm 23 libri fcxri. Et ficut 
igiturid,quodab HN,NF ad id,quod ab SN, N R ficHFad 
FL per candcm vndecimam quintilib. idcftHN ad NO percaf- 
dem 2 9prop.primi.&4fcxti,& 1 1 quintilibrieorundcm. Vcrum 
vt HN ad NO ficquodab HN, NF adid,quodab FN, NO 
pcrprimamprop. fcxtilib.Elcmcn. Euchd. (umptalinca FiV pro 
communialcitudine. Et vt igiturquodab H iV, iVF adid, quod 
ab S iV iV R fic etiam ad id , quod ab ON, nF pcr candcm vn- 
decimamquintilib. Quod itaqucab SiV, A^R cequalceft ci.quod 
ab ON^NF perfecundampartemp prop.eiufdemquintilibri. 



QVARTAE DEMONSTR. DESERVIENTI A. 99 

quodverofitab MN cequaleclemonftratiimcftei^qiiodab Sn, 
NK. igitur quod ab MiV fit quadratum cequale eftei, quod ab 
OiV, N¥ comprchenditurper primamCom.Scnt.primilib. Elc- 
mentorum Euclid. quodautcm ab O lY, iV F continerur cft paraU 
lelogrammumreaangulum OF. igitur rCi51:alinca MiV potcftip- 
fum OF rcitanguiumjquippequod inhxrct YmQX FL, latitudi- 
nemhabens FiV, cxcedcnsquc parallclogrammo L O limilc, & 
^imilitcr pofitoilli, quodab HF,FL continctur rciSangulo per 
propofitioncs 155&: 29 primi,& quartamfexti, &primam Dcfini- 
tioncm eiufdcm flxti libri Elcmen. Eucl. velpcr 24 prop. folam 
eiufdemfcxtijfa^laConftrudione. quod eft propofitum. Siigi- 
turconusPlanofccc.tur,&reliquavtin propofitione, Quoderat 
dcmonftrandum. 



Conclufio. 



Dejimtwnes exhocTheoremate emergentes , 
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OCETVR autcm talis conica Scdio 
Hypcrbole : Linea vero F L5 ad quam 
pofTunt ordinarim du(flx ad FG dimc- 
ticntcm, voccturcjuc cadcm &c Rccfla/me 
RcdlumLatus formce, ideft rcdtanguli ab H F^ FL 
contcnti : linca autcm FH, Tranfucrfajfcu TranP 

ucrfum forma:Latus. 

Hafce trcs cx pr:pfentiThcorcmatcdcfinitionesijs,quxfequun 
tur ncccifarias Apollonius cxccrpfit, vndc manifcfta nobisnunC 
elfc poteft trium conicarum Sedionum etymologia>hoccft nomi 
nis fignificatio^quam fupcriiis in 2 i definitionis commentario de- 
clarabamus. Lineacnim FL vocaturlinca.ad quam poffunt ordi 
natim dud;r,quoniam ipfa:po(funtquadratacequaliaiamdi(ftispa 
-rallcJogrammis redangulis, qua? dum coaptantur ad ipfam F L li- 
r!?i^mjih'PAf abole quidcm applicanrur ad ipfam ita vc cius longitu- 
d^it!tMyit^({hiNc€dant, ncc exccdancur abca: in Hypcrbole vcro, 
cam-ff^^fedlrnt: irt Ellipfi autem ab ca cxceduntur. Vocatur au- 
temipfa FL etiam Reaa ^ vcl Reaum formiE Latus: Rc^la qui- 
"detn , quoniam tum in l^araboie ^ tum in Hyperbolc , tum ctiam in 

N 2 Hliipfi 



1 Hypcrbo- 

lc quid. 

z Linea,a(i 

qua poflunt 
ordinatim 
dudx , fiuc 
Rcaa.vclLa 
tus Rcduni 
formx quid, 
3 Latus Trsf 
ucrfum for- 
mae,vel Tr. f 
uerfa liuca 
quid. 




Iieo 



EI. EMENTA CONICA 



Elbpfi ea !inea,ad quam poflTunt ordinatim duikx cft eredla ad pli- 
num conic2eSe(5lionis: Re<ftu vero formseLatuSjquandoquidem 
cxduobusilliusforma?,cui limilisinHyperbolequidem cxcedit,in 
Ellipfi vero deficit^lateribus hoc quidem eft ercdum adplanum 
ipfiusconica? Se£lionis,reliquum vero latus ad planum fcciionis 
crcdum non cft, fcdin ipfo plano proftratum , atquc iranfucrfum 
iacet : vnde non immcrito Tranfucrfa linca ^ fcu Tranfucrfum for- 
S^primC. mseLatus appcllatur. Adnotandum autcmeft^quodin Hypcrbolc 
C[uidcm3& Ellipfi tres ift^e dcfinitioncs locum habent : in Parabole 
vcronullalmcaRcdum^ vel Tranfiierfum formseLatus, fcu linca 
Tranfuerfa nuncupatur; quppccum in ipfa non exccdat iam di- 
dumparallclogrammumlongicudincm Iinea?ad quam poftunt or- 
dinatedu(5la?,nccab cadem dcficiat,fcd ad cam applicctur. Quare 
in Parabole quidem Iinca,ad quam poflunt ordinatim duAx voca- 
tur ctiam Rcdta (^racionc iam dida^non auccm Redum formae La 
ms:Tranfuerfa vcro linca, fiue Tranfuerfum Latus in Panibole 
nequaquamdicicur . idcirco Apollonius in finc vndccimspropo- 
fitionis primi libri fuorum conicorum Elcmentorum^in qua Para- 
boles ortum , & propriam affcdioncm tradidic , Parabokm , & li- 
neam^ad quam poflTunt ordinacim du£tx definiuit^quam ctiam Re 
dam appcllari dixit : dc Lateribus autcm Rcdo,& Tranfuerfo ^ vcl 
Tranfuerfa linca nullam fccit mcntioncm , Ac in duodccima,& ter 
tiadecima eiuldem prirai propoficiombus , in quibus tradidic Hy- 
perboIes,& Ellipfis gcncraciones^propriasquc arfcdioncs : oauiia 

Not.feoiTi- iam dictanomrna tribus dcfinitionibus dcclarauic. Pra?cerca ad- 
notandum cft^ quod ctiam latus Rcdum , fcu Rcvfta, vel Imca, ad 
quam pofllmc ordinaiim dudse^necnon Bafis Rcda vocatur a Ma- 
thcmaticis illa re<a:alinea,qu^cum ad axem fe^ionisordinaccdu- 
da fic • aequalis cft axis parci a fcipfa vfque ad Seftionis Summita- 
temterminacas. Dehacaucemrciaalineanullam nosinhocopc* 
re facimus mcntioncm , quoniam nullum ipfa nobis vfum pra^bct* 

>lot.urn(i. Tertio adnotandum cft^ quod fiquis in Parabole quoquc vcllec 
RediumquidcmLatus,fiuc Rcdamvocare camlincam, ad quam 
pofl^untordinatimduaa?: Tranfucrfum vcro Lacus, feu Jr^i^f^ier- 
famlmeam reliquum latus ipfius paraUclogrammi^^jiu^d a^^,^^ 
Rc(5lamapplicaturxquale quadrato linca? ordinatim duil:^;!^oa 
eflctincongruum. funt etenimduo latcra iam didi applicatipa- 
.ralleIogrammi,quorum vnum cft creiaumadplanum conica^ fe- 

dionis, , 
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ftionis.altcrumvcro inipfoScaionisplanoproftratu atq; tranf- 
ucrfum exiftit • Vcrum Apolloniushis vti nommibus mParabolc 
noluit ne confundcrct Rc6£um,& Tranfuerfum Latera formae iimi 
lis exceflui, defeauique in Hyperbole,& E lipfi cum Redo, & 
Tranfucrfo Latcribus parallelogrammi, quod m qualibet tnum co 
nicarum Seftionum inh^^ret rcftcs linc^ , ad quam poflunt ordina- 
timduase. Hcecautcm pro dcclaratione trium Apollonij dehni- 
tionum, & etymologisE trium conicarum Se^Slionum breuiter a no 
bis hoc loco di^ta^adnotataquc fint . 



Elementum Conicum fecundum, Propofiio 21 
primi hbri Conicorum Apollonij . 

I ab Hyperbole, vel Ellipfi, vel circuli cir- Propofiti^/ 
cunfeicntia redt^elinea^ ducantur ordina- 
timad dinietientem : eruntquadrataea- 
..^^.^^ rum ad recStangulacontentaalineisrece- 
ptis in dimetiente ab ipfis ordinatedudlis vfque ad ter 
minos Tranfiicrfi formse Lateris , vtRecftum formx 
Latus ad Tranfuerfiam : admuicem vero , vt contenta 
redangula a iam didis receptislineis. 

Qiiamuis ApoUonius affeaionemhuiusTheorcmatisintribus Notandum. 
SubieaisjHypcrbolefcilicet, EUipfi^ &c!rculicircunferentiavni- 
ca^ &vniuerfah demonftratione vidcaturdemonftrare: animad- 
ucrtcndum tamcn quod iHa dcmonftratio neque vna , nequc 
vniucrfalis eft. quandoquidem Hypcrboh, & EUipfi, & circun- 
fercntise communc gcnus nominatum non inucnitur^in quod vna^ 
& vniuerfalis dcmonftratio fiat . hallucinatur autcmf inquit Arift.; P""^- 
qui credit vniuerse demonftrare quando afFe£lioncm aliquam in ^^'^*^*' 
quibufdam Subie£tis demonftrat fpecie differcntibus,quorucom 
mune eenus innominatumcft, cui affcftio iliaperfc iaeffepofllt. 
° Noa 
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Expofitio 



Non eft igitur Apollonijdemonftratio vniuerfalis,necvna: fed tres 
funtdcmonftrationes,cum triaquoque fint Subic(fta,in quorura 
vnoquoq; aflfcdioillafcorrum dcbct oftcndi. Quapropterquum 
adinfticutum noftrum ncceircnonfitnifiinfbla Hyperbole prx- 
fentis Theorematis Quxficum verum oftendcrc,de Hyperbole tan 
tiim fermo nobis erit . Sic igitur Hypcrbolc,cuius dimctics AB, & 
Reda AC ad quam poflunt 



Dctcrmina- 
tio. 



ordinate duda?,& ducantur ad 
dimcticntem ordinatim DE, 
&FG. Dico quodficutfeha 
bct quod ab F G fit quadra- 
tumadid,quodab AG, GJ> 
continctur recflangulum^ficli- 
nca AC ad AB lineam; fi- 
cutautcmquod ab FG adid, 
quoda DE, itaquodab AG, 
GB adid, quodab AE, EB. 
Coftruaio. Coniungaturpcrprimam pcr. 

primi lib. Elemen.EucIid. BC 
diuidcns pcr medium ipfam 
formam,&per EG fignadu- 
canturpcr^iprop.ciufdc EH, 

& GK ipfi AC parallclaf,qug \j \ \ x<. 

neccflario fccabunt inpundis 
HKipfam BC indirccSumad 
piirtes C pcrfccundampet.eiufdcm produ(5lam; aliter BCcflct 
parallclaipfi AC pcr vltimam dcfinitioncm, & ^oprop.primilib. 
corundcm Elcmencorum.quod eft contra Conftru(5lioncm . His 
^^emon ra- jta difpofitis oequalc cft pcr pr^ccdcns Elcmentum quod quidcm 
fitab FG ci,quoda KG, G A contineturrquod vcroa DE ei, 
quodab HE, EA. Etquoniamvt KG ad GB, fic CA ad 
AB pcT 29prop.primi3&4prop.fcxti libri Elemcn. Euclid. &vt 
KG ad GB (acccpca AG procommuni altitudine ; fic quod a 
KG^ GA adid,quoda BG. GA perprimamprop.ciuldcmfcx- 
ti:vtigitur CA ad AB, ficquoda KG, GA, ideft quod ab 
FG adid.. quoda BG, GA, per vndecimam,& fcptimamprop. 
quintilibricorundemEIem. pcr eafdcm porro vtquodfita DE 
adid,quoda BE,EA contincturfic CA ad AB. idemqueeo- 

dem 
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dcm modo dc omnibus alijs ordinatc dudiis oftendetur. Patet Cenciufio 
itaquc primumThcorematis membrum. At quoniam vt quod P«"^i n^cm- 
fitab FG adid,quoda BG^ GA, ficquoda DE ad id, quod 
a BE3 EA pcriamdemonftratumprimummcmbrum,&per 11 
prop.quinti lib. Elcmcnt. Euclid. biflfumptam: & alternatim igi- 
tur/cupcrmutandopcr 16 prop. ciufdcm quinti lib. vt quod fit 
ab FG adid,quod a DE , ficquoda BG, G A ^^'.H"^^ ^ Coduriofc- 
BEjEA comprchenditur. Patetergo&fccundum. Siigiturab ^^^^^]"^ 
Hypcrbole rcda? linec^addimctientcmordinate ducantur,& rc- 
liqua^vtinpropofitionc. Quoddcmonftrandum erat. Conciufio 
Poftduo iampo(ira Elcmcnta conicaconfcqucns efTct reliqua ^ *' 
Elcrnenta propofito noftro ncccfTaria poncre^ verum quoniam 
Elcmcntum , quod a nobis confcqucnter poncdum cft quibufdam 
Lemmatibusindigct, quceab Apollouio fupponuntur: operaepre- 
cium cft capriusproponcrCjacdemonftrarc. tria vcro hxc funt, 
duo fcilicet Problcmata,qune etiam ab Eutocio in fine 5 3 prop.pri- 
milib.Conicorum Apollonij brcuitcr,& quam obfcurc, diminu- 
tcquc demonftrantur : & vnum Thcorcma^quod hadenus a ncmi- 
nedemonftratum vidimus . Primumigiturtrium didcorumLcm- 
matum a nobis demonftrandum tale problcma fit . 

Lemma prtmum./itie Jiimptio prima Jeqnentis tertij 
Elementt y Problema primum . 

V A B V S datis recftis lineis terminatis , Propofitio. 
defcribere circulum pcr alterius earum 
extremitatcs tranfientem,cuius vna dime 
tiens adata recla in circulum coaptata fic 
fecetur, vtparsipfiusdimetientis inaltero circulHeg- 
mento refe^taad partem ciufdem dimetientisinreli- 
quo circuli iegmento refeclam non habeat maiorem 
rationem ea,quam habet data redia linea in circulum 
coaptata,dimetientemque fecans ad reliquam datam 
redam hneam . 

Sint 




lfxpofitio« 




Diui(io Pro 
blematis in 
duas partes. 



Conftrudio 
(rinix par- 



Detcrmina- 
tio. 

Pcmonflrc. 

MO. 
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Sint dux datae rc£tx 
lincx AB,& BC; volo 
dcfcribcrc circulu tran- 
fcuntempcr extrcmita- 
tes alterius earum, vt pu 
taipfiiis AB, cuiusvti- 
quecirculi vna dimerics 
fic a reda AB fccctur, 
vtpars ipfiusdimcticn- 
tis in altcro circuli fcg- 
mcnto,vcrbigratia dex- 
tro, refcila ad partem 
eiufdcm dimctientis in 
reliquo circuli fegmen- 
to^vidclicct finiftro,rcfe- 

dam non habeat maiorcm rationem ca ratione , quam habet data 
AB reaalineaaddatamreftamlincam BC. Siautcm maiorem 
rationemnonhabucrit,necc(rari6 vel candcm,vel minorem habc- 
bit. qusehbctcnimratio cuilibetrationicomparata^vclipfi eadcm, 
vcIminorquamipfa,velmaiorcft. Voloigitur prius ita dcfcnbe 
recirculumvtiam dida*rationesca?dcm fiiit. Inucniatur itaq; pcr 
1 3 propofitionem fcxtilibri Elcmentorum Euclid. interipfiisf A 
& BC datasrcdlaslincas mcdia proportionalis^qua^fit BI). & 
diuidaturrcda AB pcr lopropofitioncm primi lib. eorundem 
Elcmen.pcrmcdiuminfigno aquo pcr vndecimaprop.ciuf- 
demerigatur ipfi AB adreftosangulosreibalinca E/*, qu^efiat 
pcr 3 prop.eiu/dcsequalisdimidiajpartilincce BD, & pcr quinta 
propofitioncm quarti libri corundcm dcfcribatur circulus tranfics 
pcrtriafigna ABF, &per lecundam pctitioncm ciufdcm primi 
lib.producatur inpartem E vfquequofccctcirculi circunfc- 
rentiamin G figno. Dicoquod FG cftdimeticnscirculi A FB: 
& G^ ad £F eandcm habctrationem,quam AB ad BCQirpd 
cnim dimcticnsfitpatetperConftrudioncm.&pcr CoroIIarium 
priitixpropofitionis tcrtijlibri EIcmentofumEucljdis: quod ve- 
rocandcmhabcatrationcm G£ ad £F, quam AB ad BC fic 
probctur. Quoniam per Conftru^lioncm AB dupla cft ipfius 
B£, & BD duplaipfius eF: critpcr 15 propofitioncm quinti 
libri Elementorum Euclid. AB ad BD ficut Be ad EF. fcd 

BE ad 
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ad EFyWtGE 3.d eB pcr 31 prop.tertijlib.&CorolIarium 
odlaucepropofitionisfextilib. corundem Elcmen. igitur pervndc- 
cimampropofitionemciufdcmquintilib. AB ad BDficut GE 
ad EB. vcrum AB ad BD, vt BD ad BC per Conftrudtionem. 
ergo pcr eandcm vndccimam prop. G £ ad -E B, ideft £ B ad £ F, 
ficut BD ad BC. at probatum fuit quod ctiam ad i?B, vt 
A B ad B D . igitur per 2 2 prop. quinti libri eorundem Elemen. 
vt AB ad BC, ita Ge ad EF. quodeft primum. Hocfafto.fe- 
cundumetiam Problcmatis membru paucisabfoluetur, Maneat 
cnim tota prior di- 
fpofitio,& produca- 
tur pcr feciidampet. 
primilib. Elem.Eucl. 
eF inpartem & 
per 3 prop. ciufdem 
fiat eH tantae longi- 
tudinis, vt fit maior 
dimidio ipfius BD. 
poftea per eandcm 
quintam prop. quar- 
tilib. defcribatur cir- 
culus trafies per tria 
figna ABH, quippc 
qui circulus nccclfa- 
riofccabitpriorcm AFB circuluminduobus tantiim AB fignis 
per 1 3, & I o prop.tertij lib. Elementorum Euclidis . Cum aucem 
AHB circunfcrcntiatranficns pcr H fignum fit cxtra circunfe- 
rcntiam AFB, proculdubio reliquaipfius AHB circuli circun- 
fcrcntia cadetintra priorem circulum,fccabitq; dimctientem eius 
infigno^quod fit I. His ita conftruftis 5 Dico quod refta HeI 
lincacftdimctienscirculi AHB:&l£ ad EH minorcm habct 
rationcmquam AB ad BC. Nam quod dimeticnsfit, conftat 
vtfupra. quod vcro lE dd eH minoremhabcatrationemquam 
AB ad BC ficliquebit. Qyoniam ratioipfius lE adipfam EH 
minoreft quamratioipfius G^ adeandem EH perp Com.Scnr, 
primi,& primam partem o6laua?prop.quintiIib. Elemen.Eucl. ra- 
tiovero G£ ad £H minor adhuceft rationeeiufde GE ad eF 
pcrfecundam parccmiam diiix cdauae; racio igitur l£ ad £H 

O muko 
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Cocludo fc 
cundx par- 



Conclufio 
vniuerfalis 
propo/itio- 
nis. 

Tcrtia Pro- 

blemacis 

pars. 

fxpo/itio. 
Coilruaio. 



niulto minor eftquamratio ad J^F^ hoceft AB ad BC per 
primampartem huiufce propoficionis;) & 1 3 propofitionem eiuf- 
dem quintihb.EIem.EucI. Quarefadium eft etiamfecundumPro- 
blematismembrum. vtinfecundafigura. Datisigiturduabusrc 
£tis hneis terminatis defcripfimus circulum per alterius earum ex- 
tremitates tranficntem y & rcliqua vt in propofitione • Qupd fa- 
cere oportebat. 

Si quisautem veUttertiam quoque huic Problcmatipartcm ad- 
iungere > ipfumque magis vniuerfalefacere, nempe quod doceat 
etiam circulum circa datam AB rc(5i:am lincam ita defcribere vt 
alterafua? dimctientis pars ad rchquam habeat rationem maiorem 
quam AB ad BC: facile dcmonftraripoterit. Mw^te iianque 




prima difpofitione flat pertertiam propofitionem primi hb. Eletn» 
Eucl. eH minordimidioipfius BD^ &perquintamprop.quar- 
ti lib.eorundem Elem* circulus defcribatur traficns per tria A B H 
figna, qui fecabit AFB circulum in duobus tantiim AB fignis 
per 1 3,& 10 prop» tercij UU eorundem Elemen. eiusque circunfe- 

rentia 



Demonftr. 
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rcntla AHB cadct intracirciinfcrcntiam AFB. quocircarcliqua^ 
ciufdcm AHB circuli circunfcrcntiacadctcxtracirculum AFB. 
proptcrcaquc dimcticns FirG prodn<rl:a in partcm G, fecabit 
ipfius AHB circuli circunfercntiam,vtpotein figno I. Hifcccon 
ftrudis Dicoquodlinca H^I dimcticns cft circuli A^B: & l£ Dctermm. 
ad E H rationemhabetmaiorc^quam AB ad BC. Quodenim 
dimcticnsfitjiquctvtfupracquodvcro E ff maiorcmha- 

bcatrationcm,quam A.B adBC, ficoftcndetur, Quoniam ra 
tio lE ad EH maioreft rationc Ge adEff pcrprimampar- 
tem odaua^propofitionisquinti libri Elcmcntorum Euclidis , ra- 
tiovcro Ge ad Eff maior adhucrationc Ge ad i:F per fccun 
dameiufdemodaucppartemrcrgoratio l£ ad Eff multomaior 
cftquamratio GE ad eF^ idcftquam AB ad BC pcrfccun- 
dam partcm tcrtisedccimcepropofitionis quintilibri Elcm.Eud. i 
Campano additam,atquc dcmonftratam . Patct igitur tertia quo 
qucProblematispars. vt in tertia defcriptione . Placuit autem 
nobiscomodo prsefcnsProblemaproponcrcquoniam dusedum- 
taxateiuspartcs propofito noftro dcfcruiunt. Hoc autem Pro- 
blcmaalitcr,fcd diminutcjobfcurcq; dcmonftratur ab Eutocio in 
fine 5 3 propofitionis primi lib.Conicorum Apollonij . Cum cnim 
ipfum trcsi^vt iam vidimus) habcat partcs, quarum dua? nimirilm 
adipfam 53 propofitioncm Apollonij conftrucndamfummopere 
ncccfTariae funtrnihilominus primampartem (blam Eutociusde- 
monftrauit. eius vcro dcmonftratio quam plurimos habet Ca- 
fus,cx quibus ipfc duos tantiim brcuilfime demonftratos rcliquit. 
vt in ApoUonio, quem Fedcricus Commandinus nupcr Latinum 
ediditjcuique vidcrelicct. 

Lemma Jecundum ^ fiue Sumptio Jecunda^ 
Problema Jecundum. 

ATO fcmicirculo , & produd:a dime- P^^P«>^tio. 
ticnte cxtra ipium in altcram partem 
quantumlibct 3 & ducla rcda linca a pun 
ito, in quo dimcticnsipfa produdafecat 
circunfcrcntiam,ad quoduis fcmicircunfcrenti? pun- 

O 2 d:um 



Coclufio ter 
tia? partis. 



De Eutotij 
demonftra— 
tionc,ciusq; 
dcfcftibus. 
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£tum modo faciat anguliim cum dimetiente 5 da- 
taque ratione quadam, qu^ maioris in^equalitatis 
nonfit: Ducereaconuexa femicirculi circunferentia 
ad aliquod produda.' dimetientis fignum cxtra cir- 
cunferentiam exiftens rc6lam lineam ipfi angulum 
fecientiparallelam, cuius quadratum datam habeat 
rationem ad redlangulum contentum ab ipfa tota 
dimetiente vfque ad lam dic1:um extra iacens fignum 
produda, & parte eiufdem produdla' d.imetientis ex- 
teriori inter purtdum illud , & conucxam circunfc- 
rentiam iacento . 

Sit fcmicirculus ABC fupcr dime- 
ticntcm AC, quae producatur inpar- 
tem C quantumlibet vfque ad D ; & 
perprimam pet.primi iib. Elcm.Eucl. 
ducaturapundo C ad quoduisfemi- 
circunferentise pundlum rcda CB li- 
neafaciensangulum ACB cumdime 
tiente; fitq; data ratio reda? linese E¥ 
ad FG rcvtam lineam , quippcquaera- 
tio non fit maioris ina?qiia!icatis : opus 
eft a conucxa femicircunferencia ad ali- 
quod produfta? dimccientis pundtum 
cxtra ABC circunfcrcnciam iaccns re 
£tam ducerelmeam iamdidct angulum 
facienci parallclam , cuius quadratum 
eandcm habeatrationem ad rcdangu- 
lum contentum ab ipfa tota dimcticnte 
vfquead iam did:um extra iacenspun- 
ftum produ(5ta, &eius partccxceriori 
inter pundtum illud, conucxamq ue cir- 
cunfcrentiam iaccnccjquam habet re- 
Diuifioca- <5ta lineaadrc(5tam iincam FG. Cumita quefupponaturda- 
/uum Pro- rationem non clfe maioris inarqualitatis^manifeftum cft quod 
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aur crqualicatis ratic, aut ratio minoris in:EquaIitatis crit . Omnis vide Bo5- 
cnim ratio duplcx cMcl a^qualitatis, vel inaequaliratis: & ipfa qui- J^^^'^^^^ 
dem sequalitatis ratio vnica tantum eft, cum in alias fpecies diuidi Arithmcti- 
non polTit : ratio vero ina^qualitatisduplicitcr diuiditur^ aut enim cx cap. 17» 
eft ratio maioris injequalitatis , aut minoris . harum autem quarli- ^ 
betin aliasadhuc diuiditur fpecics. QLiarc qujruis ratio vel crit 
itqualitatiSjVel ina?qualitatis maioris,vel minoris. Si igiturdata in Primusci- 
prsefentia ratio fuerita:qua!itatis,vt fcilh(;ctdata i^F re6ialineada ^"s- 
tae FG redselineaefitxquaHsrquarfitum paucisabfoluetur. Duca- Conftrufti*. 
turenimpcr 1 2 prop. pri.lib.Elcm.Eucl.afemicircuIicentro H ad P""^^^*^"»- 
adipfam BC perpcndicularis,quf pcrfccundamper.eiufdcmpro 
dufta coincidatcircunfcrcntiaead 1 fignum,pcrquodducaturper 

3 I prop.ciufdcm pri.lib. IK parallelaipfi BC, coincidensper 29, 

& 3 2 prop.& quintam pet. eiufdem pri. lib. Elcmen. cum ipfa A D 

in pundo K ; tangcnsci; circulum in pundo I per 29 , & 1 3 prop. 

primi, & Corollarium 1 6 prop.tertij Iib.Elem.Eucl. Dico g> Quaeli- ^ 

tum fav-^um eft . Nam per 3 6 prop. eiufdem tertij lib. quadratum Demonftr; 

ipfius IK a?qualc cftrcd njuloab 

AK, KC comprchcnfo^qucadmo- 

dum etia E F linea arquaiis cft linca? 

FG. Ratio igitur oequalitatis qua- 

dratilincae IK parallcla?ipfi BC ad 

redangulum ab AK, KC contentu 

eadecft,qu^lince EF adlinca FG. 

quod cft primu propoficum . Si ve- 

rodatarationon fucrit aequalitatis, 

fed ( quod reliquum eft ) mmoris m- 

jequalitatis,videliccr gjliiiea EF mi 

norfitquam FG, abfcindatur per 3 

prop.pri.lib.Elem.Eucl.ab FG ma- 

ioreipfi £F minorisequalis FH, & 

fecetur HG pcr medium infigno I 

per I o prop. eiufdem, & a fcmicircu- 

li ccntro K ( vt fupra J ducatur ad ip • 

fam BC pcrpendicularis, qua? pro- 
dufta coincidat circunfcrentia? ad 

L fignum, perquodipfi BC paral- 
kla LM ducatur, coincidens cum 

ipfa 




H 



Condufio. 



Sccundu» 
cafus. 



Conftrufti* 
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H 



ipfa AD inpundlo M, tangcnsquc 
circulumin pundo L rationibusfu- 
periusdidis. Dcindefiat ficut FH 
ad HI, fic MN ad NL pcrdcci- 
mam propofitionem fexti libri Ele- 
mentorum Eucl. & pcr fecundam pe 
titionem, & tcrtiam prop.primi libri 
corundcm Elcm. fiat LO a:qualis 
ipfi LN, & ducanturpcr primam 
pet.eiufdcm irN, & KO iecantes 
necelfario femicircunfcrentiam ad 
P Q^figna y per eandemquc primam 
petitioncm ducaturlincarccta PQ* 
Quoniamigitur NL cequaliscftipfi 
LO, communis vero, & ad redlos 
angulos ipfi KL: asqualis ctiam pcr 
quartam prop. primi lib. eorundem 
Elemen. eft KO ipfi KN. eftau- 
tem & K P ^equalis pcr i j dcfinitio- 
nemeiufdcm ipfi KQ, rcliquaigi- 
tur P O sequalis cft ipfi QN per 3 

Com^Sent.ciufdcm . Parallcla crgo eft P Q^ ipfi M O , per fecun- 
dampartcm fecundi^propofirionis fcxtilibri Elcmcntorum Eucl. 
quareipfietiam BC parallelaeftper ^oprop.primilib. eorundem 
Elcmen. Producatur itaque P Q pcr fecundam pet. eiufdem vfq; 
quofecct ipfim AM in figno R. Secabit enim ipfam; alioqui 
nequeetiam OM,& BC ipfam fecarcnt pervltimadefinitionem, 
& 3oprop.ciufdcm primi Iib. quod elfct contra Conftrudioncm. 
Detcrmina- His ita conftrudis aio denique quadratum Wuqx QR ( quippe 
quam ipfi B C parallelam effe iam in Conftrudionc ccnftauit) ad 
re^langulum ab A R , R C contentum eandem haberc rationem , 
Demonftra- quam habct linca £F ad FG lineam. Quum cnim per Conftru 
wo. dioncmficvt quidem FH ad HI,fic MN ad NL; vtvcro HI 

ad /^G, fic NL ad NO: erit exsequalipcr 22 prop. quinti libri 
EIcmcn.EucI. ficut F H ad H G ^ ita M N ad N O. & conucrten- 
do ergo pcr Corollarium quarta? propofitionis eiufdem quinti lib. 
ficut GH ad HF, ita ON ad NM. &componendo igiturpcr 
iSprop.ciufdemvt GF ad FH^ ideft perfccundampartcmfe- 

ptimse 
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ptim^ propofitionis^& vndccimam propofitioncm ciiifJem quin- 
tilib.adipficequalcm F£, fic OM ad MN, idcft PK ad RQ, 
pcrpropofitioncs vicefimanonamprimi,&quartam fexti^&vnde- 
cimamquintibisfumptas , &i(5prop.eiu{demquintilib. Elcmen. 
Eucl.fcmcl fumptam. VtautemPRad RQ, ita quod a P R, 
RQ adid,quoda Q^ pcrprimampropofinioncm ciufdemfcxtt 
lib. Elcmen. a^quale vcro eft quod a P R , R Q^ci . quod ab A R> 
RC pcr 36 prop. tcrtij , &primam Com. Sent.primi lib.eorun- 
dem Elem. vtigitur GF ad F^, ficquodab AR, RC adid, 
quoda QR pereandem vndecimam prop.quintilib.bis, &fepti-' 
mam eiufdem fcmclfumptas. &conucrtcndo itaqucpcr CoroIIa 
rium quartf propofitionisciufdcmquiatilib.EIcm.vt eP ad FG> 
ficquodfita QR quadratumadid,quodab AR, RC contine- 
tur rediangulum. quod eftfccundum propofitum. Datoigitur Condudo 
femicirculo3& produda dimctiente , & reliqua yt in propofitione.*^^""^^*^^ 
Quodfaciundumerat. Nuncautcm animaducrtcndum cftquod vniuerfalis. 
nonimmeritofuppofuimus in hoc Problemate datam rationem 
non erte maioris ina^qualitatis . quandoquidem fi data ratio maio 
risefTet inaequalitatis^Problcma nimiriim cfTet impofTibile. Nam 
ficri non poteft vt quadratum re£tx linea? a circunferentia ad dime 
ticntcm extra circulum produdam quomodocunque du(5la: maius 
fit reftanguloa totadimctiente extra circulum produfta, & eius 
cxtcrna parte contento . qu^uis cnim rcdalinea dudla quomodo- 
libetacircunferentia ad dimeticntcm cxtra dirculum produ(5lani 
vcl tangit circulum^vcl fecat. quod fi tangat^cius quadratumeft 
*equale iam dido reilangulo pcr 3 6 prop.tertij Iib.EIcm.EucI.fi ve 
rofecet^ciusquadratumerit minus codem rcdlangulo perfecun- 
dam partem oilaux prop.certij lib. eorundem Elem. & fecundam, 
& fcptimam Com.Sent.huius. Quare conditio illa necefTaria eft, vt 
prcelensProblemaconditionatum fir^atqucpoiTibilc: non autein- 
dcterminatlim^acimpoftibilc. Solcntenim Machcmaciciconditio 
nibus ipfis indeterminatajimpoflibiliaquc Problemata ad determi ^^^^^^^ 
nata,poffibiliaquc rcducerc. qucmadmodfi nosin prsefenti Proble ni5ftrationis 
matefecimus^quippcquod ab Eutocioin fine 53 prop.pri.Iib.Co- Eutocij. 
nicoru Apollonij diminute,indctcrminateq[; demonftratufuit. qm 
cafus eius non diftinxit,fcd fecundu cafum accipiens in eo propofi 
tu demoftrauit^nulia deprinio cafu facies metionc,nullaq; coditio 
ne adijciens^quf certiu^ac impoflibile a Problemate casu excludat. 

Lemma 



Pr*pontio. 




Expofitio. 

Determina- 
tio. 



Demonftra- 
tio primx 
partik. 



CoBclufio 
primx par- 
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Lemma tertium ^ Jeu Sumptio tertia . 

Thcorcma. . 

I tres qiiantirates fint continue propor- 

tionalcs, fucrintqvdui^e carum extrcm^ 

a^quales : mcdia quoqs ipfis a:qualis crit 

Quod fi cxtrema^ ina^qualcs fuerint, me 

dia erit maiori quidem minor, minori vero maior. 

Sint trcs quantitates continuc proportionales 
ABC, ficut A ad B, fic B ad C: Dico quod fi 
A5 & C aequa!esfuerint, B quoque vtrique ea- 
ruma^qualis crit : fiaute A, & C inxqualcs fue 
rint,vcrbigratiaqu6d A ficmaiorqnam C; ip- 
faquoque B ipfis A, & C innrqualiserit ;ncm- 
pe minorquidcm quam A, maior vero quam 
C. Sintitaque primum A, & C a?qualcs adin- 
uicem. Si igitur B etiam noncftipfis a?qualis, 
fcdinsequalis (aut cnim crqualis, aut ina^qualis ) 
fit caufa cxempli B maiorquam A^ hocefl: A 
minorqusm B. critergo& B minorquam C. - 
eademenim eftratio A ad B, qua^ B ad C cx B ^ 

fuppofitione. igitur A quam C multo minor 
erit. quod vtiquc fuppofitioni oppugnat, cum 
sequalcscflciamfuppoficarfint. Similitcrfi B fue 
ritminorquam A, hoccft A maior quam B: 
eritctiam A mulromaior quam C, quodctiam 
eftfuppofitioni contrarium. Qnarccum B ncq; 
maiorjncqueminor fit quam A: ncceffario ipfi 
aequaliscft. Gum a'jtcma?qualiscifit,etiamipfi 
C per primam Com. Scnt.primi lib. Elemcntorii 
Euclidis crit a?qualis • Vtrique igitur a^qualis eft. 
guod eft primum propofitionis membrum . Sint 
/ccundo A5 & C majqualcsjfitqucgratiaexcm- 
pli A maiorquam C. fiitaque B nonfucritmi- 
nor quam A^ erit aut ipfi sequalis, aut maior 



quam 
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xjuamipfa. Sic priinum arqualis. crit igiruripfi quoque C xc\uz 
lisjquoniam vt A ad B, fic B ad C Aipponitur. vndc pcrean- 
dcmprimamCom.Sent. A ctiam ipfi C sequalis erit, quod eft 
contra fuppofitioncm . Non cft igicur B spqualis ipfi A. Sitmo- 
domaior quamipfa,hoceft A minorquam B. ergo& B minor 
critquam C. multo minor igitur erit A quam C, cuiuscontra- 
rium fupponcbatur. quarG nequc ctiam maioreft B quam A* 
Cum itaquc B ncquemaiorquam A fit,nequeip(i a^qualis: nc- 
ccflariominorquamipfacftjidcft A maiorquam B. vndcctiam c^clunofe*. 
B maiorcritquam C. qtiodeft fccundu propofitionis membru. cuaacparus. 
Similitcrfi fupponatur C efrcmaiorcquam A , oftcdctur B efle 
minorcquam C5 &maioreqnam A. Pcrfpicuaigitur eft vtraq; Condufio 
Thcorcmatispars. Siergo tres quantitatcsfintcontinucpropor totiMs. 
tionalcs,& rcliqua vt in propofitionc.Quod dcmoftrafle oportuit. 

Propofitis iam^atquc dcmonftratis tribus Lcmmatibus, quibus 
fcquens tcrtium Elemcntum cgcbat: modo confequens cft^vtad 
ipfumElcmcntumnos confcramus. Vcrum fiqua eft Apollonij 
Propofitioj qu^e corredionc , inftaurationcque indigeat , fequcns 
quinquagcfimatcrtia potilfimum vna mihi cflc videtur. quando- 
quidcm nonnullis in locis cum mcndosc lcgiturj tum proptcr ma- 
ximam ApoUonij brcuitatcm obfcuriflima,ac mutilacftjtumctiam vidc in finc 
duas maximasinfcfalfitatcscontinct. Eam igitur qualem pro vi- rcquctis Elc 
ribus corrcxi,atqucin(tauraui jtalem nuncin mcdium afFcro. De "-^^^y^/n"'' 
ipfius vcro mcndis, dcfcftibus, acfalfitatibus in fcquctis Elemcnti fionenrconr 
finc brcuiori , quo ad fieri potcrit, fcrmone aliquid dicam . nium ^^^^"^" 

Elementum Contcum tertiumy Propofitio jj 
primi lihri Conicorum Apollonij . 

V A B V S datis red:is lineis terminatis ad 
redlos angulos inuicem iundtis , alteraq^ Propofitio. 
produdba in eafdem partes , vbi eft redtus 
angulus: inuenire in produi^laConi Se- 
<^^ionem nuncupatam Hyperbolem in eodem plano 
cum datis lineis iacentem , ita vt produ(5la quidem li- 
nea dunetiens fit Sedionis , Summitas vero Scdionis 

P fu 
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fit puncturnad angulum c>:iftens, qu^ autem duci- 
tur ordinadm a fcftionc ad dimetientem angulum fa 
ciensarqualcmcuilibetangulo rediIineodato,po(Iit 
redanguluminhcerens reliqu? line^^&zlatitudinem 
habensrectam Hneam indimcdente reccptamab or 
dinateduda vfque ad Scclionisfummiratem ; & ex- 
cedcns parallclogrammorcc^langulo fimili,fimilitcr- 
quc iaccntc ci rccftangulo^quod alineis a principio da 

tis comprehcnditur. 
Expofitio. Sint dnx diitx rcdx Vmcx ad rcdios angulos inuicem lunto 
AB, & BC, & producaturpcrfecundam petitionem primilibrt 
Determina Elcmcntorum Euclidis AB ad D interminatc : oportet inueni- 
^^etermina- ^,^ ^ tranffenti pcripfas AB, BC HyperbolemjCuius dime 
tiensquidcmfit A B D, Summitas vero B, duvfla^autem ordina- 
tim aScdionead B Dfacicntes angulum aequalcm cuilibet angu- 
lodatore(5tiiineo,poflintrecaanguIainha?rentiaipfi BC, & latitu 
dineshabentiaredasin AD dimetiente rcccptas ab ipfis ordina; 
te duOis vfque ad B Summitatem; & excedentiaparallelogrammo- 
re(5tanguIo fimili, fimiliterque iacente ei redangulo, quod a lineis 
Diuiffocj- AB^ BC continctur^ Quonram autemdatus angulus^cuicequa- 
fuu Problc- ordinateduaxfaceredcbcntaut redus, aut non reauselTe 
Pnmucafus. potcft: fit prius rcftus • &exurgatex AB redlalinca planum ere- 
Conaruaia adfiibie(Sum,ieu propofitum ipfarum AD^BC linearuni ^ 
piimicaius. pj^^^^^. quoquidem ereiloplano circa lincam AB pcrpri- 
mum huius Eleraenti Lemma circulus dcfcribatur tranfiens per 
AB figna, quifit AEBF, cuiusvna dimetiensadatarcfta AB 
ficfecetur,vt pars ipfius dimetictis in A E B akero circuli fegmen 
to refeilaad partem eiuf lcm dimctientis in AFB reliquo circuli 
fegmento refe^lam no habeat maiorcm rationem ea rationcquam 
habetlinca AB ad BC Iineam> fedveleandcmjvelmmorcm. aut 
Primicafus cnim eadem^aut minorem,aut maiorem habcbit . fitigitur EGF 
fubc^iuifioin (]i,Y^etiensilla^cuius,pars EG adpartem GF DonhabetmaioT 
^uomebra. ^em rationem ea, quam habet AB ad BC, qua? quidcm circuli 
dimetiens vt qx Conftrudtione iam didi primi Lemmatis mani- 
fcftum eft J fccabit lineam A B per medium > & ad reAos angulos 
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in'Gfigno, fiitaqueprimum EG ad G F rationcm habctcati* 
dem^quam AB ad BC, ducatur per pun^um F linea FH in 
tcrminataex parte & ipfi AD parallelapcr ^iprop.primilib. 
EIement.Eucl.ducaturqueperprimampet.eiufdcmline« AF, & 
FB, &perfignum B percandem^i ducatur BI parallela ipfi 
FG3 & perfccundam pct. eiufdem producatur AF (juoufq; fe- 
cetipfam BI infigno L fecabit enim eam necelfario per quii^ 

p 2 tam 



Prfmi mcbrl 
primi cafus 
conftruftio, 
quod mcbrii 
noo dcclara 
uic Apollo- 
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tam petitioncm primi lib. Elemcntorum EucHd quoniam anguli 
ABI, I AB funt duobus re6tis minorcs pcrConftrudionem , & 
a9, & 32 propofitionem eiufdem » Quoniam itaq; anguli AFE, 
E F B per Conftru<aioncm,& quartam pctitionem,& quartam pro 
pofitioncm ciufdem primi lib. Elcm. aequales funt : quorum ipfe 
quidem AFE ipfi FIB^ ipfevcr6 E FB ipfi FjBI pcr priraami 
ficfecundapartem vicefimfnonf prop/primi lib. eorundem Elem, 

jequalis 
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«qualis eft: ergo pcrprimam Com.Scnt. eiufdembisfumptami 
anguliquoque FB;!*, & FIB inuicem aequales funt . vndeperfex 
tam prop.^iufdcm primi lib. linea F B linea? F I a?qualis eft . Intel- 
ligaturigitur Conus,cuius Summitas fignum F, Bafis autem cir- 
culus,qui fit circa BI dimetientem,ere<^usexiftensad F Bl trian 
gulum. eritergoConus Redlusipfe FBI perduodecimamdcfini 
tionemhuius. Cumcnim FI ipfi FB a:qualisfit,&angulus FIB 
anguIoF BI: erit axis coni FIB perpendicularisdimetienti IB 
perConftru(5tionem,&primam^ & tertiam partem 29 propofitio- 
nis,& quartam pecitionem,& 2 6, & quartam propofitionem primi 
lib.EIemen.EucI. & feptimam Dcfinitionem huius : cum autem I B 
dimetiens fit communis fcdio fui circuli, & trianguli B F I^ erit per 
quartam Definitioncm vndecimi lib.Elem.Eucl. idem axis pcrpen 
dicularis plano bafis IB. producaturitaque FB, & /"I pcrfecun 
dam petitionem primi lib. Elem. Eucl. quantumlibet in partcs I B, 
&intelligaturcum cis produciConus FIB intcrminatejquippe- 
quiprodudlusfcccturplano^quodtranfcatperpundl-a DH, paral- 
lelumque fit ipfi B I circulo : crit igitur fcdio circulus per quartam 
propotionem pribi libri Conicorum ApoUonij, feu per quartam 
petitioncmhuius,quifit KLMN, cuius dimcticnsper dccimam- 
nonam Dcfinitioncm huiuseft ipfa KM communis feftio trian- 
guli FiTM, & circuli KLMN: communis autem fedio huius 
circulij&fubicdi^fiue propofiti plani eftpcrtertiampropofitio- 
nemvndecimilib.Elcmen.EucLreftalinca LN^ quippequf erit 
vcriqueipfarum MK^ & BD ad angulos redos. Cumcnimper 
Conftruftionemcirculus BI adcriangulum FKM crcdusfitjCir- 
culusautem KLMN ipfiparallelus: cric ctiam ipfc KLMN cir 
culusadidem ¥kM. triangulum ercdus. nam fi duo plana pa- 
rallela fuerint, ad quodcunqueplanum alterum eorum ercdlum 
cft, adidem reliquum etiam eredum erit. quod facile conftrui, 
probariquepoteft per i i^&c i6,& 8,& 18 propofitionem vndeci- 
atii libri Elementdrum Euciid. EftaUtemper Conftrudionem & 
fubie6tum, idcft.propii)fittim planu crcdlumad idcm triaqgulum. 
igiturredtalinea LN ad ciuidem trianguliplanutn ercda eft per 
decimamnonam prop. eiufdem vndecimi . quarc per tertiam defi- 
iiitionem eiufdem ad omnes etiam tangentes ipfam redas lincas^ Detcrmin. 
&exiftentesineodOTplano redo^facit angulos . His ita conftru- 
^^s^dico fa^lu elfc quod qufrituridemoftracio aute eft huiufmodi. 

Qiioniam 
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Demonftra- QyonlamConus^ cuius Bafis circulus KLMN, &SummitasF, 
bTi^Tmri fedus cft plano per axim faciente per tertiam petitionem huius 
fu"/' " ' triangulum F K M ; fedus eft autem& altero plano/cilicet lubie- 
(ao^velpropofirofecantibafimconiperreaam lineam LN adrc- 
<aos angulos cxiftentemipfi KM bafi trianguli per axem ; com- 
munisautemfediofubicaiplanij&plahi FMK, feuper 22 defi- 
it nitionem huius conicae L B N Seaionis dimetiens,ipfa fciKcet D B 

f 
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rcfta linea producla in partcm B coincidit pcr Conaruaioncm 
ipfi MF lateritrianguli MFK ad A fignum: crit Hypcrbole ip- 
fa LBN conicaSediopcr fupcrius dcmonftratum primum com- 
cumEIementum. cuius Summitasquidemeft pundum B per 23 
definitionemhuius,dimctiensver6 BD, adquam ordinate dua? 
re(5lum angulm efficiunt pcr 2 5 Definitionem huius , & ipfi L D N 
pcr fccundampartem 28 propofitionisprimilib, Elem.EucJ.paral 
lcte funt: &poterunt redtangula inhaerentia cuidam rcaajjinea?, 
adquameam habct rationem linea AB, quamquadratumlineae: 
FH parallelcedimctienti BD ad rcdangulum a Ti^H;, HM; &la 
titudines habcntia redcas lineas in dimetiente B D rccpptas ab ip- 
fisordinatc dudtis vfquead HypcrbolisSummitatem;&exceden 
tia reilangulo fimiliA fimilitf r iacente ei rcdangulo , qaod conti- 
netur a rcda A B Iinea5& reda illa, cui inhaerent di(fla reftangula^ 
feu ad quam polTunt ordinatiinduftce, vclReiiumfprmaeLatus. 
Quod autem talis linea, ad quam poirunt ordinatim duaa?,fit ipfa 
BC, ficbreuiffime liquebit. Quoniamvt AB adBC,fic EG 
ad GF perConftruaionem,vtautcm E G ad GF, ita quodcoa 
tinetur ab EG^GF adid,quodfitab FG perprimam prop. fex 
ti lib. Ele.EucI.vel per Lcmma 2 2.prop.decimi libri eorundem Ele- 
mcn.critvt AB ad BC^ fic quodab EG, GF ad id quodab 
F G per vndecimam propofitionem quinti lib.erundem Elemenc 
sequalc autem eft quod ab £ G, G F ei, quod ab A G, G B per 35 
prop.terti) lib.corundem Elem. crgo per (eptimam,& vndecimarti 
propofitionemeiufdcmquinti^vt AB ad BC, ficquodab AG, 
GB adid,quodab FG. vcrimi qiaod ab AG^, GB adid, quod 
ab F G per 23 propofitionem fextilib.eorundem Elemen.Euclid. 
rationemhabetcompofitam ex ratibnibusipfius AG ad GF^ & 
ipfius BG ad GF: igitur& AB ad BC candcmco(nppfitamh? 
bet rationem pcreandem vndecimam quintilib.Elcm. Sed vtqui 
dem AG ad GF, fic FH ad H M per 2 9,& 32 primi,&4prop.. 
fextilib.eorundcm Elcm. vtvcro BG ad GF, ffc FJH[ ad HIC 
pereadem 295& 34primi, & quarram prop.fexti lib.corundc Elc. 
igitur per vndccima prop.ciu/dc quinti3& prima Com.Sent.huius-- 
AB a,d BG rationemhabct compafitamexca,quamhabet FH 
ad HxVI, ^ F// ad HK, idcfl;eam,quamhabetquodfitab FH 
ad id,quodab J^ M,.HK continetur percandem viccfimamter- 
.Wmfrxtij&vndccimaquintilib. Qupnianxautem.FH perConr 
:ji ftru<aionem 
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fus conflru« 
aio, 



€6cluPopri ftriidionem parallelaeft ipfi ADi ^eritper fuperius demonftra- 
mi n-.tnitti tum primum Conicum Elcmcntumj^&ciusdefinitiones AB qui- 
pnmi caius. j^m Tranfucrfum , BC autcm Redtum forma?Latus. Quare fa- 
SecunJi n c <J^um cft id qi.od qua^ebkur. Siautem E G ad GF nonhabue^ 
bri priro^ ca- rit candc ra 
tionem,qpa 
habet A B 
adBC, fcd 
minorc:fiat 
per 12 prcp. 
fexti lib.Ele- 
ment. Eucl. 
vt A B ad 
EC, fic E G 
ad quadam 
aliam quar- 
tam lincam, 
adqua vtiq; 
per fuppofi- 
tione,& ter- 
tiamdecima 
propofitio- 
ncm quinti 
lib.eorunde 
Elcm.habe- 
bit E G ma 
iorcm ratio 
nem quam 
ipfamet EG 
ad G F. vn- 
de pcrfecQ- 
dampartem 
decimf pro- 

pofitionis eiufdem quinti lib.Elemen. fpfa quarta linea erit minor 
quam F G . quare per tertiam prop. primi lib. Elem. Eucl. abfcin- 
daturab FG maioreipfiquartapminori jequalis,qua? fit GH. erit 
igiturperfccundam partem fcptima?propofitionis,& vndecimam 
quintiIib.eorundcmEfem.ficut AB ad BC,fic EG ad GM. 

quo 
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quofaftopcr fignum H ducatur pcrtncefimamprimampropofi- 
tioncmprimi lib.ElcmcntorumEucIid. HI parallclaipfi AB, & 
pcrprimampetitioncmciufdcm ducantur rc<5tf linca? AI^ IE,IB. 
&pcr B fignum ducatur pcr candcm tricefimamprimam primi 
BK parallcla ipfi lE. & pcr fccundam pctitioncm eiufdcm 
producatur A I doncc fccet ipfam B K in figno K . fccabic 
cnim eam cum fecet ipfi parallclam I £, alioqui ncque etiam 
ipfiim fccaret per vltimam definitionem , & tricefimam pro- iniiocApWl 
pofitionem eiufdcm primi. Quoniam igitur per Conftruftio- loniuscrro- 
nem primi Lemmatis huius Elementi , & quartam petitionem ''^'^^^'^'^^ 
primi lib, Elementorum Euclid. anguli AG£, BG£ inuicem 
a'qualesfunt : necnonlinca AG lincie GB a?qualis,& GE com- 
munis : crit pcr quartam propofitioncm primi, & 2 8 prop. tertij li- 
brieorundem Elcmen. circunferentia A£ ajqualis circunferentic 
Be. Quaproptcrarqualiscft angulus AlE angulo £IB pervr- 
cefimamfcptimam propofitionem ciufdcm tcrtij . fcd angulus 
Ali-: cft cTqualisangiilo AKB perfecundam partem viccfiuuTno 
n^eprimilib.corundcni Elemcn.&angulus ElB angulo KBI pcr 
prfmam partcm ciufdtm : igicur & angulus KBI angulo IKB 
sequalis eftpcr primam Com. Sent. eiufdcm primilib. Elcment. 
bisfumptam.crgolincaquoque BI a^qualiseft linece IK perfcx- 
tam propofitioncm eiufdcm . modo intclligatur Conus,cuius Sum 
mitiis pundum I ^ Bafis autcm circulus, qui cfl circa dimcticntcm 
BK5 ercdus cxiftcns ad BIK triangulum. Erit igitur Conus ifte 
Rc6tus rationibus fupcrius didis, quandoquidcm a^qualiscft IB 
ipfi IK. Producanturitaqucpcrfecundam petitionemprimi lib. 
EIcmcn.EucI.linc:^ BI^ IK, IH inpartes IBK; & vna cumeis 
intclligatur totus protrahi Conus BIK^ qui quantumlibet pro- 
iradus fcceturplano, quod tranfcat pcr D fignum, & parallelum 
fit ipfi B K circulo . erit igitur fcdio circulus per quartam pctitio 
ncm luiius, velpcr quartam propofitioncm primi lib. Conicorum 
Apollonij. Sitipfc LMNO, cuius dimeticns per 19 definitio- 
nemhuius cftipfa MO communis fedio trianguH IMO^ &cir- 
culi LMNO. Communisautemiciaiohuiufcccirculij&fubiedti 
planicft LDN rcicalincapcr tcrtiampropofitioncm vndccimili- 
bricorundcm Elcmcnt. quarationibus fupcriusdidis vtriquch- 
ncarum O M ^ & D B ad re<5ios eft angulos . His hoc modo con. etcmin. 
flru(aij, dico quod quaeficum fadtum eft . Cum enim Gonus, cuiu^ 




Bafisquidem eft circulusL MNO, Siimmitas vero pun^flum I, fc- 
Dcmonftra- £tus fitplanopcr aximfacientc trianguluIOM: fedusautem iit 
mcmbrt"^r* ^ ^l^^^^ plano, ncmpe fubiedio fccanti balim coni per rcilam 
mi cafu$r^' L D N lineam iacentem ad Tc£tos angulos ipfi M D O bafi trian- 
guli per axem ; communis autem fcitio fubiedi plani, & plani 
MIO, i^left pervigefimamfccundam dcfinitioncm huius^ipfius 
LBN cohicje fedionis dimetiens, ipfafcilicet DB producSa ad 
partes B, coincidit ipfi OI lateritrianguli OIM adfignumA: 
eritHyperboleipfa LBN conica Scwiio per ante demonftratum 
priaminEkmencumconicum; cuius Summittis quidem eft pun- 

tlum 
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ftum B pervigefimamrcrtiam definirionem hiiius: dimetiens vc- 
ro BD, adquamoidinare dudxfaciunt rcibum angulum pcr vi- 
gefimamquintam definitioncm huius.Ok ipfi L D N per fccundam 
partemvigefimajodlauaepropoficionis primi lib. Eiem.EucI.paral- 
lclx funt : & pocerunr redlangulu inhgrcntia cuidam redx lineae^ad 
quam habeteamrationcmrcdalinca AB, quam habctquadra- 
tumlincae IP parallelaedimeticnti BD ad rc^ilangulum conten- 
tumab MP, POi &latitudines habenria redaslineas in dime- 
tience BD reccpras ab ipfi^ ordinarc dudis vfqucad B Hypcrbo 
lis Summitatcm ; & cxcedehtja rcc^tangulo fimilc,fimiliterq; iacen- 
teeirc£tangulo,quodcomprchcnditurareda AB linea,& illa re- 
(Sa^cui inhxrent iam dida rcilangula, fiue ad quam poflunt ordina 
tc dudap/cu Rciflum formae Latiis . Qnod autcm huiufmodi linca, 
ad quam polfunt ordinatim dudf,nulla fitalianifi ipfa BQinboc 
quoque fccundo primi Cafus mcmbro fic manifcftum crit . Quo- 
niampcrConftrudlioncm.vt AB ad BC, ita £G ad GHi vtau 
tcm eG ad GH, fic etiampcrprimampartcmfccunda^prop.fex 
tilib.EIem.Eucl. £CLad QI, idcft quod continetur ab i Q, QI 
ad id.quodfita QI perprima prop.ciufdcm fcxtilib. vcIpcrLcm 
ma 2 2 prop. dccimi lib. corundcm Elcm.critvt AB ad BC, ita 
quodab EQ, QI ad id,quoda Q^I pcr vndccimam prop. quin 
ti lib. eorundem bis fumptam . .Tqualcautcm cft pcr 35 prop. tcr- 
tijlib.eorundem Elcm. quodab ^Q, QI ci^quodab AQ, Q^B: 
vtigicur AB adBC, fic quodab AQ, QJB adid,quoda QI 
per fcpcimam,& vndccimam prop.quinrilib.corundcm £lcm. Vc- 
rum quodab AQ,Q^B adid, quoda Ql rarioncm habcrcom- 
pofiram exrarioneipfius A Q^ad QI, & iphus BQ ad QI per 
23 prop.fcxri lib.eorundcm £lcm. vtautcm AQ.ad QI, fic IP 
ad PO pcrfecundam partcm 29 tricefimsefccunda? propofi. 
primij &:quartam propofit. fcxti lib. eorundcm vc vcro BQ 
ad QI;, fic IP ad PM pcr primampartcm eiufdem 29,^ trice- 
fimamquartam , & triccfimamfccundam ciufdcm primi,&ean- 
dcm quartam fcj^ri : igicur per vndccimam p; o.)oficioncm eiufdem 
quinci£lcmcncorum bis,& primam Coni.SL^nc. huius femcl fum- 
pcam AB ad BC cam habccrarioncm,qi:arc^)niponirur cx rario 
ne,quamhabet IP ad PM, & ea,quam habct IP ad PO; idcft 
cam^quam habct quod fir ab ipfi I P quadrarum ad re^a-angulumi 
quodabipfis M P^ P O contincrur pcr 23 prop.fcxri, & j i qumci 

Q^ 2 lib. 
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lib^eorunde Elem. Eft aute pcrConftru^aione IP parallela ipfi 
CocFuria fe AD. Tranftiersu igitur formf Latus eft A B> Rcdu vero B C per 
cundi mcm- foperius deinoftratu priniu£lcm.conicu,eiusq', dcfinitioncs.Patet 
^ri pwini ^^^^ - j^^^ quoq; fecudo primi Gafus mcbro fiKSu eire <\ricur.. 



A 




Non fit autem datus angulus redus , & fint dat« redta? li- 
Secundusc^ ncf terminatse AB, & BC adreaosangulosiundeidatusau^ 
^^^o^xio. tem angulus fit a?qualis angulo A B D. Oportet igitur defcribere 
DJtcfmina- ,Hypcrbolcni,cuius dimetiens quidem fit AB^, Reduin ver6 latus 
txb. BC, du- 
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BC 3 du€tx autcm orciinatim ad dimctientem faciant imgulum 
sequalcm angulo A B D. Sccetur itaquc pcr decimam propofitio- a>arttAi(>. 
nem pcimi lib. Elcmcntorum Euclid. A B per medium ad fignum 
f , & fupcr B E linea defcribatur per tertiam petitionem eiufdem 
fcmicirculus B F E^ &per ante demoftratum fccundum huius EIc 
menti Lemmaducatur FG a conucxafcmicirculicircunfcrentia 
ad ^B dimctientemextra fcmicirculum produftam paralkla ipfi 
BD, facicnsquerationcmcius^quodfitab ad id, quod ab 
JE^G, GB continctur eandcm rationi BC aclduplam ipfius B Ey 
hoceftad BA: quam quidcm rationcmipfius BC ad BA opor [,-^^7011^' 
tetin hocfccundo Cafu non eflemaioris insequalitatis. quofado nius/ 
coniungatur pcr primam petitionem primi libri ^lcmcnt. Euclid. 
F D E reila linca, qua? producatur pcr fccundam pctitio. eiufdcm 
advtramque partem intcrminate. deindc per 13 propofitionem 
fcxti libri eorundcm intcripfas F^^^J^D mcdiaproportionvilis 
inueniatur EH^ cuius cxtremum H nccclfariocadct intcr figna 
DF perprajcedenstcrtiumhuius ElemcntiLcmma fubinde po- 
naturper ^.propofitioncm primilibri corundcm Elcmcnto . £l, 
fqualisipfi E H. ducaturq; pcrpnmampctitionem eiufdem BF, 
quf pcrfccundam petitionem ciufdcm producatur inpartem Fin 
terminatcfaciensangulosadfignum F rcdos pcrtriccfimampri- 
mam tertij, & tertiamdecimam propofiiioncm primi lib.EIemen. 
EucIidis.pofthfcfiarper44propofitioncm ciufdcm bis fumptam 
ci^quodfitab FB quadrato sequale rcilangulumcontcntumab 
h¥^¥K. poftea coniunganrurperprimam petition.eiufdcm IK. 
&per H ducaturpervndccimampropofitionemeiufdem ipfi IF 
ad redlos angulos H L^ quf per Coftru(Sioncm,& tertiadecimam 
& tricefimamfecundam propofitioncm , & quintam petitionem 
primi libri Elcmentorum Euclid . fecabit ipfam I K in pundlo L : 
producatur autem per fccundam pctitionem ciufdcm ex altcra 
^arte quoufque fecet ctiam ipfam B D in pundo M, & ipfim A B 
in pOnfio N. fecabit cnim eas quoque neccflTariOjfin minus^nequc 
etiam BK ipfi L N pcr Conftru(flionem,& viccfimam odlauam 
prop.primi lib.corundem £lem. parallela ipfas fccaret pcr vltimam 
definitioncm , & triccfimam propofitionem ciufdem primi ^ quod 
effet contra Conftruftioncm . Poft hoc duabus datis reitis lineis 
terminatisadrcdiosangulosinuiccmiundis IH, HL, defcriba- 
tur vt fuperius in primo Cafii Hypcrbole,cujus dimeticns quidem 

fic 
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fit IF, Tranfuerftimautem Latus IH. Redum vero HL^ dudc 
autem ordinatim a Sedioneaddimetientem redum angulum cfli 
cientespoflintrcdangulainhasrentialinea? NLy &latitudines ha 
bcntialineas in dimetientereccptas ab ipfisordinateduaisvfque 
ad H Summitatem Sedionis; & excedentiaforma fimili ci form?, 
quseab IH,HL continetur. Tranfibititaque feaiohaecHyper- 
bole per fignum B per primum £lementum conicum fupra demo- 
ftratum^ a^quale enim eft ex Conftruftione quod fit a B F ei, quod 

ab 
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ab HF,FK comprchcnditur: &linca BD Se(5lionemconringet 
per Conuerfhm primccpartis trigefimaefeptima^propofitionispri- Conucrfam 
milibriConicorum Apollonij (demonftrat enim ApoUonius ibi fi'''^!;'^'^": 
<qu6d fi Hyperbolem redta linea contingen^ cum dimeticnte con- cornm Apol 
ueniat,& a contadu ad dimetientcm lineaordinatim ducatur : re- jl^^l^p^/^"'^^ 
aalinea,quaeinipf;idimeticntcintcrijcitur intcr ordinatedudam, madinus' m 
& centrum fedionis vna cu interiedla inter contingcntcm,& idcm commcnta- 
feaioniscentrum,continebit rcsflangulum sequalc quadrato lince, ^^(^^^00^^^^^^ 
quse vocatur ex centro Scdlionis.ylquod enim ahY E^E D contine 
tur rcilangulum oequale eft ei,quod ab jE" H fit quadraco per Con 
ftrudioncm,&primam partem decima?feptima?propofitionisfex. 
ti libri £lcmcntorum £ucl. ipfum autem E fignum eft centrum 
Hyperbolisper Conftrudioncm, & viccfimamfcxtam dcfinitio- 
ncmhuiusj&dcfinitioncm Tranfucrfi Lateris : ipfavero eH 
ea^quarvocaturcx centroSc(5lionis,vtin 26dcfinicione huiusde- 
clarauimus. Quare AB dimeticnscftScdionisper^y primilib. 
Conicorum Apollonij. ibinanque demonftrat Apollonius quod 
fiHypcrbolem rcdalinca concingcns, cum dimetientcconueniat: 
pcr tadum , & ccncrum duda rc(fta linea ad cafdcm parccs,in qui- 
bus cft Sedio , redtas lincas in Sediionc duvftwis concingcnci paralle- 
laspcr mcdiumfccabit. quod equidcm dimeticnti propriumcft, 
vt patct cx cius dcfinicione, quam Apollonius tradidit . Atquo- 
niamcft vt BC ad duplam B^, idcftad AB, itaquod fitab FG 
adid, quodab ^G, GB pcr Conftru^icioncm : BC autemaddu- 
plam BE rationemhabetcompofitamexracione BC adduplam 
BD:, &exrationedupIcc BD adduplam B£ pcrprimam3& vige 
fimamcertiam propofitioncs fcxti^&vndecimam quintilib. £le- 
mentorumiiuclidis: ideftipfius BD ad ipfam B£ per lypropo- 
fitioneeiufdem quintilib.ideft FG ad G£ pcr 2 9primi,&quar- 
tamfexti, & vndccimam propofitionem quinti Ilb. eorunde ^lcm. 
habebit BC ad B A rationcmcompofttam cx racionc BC addu 
plamipfius BD, &cxracionc FG ad Gi: pcrypdccimam quin 
tilib.£lcmcn. &primamCom. Scnt. huius bis fumptam. quare 
quodctiamab FG adid , quod ab isG, GB eam habct racio- 
nem^quaecomponitur exratione BC adduplam BD^&cxratio- 
ne FG ad Ge pcr candem vndccimam.habct auccm ipfummct^ 
quodfitab FG adid^^quodcontinecurab £ G, GB eriamratio- 
i)em compofitam ex rationc FG ad G£, &ratioae FG ad Q^^ 

pcr 




per 2 3 prop.fcxti lib.rlcmen.^ ucl. ratio igitur compofita ex ratio- 
ne BC adduplam BD, & ratione FG ad G£ eadem eft ratio- 
nicompofitajcxratione FG ad G£, & exratione FG ad GB 
pereandem vndecimam quinti lib. £lem. Communis demumau- 
feraturratio FG ad Ge. remanebit igitur vt BC adduplam 
BD, fic FG ad GB per tertiam Com.Sent.primi lib.£lem.£ucl. 
Verum vt F G ad G B ^ fic M B ad B N per propofitiones 29 , & 
32 primi, & quartam fexti lib. corundem ^lem. ficut igitur BG 
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adduplam BD, ita MB ad BN pcr candem viidecimamquintf. 
Quodcumitafic, critBC linca>ad quam poffunt ordinatim dudlsc 
aSeciionc ad dimeticntem ABG per quinquagcfimam propo. 
primi lib. Conicorum Apollonij . Nam ibi demonftrat Apol- 
lonius quod fi Hypcrbolcm rcda linca contingcns, cum dimetien 
teconucniat;&pcr tadum,& ccntrum lincarefta producatur; a 
fummitatcvcro Scdionis ordinatim dufta conueniat &cumipfi 
concingcnte, & cum ea^ qua? dufta cft per centrum,& ta(5lfftn i fiat- 
que vtfcgmcnrum contingcntis intcr tadum ^&ordinate dudam 
intcricdumad fcgmenrum line^e duda? per ta^lum, &centrum, 
quoditidemintcr tadum^&ordinateduclam ihft^rijcitur,ita qug- 
dam inuenta rc(5ta linea ad duplam contingcntis: qin3fa|Se<5tionc 
ducitur ad lineam per tailum , & centrum dudam ipfi contingen- 
ti parallclapotcritfpatiumparallclogrammum re(5langulufn,quod 
inh.Yret inucar?e lincje ; latitudincm habenslineam iaterie(5tam in- 
rcr ipfam parallclam, & conta(5lum ; ex(xdens(que forma fimili, & 
fimiliter pofitaformf contcntxadupla eius,quf eftinter centrum, 
& ra^tum^&abinuentalinca. Quare AB quidemeftlatusTranf- q^^i^^^^ 
ucrlhxx) , B C vcro Re(51:um, pcr definitiones primi conici Elcmen cundi «fus! 
ti fupcriusdcmonftrati. Fadum cft igitur in hocetiam fecundo 
Cafuquodabinitiopropofitumfucrat. Duabusitaque datis re- ^''^^^"fio to 

o - I- • • 1 I • • ' r}- ^ t' tius Problc- 

Cns Iineis termmatis ad re(5l-os angulos muiccm iun(5^is , & rehqua matis. 
vt inpropofitione.Quod fccilfc oportuit.Animaduertcndum au- 
tcmcftquodlicetCafushuiusProblcmatis bifariam diuifcrimus, Noundum. 
quandokiIicetangulusrc(5lus, &quandonon re(5lus fupponeba- 
tunnihilofccius poffet ctiam tres hoc Problcma fufciperc Ca- 
fus, quandoquidem ipfe non re^Sus angulus, aut acutus 
( qualem fupra fufcepimus ) aut obtufus erit. 
Quoniam autem eadem eft tum conftru^aio, 
tum dcmonftratio fiue acutus,fiueob- 
tufus detur angulus: non ab re • 
duobus exCafibus vnum 
ApoIIonius, & nos 
fecimus. 
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DI6RESSI0 CONTRA APOLi; 

Sintenimvtfupcriiis data? rc<ft« Hncf AB, BC tcrminat«aa 

re£los angulos iouiccm iun<5la?:,fitq; datus angulus obtufus,& opu« 
fit facerequod in Problcmatc qua?ritur, Si igitur ad datam rc- 
damiineam AB^ datumquein capundum B, dato angulo ob- 
tufo per yicefimamtertiam propofitionem primilib.Elemen.EucL 
«qualis angulus rcdilincus conftituatur, ira vt rcc5la linea ipfum 
conftituens in.partem B produ(5la cadar intra redum ABC an- 
gi^lum , non fecus ac in fuperiori fccundi Cafus figura linea BD. 
fiantque reliqua vt in ipfo fecundo Cafu^producaturq; F G in par 
tem G donccper decimaraoftauam propofitionem primi iib. Co- 
nicorum ApoUoaij Seiiioni occurrat, verbi gratia in pundlo O: 
erit ipfa G Q ordinatc du^Sa ad B.G dimeticntem^faciensangu* 
lum O GB obtufuma:qualaTi pcr Conftrudionem3& vicefimam- 
nonam propofitionem primilib.Elemcn. EucLanguiodato^caetc-» 
jaqucfijGfehafecbuntjVt in fecundoCafu, 



^igrepo contra ApoHomum. 

OC ita dccLarato^nunc dcmcndis,dcfcd:ibus,acfal- Corrcai» 
fitatibus,qua: inpr;rfcnti Problcmatc apud Apollo- Apollony. ' 
nium lcguntur/crmo nobisfit. & primum quidcm 
loca illa, in quibus litcramendosc lcgitur indicabo: 
fccundoqua^ab Apollonio prartermifTafinr, dicam: 
tcrtio qua? ab eodcra falfa dicantur oftendam ; duobus attamcn 
prius adnotatis j prima quod charadcrcs alphabetici figurarum Not.prima. 
ApoIIonij, quosin Hocjfcrmonecitabimus, non refpondcnt cha- 
radcribus noftrarum figurarum : quoniam Apollonius non fcrua^ 
uitordincmalphabcticumjqucm nos diligcnter in noftrisopcri- 
bus obfcruamus, vt Conftrudionis ordinem apcriat; fccundog) Not.fccudu. 
ApoIIoniustribus tantum litcris redangula nominat. Ciunitaq; Demeudij. 
totam primi cafus Conftrudioncm fcciifct ApoJIonius dcmonftra 
tionem ipfam aggrcdicnsjhabcthxc vcrba. ^upniam igitur conus, 
cuius hafis esi circulus G H &^crt€X /"^ fccatur pUno ad F G H ^y^"'"^"' 
triangulum ere^io^ quod facit fe^ionem circulum : fecatur autem & al- 
tero flano fubie6lo^& reliqua. quceporro vcrba (^meo quidem iudi- 
cio^ fic legenda, corrigcndaq; funt . ^pniamigitur conus^ cuiusha 
fis urculus G Hy&vcrtex Fy fecaturplanoper axem faciente triangu* 
lii.. R 2 lum 




lum FGff: fecdtur autcm & altero p^.am fuhicch.&c. ha^c eriim 
debet efle veraloci illius lcdio , quippeqnaja duodecima pr6- 
npofitione libri eiufdcm omnino depcndec. Rurfus in fincdc- 
inonftrationiseiufdcm Icgunturhxc vcrba. ^are A B ad BC 
rationem compofitam hahet ex ratione FO ad O G ^ & ex rationi 
F O ad 0 H : hoc efi ex ratione ijuadrati F o dd r-eBangnlum 
GOH. EH igitur vt AB ad BC , tta cjuadratum F o ad GOm 
reiiangulum . atque cfi ^O paralUla ipfi A D quiSB rtilili- 

rum vcrbafic eflc lcgcnda ccnfeo . J3^are AE ad BC rationem 
hahet compofitam ex ratione PO ad O G s & ex ratidrk f^ V ad 
O H: hoc e!i rationem quadrati F O ad reciangulum 00 H , atque 
eli F 0 parallcla tpfi A D. &c. Nam falfiim qtiidchi eft dicere 
quod AB ad BC rationcm habct compofitam cx ration6 qua- 
drati FO ad GOH rcdangulum , quoniamratio non cx vna 
ratione,fcdexduabuscomponi dicitur: illa AUtcM vcrba efi igi- 
tur vt AB ad BC &c. prorfus eo in loco fuperuacanca funt. 
fi enim litera rcdle legatur, illud conclufum iam,atque diftum cft. 
Prasterea conftruens fecundum cafum ApoUonius ait Stcetur A B 
fer medtumin & in linea A D defcrthatur femtcirculu^ AF D^ 
& ducatur quatdam reSia linea ¥G in fmtcirculum parallcla ipfi 
A H , faciem^^ rationem quadratt^ &c. qua? vcrba fic lcgantur . Se- 
cetur A B per medtum tn D^&in Itnea AD defcrthatur fmicircU' 
lus A FD,& ducatur quadam re£ia linea F G conuexa femicircidi 
circunferevtta ad AD dimettentem extra fmictrculum produciam pa 
rallelatpfi A H,faciens^ rattonem &c. linea enim F G non ilucitur 
adimctiente in fcmicirculum , fcd a conuexo circunfercntiae ad 
partemdimetientiscxtra fcmicirculum produftam . quandoqui- 
dem inuentopriiisinfcmicircunfcrcntiapunao F,pcr illud F G 
parallcla ipfi AH ducitur,vtcx ConftruftioncfccundiLcmmatis 
huius Elcmenti patct. In his igitur tribus locis apud Apolonium 
praefens problcma ( mco quidcm iudicio) mendosclegitur. £tnil 
itiirum quidcm quod ha?c tria mcnda in hac Apollonij propofi- 
tionercpcriantur , quandoquidcm multx etiam a!ia?propofitio- 
ncs in excmplari gra?co, quod apud Conimandinum erat^mcn- 
dose leguntur, vt ipfcmct .Commandinus attcftatur in Latiijia 
ipfius ApoUonij verfione corrigens^ acrcftitucns multa loca , 
quippcquae ( vt ipfe ait ) corrupta in grcecis Codicibus crant : 
vt apudeum cuilibct vidcre licct inciu$fchoIijs>quae in Apolio- 

nium 
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nium fcripfit ; videlicet in propofitionibus quinquagefima- 
fccunda libri fecundi : vigefimaquarta , vicefimaquinta , tri- 
ccdmafexta , quinquagefimaquinta libri tertij : necnon tri- 
ccfimacKftaua , quadragefimaprima , quadragefimaquinta > 
& quinquagefimaquinta libri quarti : ac demum in hac ea- 
dcm quinquagefimatcrtia libri primi , in qua preter iam- 
didla tria menda a nobis reftituta ( qu:3e tamen ipfc nequa-*^ 
quam adnotauit , licct non parui momenti fint ) duos alios 
locos corrupcos legi dicit , eosque fic rcfticuic . Nam in pro- 
pofitione quidcm , vbi lcgicur Inaenire in linea producfa Co-- 
ni Seclionem ^ qu^ Hyperhole dicitur ait fuperuacanea effe illa 
vcrba tn linea producla qu2e nihilominus necelTaria mihi vi^ 
dcntur . quia in ipfa produfta linea ( vt ex iam demonftra- 
tis a nobis perfpicuc apparec ) reucra inuenienda cft Hy- 
perbolc 3 cuius ipfa produda reda linea dimetiens efle de- 
bet 5 quemadmodum ipfc Apollonius mox rem melius de- 
clarans fubiungit ita vt froduCia fit dmetiem SeCltonin InCon- QiiartQmS- 
ftru(5lione vcro lcx:indi Cafus Problcmacis 5 vbi in Codicc ^^'"'^^'^''c^ 
gra:co verba Apollonij fic leguntur faciens^ rationew cjuadrati F G mandinus cc 
ad rt6iangulum DG A eandem.quam habet AC ad AD ibi reuera adnotauir. 
legendum eft,vc rede Commandinus correxit faciens^ rationem 
quadrati F G ad reciangulum DG A eandem , quam habet A C ad 
duplam ipfius AD qucmadmodum ex ijs, qua? apud ipfum Apol 
lonium ibi /equnntur, & ex Conftrudlione noftra ipfiusfecundi 
Cafus pcrfpicuumcft, Atquehcecquidem de mendis brcuiterdi- i^edcfcaib. 
da fint. Confequens auccm cft dcfcdiis cxplicarc . Cum igitur Apjllonij/ 
ConftrudiioprcTfencis Problcmatis duos (vt fupcrius vidimus) 
habeat Cafiis,vnumquidem quando rcdtus cft datus angulusjalte- 
rum vero quando non rcdius cx*iftit : quorum cafuum primus ad- 
hucduo membra (ortitur , alccrum quidcm quando pars di- 
niecicntis in ahcro circuli fcgmcnco rcfcila eandem habct ra- 
tionem ad rcliquam eiufdcm dimccicncis partcm in reliquo 
circuh fegmcnco rcfcdam > quam habcc A 13 daca hnea ad 
B C lineam datam ; reUquum vero quando iam diCca refe— 
dta pars ad iamdiviam rcfedam partem habct minorera 
rationem quam AB dataad BC datam : ex his vciqiie duo- 
bus mcmbris fccundum tancum Apollonius dcclarauit , in 
eoque propoficum dcmonftrauit : primum aucem prorfus 
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indeclaratum rcliquit . id enim vnico vcrbo tetigit diccns . 
finjt AB ad B C, ita fucrit E K ad K L , vtemur funBo L . hoc eift 
producendoperpundum L parallclam ipfi ABD, conftruemus 
csetera^ qua?demonftrationi funt necciraria, propofitumquc de- 
monftrabimus . quod cum dixifTet, mox ad fccundum membrum 
acceiritfubiungens, Sm minus.fiatvt AB ad BC yitaEK adminQ- 
remipfa K Ly qujtfit K &c. Vnde raanifeftum eftquodomi- 
ierit Apollonius ibi cun(5ta ea,qua? a nobis in primo membro primi 
Cafusconftrudajdemonftrataque funt . quod equidcm-non ab rc 
fecifletfiprimi, fccundiquemembri eadem omnino conftrudlio, 
denionftratioqucforet. quoniam autcm tam conftrudio, quam 
demonftratio primi mcmbri difcrcpat multis a conftru(5lionc, 
demonftrationeque mcmbri fccundi : idcirco non crant prorftis 
omittcnda?3 fcd compcndiosc potius declarand^r , vt carum difcre- 
Dc ^aintati- pantia innotefccrct . Hxc funt ea,qua? pra:termifit Apollonius. de 
commiflis. defcCtibus igitur haftcnus . Modo rcliquum cft duas, quas com- 
mifit falfitates oftcndcre. Prima quidcm falfitas continetur his 
Frima ^^^^^' yQxhlS: Stt datus angulus prtmum re^us: & ex Imea AB flanuattoL- 
latur eredum ad fubtecium flanum,tn quo circa Imeam A B circnlus de 
fcrihatur AE B Fy ttavtptrs dmieticntis circult^qu^mfegmento AE B 
comfrehenditur ad fartem comprehenfam m fcgnento A F B ^ non maio 
rem ratione?n haheat quam A B ad BC . & fecetur AE B circunferen 
tiapermedtum in E^ ducatur^ a puncio E adlmeam A B perpendtcula 
ris EKy quAproducatur ad L: ergo E L dtmetiens esictrcult, ,^od 
fivt AB ad BC , ita fuerit EK ad K Ly vtemur puncio L : fin mt- 
nusfiat vt AB ad BC^ ita E K adminoretpfa K L, qua fit KM^ &c: 
Vidcturenim Apolloniusex his vcrbis vclle quod circalinca AB 
defcribatur circulus ita, vt pars cuiuslibct dimcticntis circuliin 
A E B fcgmcnto comprehenfa ac? rcliquam fui partcm comprchcn 
fam in fcgmcnto AFB, non maiorem rationcm habeat; quam 
AB ad BC. quodnimirum fferi non potcft, quandoquidcmin- 
finita^in eodcm circulo dimctientcs protrahi poffunt redam AB 
hneam fccantes, ex quibus quccdam inucnicntur, qu:e moiorcm 
etiam rationcm habcbunt qudm A B ad B C . Quod autcm ha?c 
fit Apollpnij mens hinc patet ^ quia fubdidit illa verba . &fecetur 
AEB circunferenttapermedtumin Ey ducatur^apuncio E adlineam 
A B perpendicularts EKy quA producatur ad L : crgo EL dimeticns 
€si ctrculi . ex his etcnim verbis indicat Apollonius quod fupponat 

iam 
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hm fadum eflc,quod iulTit ; eflc videlicct defcriptum circulum cir- 
ca AB lineam ita, vtcuiuslibetdimeticntisparsin AEB fcgmen 
10 comprchenfa ad reliquam fui partem in fegmcnto A F B con- 
tcntam non habcatmaiorcm rationem quam A B ad B C : vclitq; 
Vtfecctur AEB circunfercntia pcr mediumin ducaturque x 
pundo E ad lincam AB pcrpcndicularis EK, quxprodu<thi ad 
Ly iit f per viccfimamnonam propofitioncni tcrtij5& quintam pro 
poficioncm^&quartam pctitioncm, & viccfimamfcxtam propofi-. 
tionemprimi^& Corollariumprim^e prop.tcrtijlib.Elemcntorum 
Eucl.) dimeticns circuli; &cumfit dimetienshacrationefuipar- 
tes a refta A B linca rcCcAx fubeant iam di£ta affcaionem ; quip- 
pecumhoc fcilicetartificiocirculumcirca AB lincam dcfcriptum 
fupponatjVtcuiuslibetfuarumdimcticntium partesipfi iam di£tx 
affedionifubijciatur. quod apcrtifiimeconftat^ciim ftatim fubin- 
kv2it^quod Jtvt AB ad BC ita fuent E K ad Y^Livtemur funcio Lr 
Jinmmus.fiatvt A B ad BC ita E K admmore ipfa K Z, qux fit 
cccequodftatimpoftquamprobauit Apolloniuslincam EL cfTe 
dimetientem^ fiipponcns EK ad KL non habercmaioremratio 
nemquam ABad BC: fubiunxitquodfifiicritvt AB ad BC, 
ita EK ad KL, vtetur pundo L: fi vcro (^quodreliquumcft ) 
EK ad KL minoremhabueritrationemquam AB ad BC, fa- 
cietvt AB ad BC, fic EK ad minorcm ipfa KL, quce fic. 
KM. Nonneigiturfalfitasha^cmanifcftacfts' Quumenimineo- 
dcm circulo ( vt iam diximus ) plures duci poflint dimetientes ip- 
fam AB fecantes^ exquibus alia quidcm habebiteandemratio- 
nem,quamhabet AB ad BC> alia vero minorcm^ alia demum 
maiorem; quonampado fcirc poteft ApoUonius quod ipfa E L fit 
ca dimeticns, cuius pars EK adpartem KL non minoremratio-» 
ncm, fed vel candem, vel maiorem habet ? nifi fupponat quod cir- 
culusitacirca AB lineamdefcriptus fit^vtomneseiusdimetien- 
tes hocpatiantur ? quod vtique falfiflimum eft^ nuUoque modo fie 
rijjoteft. Quod fi fupponat Apollonius dimetientem EL catn 
cllc^quam quajrimus, ita lcilicet inuentam quemadmodum nos in 
primo huius Problematis Lemmatc docuimus : manifeftum eft ex 
Conftrudioneipfius Lcmmatis quod ipfa EL ipfam A EB cir- 
cunferentiampcrmcdiumfccat,necnonipfam AB redam lineam 
ad rcAos angulos, per mediumque difpefcit. Ad quid igitur 
ApoUoniuscircunfcrentiam AEB permediumin E fecat^ &ip- 

fam 
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fam EL ipfi AB pcrpcndicularem ducit; nifi ad probandumg> 
linea EL dimeticns fir, vt cxhoc ftatim confcquatur iuxta iam 
diiftam falfam eius fuppofitionem quod EK ad KL nonmaio- 
rcmrationcmhabet, quam AB adBC? etcnimfateffetdiccr^/ 
delcriptus itaquefit circa A B lincam circulus ita, vtfua:dimetien' 
tispars EK adreliquam KL partcm habcatnon maioreiur^tio^ 
nemquam AB ad BC. talis enim dimetienseoartificip, qu 
nos docuimus , rcpcrta ncccflario iam didas facit fcdioncs. Mxc- 
. SecvindafaU igitur cft prima falfitas Apollonij . Sccunda vcro maioradhuceft, 
ac euidentior^quam profcdo contincnt hxc vcrba . Non fit autem 
datus angulus recius ''ji^t^ relf^ Iwe^ dat£ AB, AC : & datus angu- 
lusjit d^quaLts ei^qui BA H continetur . Oportet tgitur defcrthere Hy- 
ferholcmyita i't etus dtmcttens Jit A B^ & RcCtum Latus A C : du(^£ ve 
ro ordtnatim- ad dtmcttcntem tn angulo BAH applicentur. Secetur, 
A B pcr medium tn D: & in linea A D defcrthatur fcmictrculus A F D. 
& ducatur qujtdam recia Itnea F G tn femictrculum parallela tpfi A H\ 
faciens^rattonem quadrati F G ad re^angulum DGA eandem^ quam 
hahet C A adduplam AD, &c. Vbi vult Apollonius quodducatur 
qu^edam FG rcdalinea intcr femicirculi circunfercntiam, &ex- 
tcrnamdimcticncis AD produdxpartcm, ipfi AH linca^paral- 
lch.cuius vidclicct FG parallclaquadratum habcatadrcdangu- 
lum a lincis D G^ G A contcntum candcm rationem,quam habet 
datalinea CA ad AB datamlincam. Non dctcrmmat autem 
ApoIIonius qualis nam debeat effe ratio ipfius A C ad ipfam AiB; 
vtrum fcilicet arqualitatis,an ina^qualitatis maioris,vcl minoris. vn- 
dcquodficripra?cipit ApoIIonius crit Problcma quoddam inde- 
terminatum, acimpofTibilc. quandoquidcm (^vtinfecundohuius: 
Problcmatis Lcmmate prope fincm adnotauimus) ficrinonpo- 
tcftjVt quadrarum lincf F G fit vnquam maius rcdangulo a lincis 
D G , G A contcnto, fcd vel ipfi cequalc^vcl ipfo minus erit. Qua- 
rcfiratio hnca? C A adlincam A B fucrit maioris inxqualitatis, 
vcrbigrariadup]a,fcu tripla, velquadrupla, vcl hufuccmodi qucE- 
damalia: incaflum laborarct quicunque id^quod ab Apollonio. 
iuflum cft y cificcre conaretur . Dcbcbat igitur Apollonius poft il-' 
lavcrba:, quamhahet CA ad duplam AD^ fubiungcre , qu^qui^ 
dcmtpfus AC adduplam AD ratto non fitmaiorts tnaqualttojtts ^ vt 
quod dixcrat, hac dctcrminationc polfibile redderetur . Cum au- 
icm nullam fubiunxcritconditioncm, nullidubiumidab eoprae- 
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cipi,quodficri minimepotcft. Nam Euclidcs cdam cum^in vice- Excpl«mi« 
fimafecunda propofitione primi iibri Elcmcnt. dixilTct, Ex trh ^"ciiac. 
^us recits Imeis ^ quA funttrtbus datis re6fis Iwets ^quaLes ^ trtangulum 
conjlruere , ni mox addidiffet , Oportet autem duas earum reliqua ejji 
^aiorcs omnifariam fumptas ^ dubioprocul illud Problcma indetcr- 
minatum cffct^acimpofribile. Quaproptcr hanc etiam fccundam 
Apollonij falfitatem arbitror omnibus iam eirc confpicuam . Hxc EpHogas di- 
autcm inpra?fcntia de mendis, defc(ftibus, acfalfitatibus, quccia S'^^'^"**- 
hocProblcmateapud Apollonium kguntur, breuiter dida fuffi* 
ciant . Verumenimucro tribus iam Apollonij Conicis Elementis, 
videhcetduodecimo^viccfimoprimo, & quinquagcfimotertiopri- 
mi hbri fic illuftratis : nunc reliquum eft , vt ad inftitutum noftmm 
reuertamur^ Problemaqucabinitio nobis propofitum iuxta do- 
(^rinam Apollonij dcmonftremus. Repetatqr igitur hic Problc-; 
ma , quod a principio propofuimus. 



PROBLEMATIS PRAECIP VI; 

DEMONSTRATIO QJV^ A R T A 
fccnndum ApoUonium. 

,.^^^4* V AS in eodcm plano defcriberc lineas Propofiti». 
I g alteram icdam, & alteram curuam,qua: 
I S&^M ^""^"^"^^ 3ti'n"icem coincidant^etiam 
^^'^^^'^^ {\ in infinitum protrahantur : & quanto 
longiiis producuntur , tanro libijnuiccm propio- 
res euadanii.. 

Sintdua:re<asIinf,T AB, AC qiiemlibetangulumcontinen.- Expofitio. 
" eum , qui eft ad figniim A, & /iirdpiatur intra iam didum 
angulum quodcunque fignum D, aquoad fignum A ducatur 
perpnmam pctitioncm primi libn Elemcntorum Euclidis refta fSf»"e 
inea. quippcquj- vd diuidct angulum BAC per medium, vel matis. 
nonper medium . Diuidat eum primo per medium . & produ- „ . 
«turperfccundampetitioncmdurdemipfa DA inparrcm A. f„"2„^^^"' 

S &per 
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&pertcrtiam propofi- 

tionem eiufdem primi 

fiat A E sequalis ipfi 

AD, &per fignum D 

ducatur per tricefimam 

primam propofitionem 

eiufdem DF parallela 

ipfi AB. & pereadem 

teitiam primi fiat F C 

«qualisipfi AF. &per 

primam petitione eiuf- 

demducatur CD, qu? 

per fecundam petitio- 

nem eiufdem produca- 

tur quoufq; fecet ipfam 

AB infigno B . fecabit 

enimeam3cum& DF 

ipfiparallelam fecet ra- 

tione faepe fuperius di- 

fta* Fiat deinde per 44 

propofitione primi lib. 

Elemen.Eucl. bis fum- 

ptam re(aangulum vnti 

«quale quadrato linese 

BC. cuiusvtiq; redan 

guU alterum quidem ia- 

tu&fit ipfa DE^ altcrumver6re(5l:a DG lineaipfi DE adredu 

^gulumiundainpunao D. quaeeritinvnarcdalinca cu D C, 
quoniam anguli ADB, ADC refti funt pcr Conftruiilioncm, 
& vicefimamnonam , & fextam :,& quintam , & vicefimamfextam 
propoficionem,&primam Com.Sent. primi lib. eorundem Elem. 
quoties opus fuerit fumptas . Produdiaque demum rc^talinea 
E AD inpartem D per fecundam petitionem primi lib. eorun- 
dem vfque ad fignum defcribatur perprimum Cafum quin- 
quagefimae tertif propofitionis primi lib.Conicoru Apollonij, fcu 
tertij ElementiConicifuperiusdcmonftrati: Hyperboleineodcm 
plano cum lineis E D» D G iacens^ cuius dimetiens quidem fit 
DH tranfiensper A centrumSeaionis,XuramaasautemfignuiTi 

D ad 
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D ad rcdlum angulum exiftcns ; ordinatc vcro du€tx a fcdione ad 
DH ciusdimcticntcm,angu!umqucfacicntcs «qualem datoart- 
gulo ADC rcdo, poflintrcdangula inhjrrcntialineas DGj & 
latitudinemhabcntiarcdam lincam indimcticnte DH receptam 
ab ordinate duda vfqj ad fummitatcm D; & exccdcmia paralle^i^ 
logrammo rc(ftanguIo fimili,fimiIiccrquciaccntcei,quodab E D, 
DG conrinctur rccaangulo, Vndc ipfa quidcm DG crit Rc-^ 
dum 3 ipfa vcro D E Tranfucrfum forma? Latus . Hxc eniiU 
quomodo fiant in illo Elcmcnto dcmonftraca fuerc. Sit igi^ 
tur talis Hypcrbolc defcripta ipfa I D K . & producantur pcr 
fccundampctitio.primi libri Elcmcntorum Eucl. rcdiajlinese AB, 
A C inparces BC. Dico quodfi ctiam in infinitumvnacumip^ Detcrmina- 
fa Hypcrbolcprotrahantur^ncutra ipfarum vnquam coincidctin- ^^^- 
flcxa? IDK Iincar:&quanc6 Iongiiisproducuntur,tant6propius 
ipfi IDK lincxcuruf acccdunt. Quodicaqucnunquamipficoin 
cidant^fic per dcmonftracioncm indircftam oftcnditur . Si fieri po Primae par- 
tcftcoincidat A C rc£t^ ipfi DK inflcxa?adfignum K, aquodu [^^^jf^^^^: 
caturpcr duodccimam propofitioncm primilib.EIcm.EucLordi^ ftratio. ^*"^ 
naccad DH dimcticnccm rcftalinca^quarfit KH. erit igicurpsD- 
rallcla ipfi C D pcrprimam partcm viccfima^odaua: propofitionis 
primi libri Elcmentorum Euclidis. angulus chim CDA per 
Conftruftioncm reftus cft, angulus autcm )) H K fimilitcr cft rc- 
<5l:us pcr viccfimamquintam dcfinitioncm huius . Quoniam igicur 
pcr Conftru(5lioncm DF parallcki cft ipfi BAj^ C^F ^qualis 
ipfi F A : igicur C D sequalis cft ipfi D B pcr primam parccm fe- 
cuhdo? propofitionis fexti libri Elementorum Eucl. Quare quod 
fita CB quadratum quadruplum cftci,quodfit a CD pcrqliar- 
tam propofitioncmfccundi libricoruhdem . &cftquodfita CB 
pcr Conftrudionem a^qualc rcdanguloab ED, DG contcnto. 
igiturquodfit a C D qUadratum quarta pars cft rcdanguli con- 
tentiab ED^DG. eftauccmciuscciamjquodfic ab ED quar- 
ta pars quadratum lincc A D pcr Conftru(ftioncm,& pcr eandem 
quartamfccundi. ficut igicur quadracum ipfius AD ad quadra- 
tumipfius DC, fic pcr quincamdccimam propoficioncm quinci 
libri Elemcntorum Eucl. quadratum totius E D ad rcAangulum 
ab E D, D G contcntum . vt auicm quadratum ipfius E D ad 
reftangulum ab ED^DG comprehcnfum,ficIinea DE adli- 
neam DG perprimamprop.fQxti:,vcIper Lemma2 2 pjrop.dccimi 

S 2 libri 
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libri corundem 
Elemento. ergo 
per vndecimam 
eiufdem quinti , 
ficutEDadDG, 
ficquadratum li 
ncx A D adqua 
dratu linea? D C. 
Sed vt quadratu 
ipfius A D ad 
quadratu ip fius 
DC, ficquadra- 
tum ipfius A H 
ad quadratum ip 
fius HK pcrpri 
mam partcm vi- 
cefimce fecunda? 
propofitionis fex 
ti libri Elcmento 
rum Euclidis.li- 
nea enim A Dad 
lineam D C eft 
ficut AHad HK 
per Conftruftio- 
nem , & vicefi- 
mamnonam pro 
pofitionem pri - 
mr5& quartam propofitionem (exti libri eorundcm . Sicut igitur 
quadracuin linea? AH ad quadratum lincae HK, fic pcr eandem 
viidecimam quinti linca E D ad DG lineam . Verum vt ^ D ad 
DG, ideftLacusfjrmjeTranfuerfum ad Rcdum^itaquodabEH, 
H D ad quadracum lincx H K per viccfimam primam propoficio 
nem primi libri Conicorum Apollonij , vcl pcr (ccundum fupcrius 
demonftratum Conicum Elcmcntum. Et ficut igitur quadra- 
tum Vincx A ^ ad quadratum lincse H K^ fic quod ab E H, H D 
continctur rc(aangulum ad idcm ipfius HK quadratum pcr ean- 
dem vndecimam quinti. afqualc itaque cft pcr primam partcm no 
oaepropoficioniseiufdemquinticiuodab EH,HD continetur re- 

ftan^u- 
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Aangulum cijquod ab Afffit quadratOaquod eft abfurdura, quo- 
niam oppugnat fcxt? propoficioni fecundi libri Elemento.Euclidis; 
quippcqu.Toftcnditquadratumipfius AH maius erte quam rc- 
<5^angulumab EH, HD contentum,quadratolincf AD.namfi^ 
ri non poteft vt e?dem quantitates f quales inuice,& inf quales finc. 
Noncoinciditigituripfa AC redlaipfi DK inflcxce etiam fi in in- 
finitum producantur. inquocunquc enimpunitocoincidcrcipfi 
pofita fucrit, idcm fempcr abfurdum fequetur . Similiter autem 
dcmonftrabitur quodipfactiam AB rc(5ta,&ipfa D I inflexainin 
finitum produdse, nufquam coincidcnt • Quarc patctprima qui- ConcluCo 
dem Proble P.""^' P*'- 



matis pars. 
Secunda ve- 
ro perdirc- 
ftan dcmo- 
ftrationcm 
fic oftenda- 
tur . Ma- 
neant cuila 
Vt in proxi- 
ma figura 
fuerc difpo- 
fita . Dico <$ 
rQ£tx lincx 
AB, AC 
quanto lon- 
gius in par- 
tes B Cpro 
ducctur^tan 
toipfi IDK 
curua^Iinea? 
propiorcs fi 
ent . Du - 
cantur itaq; 
per 3 I pro- 
po.primi li- 
bri Elemcto 
rumEucIid. 




Det<rmina« 
tio fecundx 
partis . 
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Comibuaio ipfi B D C tag^ti parallela? L M Ni &- O P Q. . & per prima petttio, 
wundac par ^^g^j^^f-jg jucatur A M reaalineajijuae per i.pet.eiufdeproduita 
inpartem M, neceflariofecabitSeaionem in figno[M . aut eniiid 
fecabiteam^auetangetrtafigerenon poteft per Coroilarium tr^ 
celim«primarpropofitioni5 primi tib.Conicoram Apollonijf' quod 




affirmat Uneam 3 qua? Hyperbolem contingit^ fi producatur fecarc 
dimetientem inter fummitatem,& centrum Seilionis^ ergo nccei- 
fario fecabit . Cum autem fecet quoque rcdiam L N lineam , fe^- 
cabitetiam fiindiredum producaturipfam P Q^ratione f^pe fu- 
pcrius allcgata • Secetitaque ipfaminpunilo R. His ita Con- 

ftru(ais 
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flruftls dico quod redlangulum contcntumab OP^PQ afqualc oemonftra- 
cftei,quodcontineturab LM, MN reaanguloper dccimam tioj^^^^^ 
propofitionem fccundi libri Conicorum Apollonij . In illa enim ^ 
propofitione demonftrat Apollonius quodcunquc huiufcemodi 
reaangulorutn cflesequale quartsepartiforma^^^hoceftquadrato 
line^e DC. ideoqueomnia taliareaangulaperprimamCommu 
ncm Sententiarum primi libri Elementorum Euclidis fibijnui- 
ccmetiam xqualiafunt . Cum igitur quod continetur ab OP, 
PQj:e(ftangulumei,quodcontinctur ab| LM, MN reftangulo 
jequalefiticritper fccundam parteni fcxtasdccimx propofitionis 
fextilibri Elemcntorum Euclidis, vt PQad MN, fic LM ad 
OP. maiorautcmcft PQ^quam MN^ quoniam & RQ^eft 
maior quam ipfa MN pervicefimamnonam propofitionem pri- 
mi,&quartampropofitionemfexti, & nonam Communem Sen- 
tentiam eiufdem primi libri Elemcncorum Euclidis. miiorigi- 
tureft&LM quam OP per nonam Communem Sententiam 
huius. Similiter demonftrabimus quod etiam qua? funt adinfe- 
riora> minorcs func . Quoniam itaque O P minor eft quam L M, 
quarum neutra pcr Conftrudioncm , & vicefimamnonam , & tri- 
cefimamfccundampropofitioncm primi libri eorundcm Elemen- 
torumadreftoscftangulosipfi AO: fi apundlis PM ad ipfam 
AO perduodccimam propoiGtioncm eiufdcmprimiperpendicu- 
larcsducantur,vt MS, PT; eritetiam PT minorqu^m MS 
per quartam petitionem , & vicefimamnonam, & tricefimamfe- 
cundam propofttioncm primi, & quartam propofitioncm fexti 
libri eorundem , & nonam Communem Sentcntiam huius. 
Suntautem MS, PT minima intcrualla , quibus ptmdla MP 
a rc^aa A O linca diftare polTmt, vt in fuperioribus often- ^ 
dimus. propinquiorigitur eftlinea inflcxa DI adre- 
£tzm AO infigno P,quam inf^no M. idemq; 
oftendetur dc omnibus alijs infcrioribus ip- 
fius inflcxa? !inc2e punfcis tam in partes 
Dlj^quiminpartcs DK. Qnare csciufio fe 

per/picuacft fecundaquo- cimdx par- 

que Problematii 
- pars^ 



Vcrum 




Secundi ca- Vcrum fi rcfta D A linea non pcr medium angulum B AC 
i!cm6ftf.pf! cliuiferit,vt in praicntifiguraiconftriientur, & dcmonftrabuntur 
riim a frpe. omnia ficut in primo cafu his exceptis: primo quod reda DG 

krmc! ^"^' ^^^^ ^^^^ '^"^^ ^""^ ^P^^ ^ ^ • '^^""^'^ ^"^^ "^" 

fcribetur Hypcrbole per primum/ed pcr fecudum Cafiim 5 3 pro- 
pofticnisprimilibriConicorum Apollonijrteitioipfam KH or- 
dinatc dudtam probabitur efle parallelam ipfi DC contingenti, 

non 



non co modo ^ qiio in primo Cafu probatum fuit , fed per conuer- 
famprimae partis tricefima^fecunilae propofitionis primilibriCo- 
nicorum Apollonij; quod fcilicet fi rcda linea conicam Se<5^ionem 
ad fummitatem contingat,ordinate duftis erit parallela ; qua? con- 
iicrfa quamuis ab Apollonio demonftrara non fit, tanien ex ipfa 
tricefimafecunda pcr dcmonftrationem indire^lam facilc probari 
poteft ; conuerfas enim propofitioncs cx fuis antecedcntibus fxpe 
Mathematici probant: quarto quod in hoc fccundo Cafu lineas 
LN, OQ.J & omnesip(tsparallela?quandoquepo(runtad rcdos 
angulos effc vei ipfi A vel ipfi A Q.; & tunc in illa parte vbi pa- 
rallela? ipfeperpcndiculares fuerint, nonfnnt qua?renda alia bre- 
uilfima intcrualla , quoniam in iam didis parallelis ca funt . Duas Conciufi» 
itaqueiuxtadodrinam etiam Apollonij eodcm in plano defcripfi """^""^*^* 
muslineas altcrnm redam ,& a!tcramcuruam,ipfasncmpc AO, 
DP, vclipfas AQ.J DK, qua? nunquam adinuicemcoincidunt, 
etiam fi in infinitumprotrahantur: &quant6 longius producun- 
tur,tant6 fibijnuicem propiorcs euadunt. Quod eratfacicndum. 

Corollarium Piimum. 

£x demonfiratis manifellum efl primb quod fl Hy- 
perbolem ad Summitatemreda Itneatangat abipfa 
in^vtraque dtmetientis parte fujcipiatur pars^iialisre- 

hne£ potenti quartam partem formA yfeu relianguli a 
Re^o,^ T ranfuerfo lateribus contenti ; ^ a centro Hy- 
perbolts ad fumptos tangentis termwos re^A ducantur 
linex : erunt non coincidentes Sedioni . ^ conuerso fi di- 

linex fuerint Se^iioni non coincidentes :partes tangen- 
t es inter dtmettentem , ^ non cotncidentes recepta quar- 
tam formA partem poterunt . 

Hocprimum Corollarium omnino perfpicuum cx iam demon- 
ftratis eft^ncc vUa declaratione indiget . 

T CoroUa- 
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Coroilarium Sccundtim. 

Secmdopatet qmd fi a qmlufiihel' Hjperholicz lim^ 
pHnflis ad non mnctdentes rect^ilineA ferpmdtcHlarts 
ducantur: infertores jupertorihm minores fmt,(f tpo-^ 
cmque dato spatio ad mimis peruemunt ipatium. 

Sitcniin (cxempli gratia ) in fubfcriptis figuris ,qu2e fuRt partes. 
fopcriarum figurarum datumipatium V. quoxl.vciq; iiut maiuis, 
autminus eft quam LM^ aucipfi aequale. Qiiod li maitis, vd 
cequalefuerit : manife.5lum eft ex fupcrioribus quod O P, nccnon 
TP minus-eftipfo. Si verodatum V /patium minusquam LM 
fit. relinquaturpcr primampropofitionem dcdmi libri Elcmen- 
torum Euclidis LX minusfpatio V, &perpuncftum X ducatur 
pertricefimamprimampropofitioncra primi lib. eorundcm Ele- 
mentorum parallela ipfi SO. quce per tcrtiamdccimam propo- 
fitionem libri fccundi Conicorum ApoUonij coincidct Sedioni 
ad vnum pun£lum . ibi enim demonftrat Apollonius quod fi in lo- 
co extra Seclionem intcr non coincidcntcm , & Se(5lionem inter- 
cepta quxdara refta linea ducatur alteri non conincidcntium pa- 
rallela: in vnopunfto tantum cum Seciione conucnict. coinci- 
dar fverWgratia^adfipnum I, pcrquodducaturipfi LX paraU 
Ida 12 5 quaencceirariocoincidctipu LO adfignum Z rationc 
fsepefuperius divita. spqualis igitureft per tricefimamquar- 
tam propofitionem primi libri Elementorum Eucl. 1 Z 
ipfi LX. quare fpatium IZ dato V /patio mi- 
rius cft perfcprimam Com.Scnr. huius. Si 
igiturapundto I adrc^am AZ lincam 
perpcndicularis ducatur, crirad- 
nuc multo minor dato V 
fpatio per 32, & 19 
prop. primi libri 
corundcm 
Elem. 
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CoroUarium Tertium. 

ertib conftat qmd omnthus non coinctdentibus pro^ 
poresSe^ioniJuntipfi AO, AQ^y ^ Angulus BAC 
ab ip/ls contentus minor eft quocunque angub ah alifs non 

coincidentibus contento . 

NuUaenimaliareftalinea inter ipfas AO, AQ caderepoteft 
fecansanguliim B AQ qux Hypcrbolinoncoincidat. vt demon 
flrat Apollonius in (ecunda propolitione fecundi librifuorum Co- 
nicorum Elementorum. Hoc autem CoroUarium varijs modis 
exponit Eutocius in commentarijs fuisin quartamdecimam pro- 
pofitionem eiufdem fecundi libri Conicorum. Sednon omnia, 
quaeibi dicit Eutocius ad propofitum ApoIIonij funt. vt rcdt Fc 
dericus Commandinus etiam adnotauit. 

Dcmonftratoiampropofito nobis Problemate iuxta quoquc 
dodrinam ApoIIonij,placct hocinloco duas etiam alias eiufdem 
Problematis demonftrationes fubiungere, quas cxccrpfimus ex 
Scholijs Pappi Alexandrini in quintumlibrum Conicorum ApoIIo 
nij . Ibi cnim Pappus propofitum nobis Problcma dupliciter , fci- 
licet pcrre(rolutionem,compofitionemq; demonftrauit. Quamuis 
autem Fcdcricus Commandinusetiam in fecundo libroConico- 
rum Apollonijcas pofucrit, ac breuiter cxplicuerit: nihilominus 
non ab re fadlum iri exiftimo fi nos etiam eas hic ponamus, facilio- 
rique modo declaremus . 

OyiNTA PROBLEMATIS 
DEMONSTRATIO 
pcr rcffulutioncm . 

Y^_M:^\^ OSITIONE datis duabusrcaislincis AB, BC, 
Expofitio. g^^g^^ j^^^. propofitum fit defcribcrc per D 

i^^S Hyperbolcm circa non coincidcntes AB, 

Dctermina.. ^^. F adtum itaquc fit . Ccntrum igitur ipfius cft 

Cooftrudi* ^^J^^ fignumB. Coniungatur ergo rcda hnca J^B per 
^ primampctionem pranilib.EIem.Eucl.& pcr fecnndam pctitio- 

ncm 
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ncm ciufde pro- 
ducatur. Dime- 
ticns igitur cft. 
Ponatur ipfi DB 
aequalis B £ pcr 
tcrtiaprop.ciuf. 
dcrfi. Datu eft er 
gofignu B |) 
prop.lib.Datoru 
Eucl. Quarc da- 
tum cft etiam fi- 
gnum E per 27 
prop. ciufdc,di- 
metictiscj; termi 
nus cft. Ducatur 
a figno D ad li- 
nea B C per 3 i 
prop. primi libri 
Elcm.Eucl. linca 
DF parallela ipfi 
AB. Datumcft 
igitur fignum F 
per eandem 25. 
& ponatur pcr 
tertidprop.eiuf- 
depruTii ipfi BF 

fqualis FC Datum eft crgo fignum ctiam C ptv eandcm 27. & 

per primam petitionem ciufdem primi coniungatur C D 5 & pcr 

fccundampctitionemciufdemproducaturad fignum A. Pofitio 

nc igitur data eft per eandem viccfimamfeptimam . Pofitione au- 

tcm datacftipfa quoquc AB. datumcft ergofignum A percan 

dem 25 . Eft aurcm fignirim quoque C dacum. data eft igitur 

AC tum poficioncjtum magnitudine per 26 propofitionclibriDa 

toruEuclidis. cricq; xqualis AD ipfi DC perprimfipartefecun 

da?prop.fcxtilib.Elem.EucI.&9 Com.Set.huius,c6g)etia BF ipfi 

FC per Conftrudtion.emapqualiseft. Sititaq; DG Rct^umLa- 

tus formce, quf ipfi E D Tranfuerfo Lateri inhafrct . Vtraq; igitur Demoafu. 

ipfarum A D , D C poteft quartam partem rcdanguli ab E D, 

D G cotenti per fccundapartcprimi Corollarij pr«cedctis prop. 

vcl 




Ycl pcr tertiam 
prop, fecudi lib. 
Conicoru Apol 
lonijjn qua de- 
monftratur $ fi 
Hyperbole con- 
tingat re<5ta li- 
nca, cum vtraq; 
non coincidcn- 
tium conueniet, 
&ad taftum pcr 
mediufecabitur: 
quadratumvcro 
vtriufq; cius fcg 
riCntisequale e- 
rit quartse par^ 
tiformse, qucad 
dimetiente a re-r 
ito,tranfuerfoq; 
latcribus confti- 
tuitur. Scdqua 
drati etiam ab 
A C fadli quar- 
tampartepoteft 
vtraq; caru per 
quartam propo. 

IccumiilibriEdcraen.Eucl.a?quaIe cft igitur rcdangulum ab ED, 
DG contcntuinquadratoab AC faftopcrfecundarapartemno 
naepropoiitionisquinti libri ElementorumEucIidis. Datum au- 
tem eft quadratum ab AC, datum crgocft etiam red^angulum 
ah ED,. DG- & cftdataipfa ED, dataeftigitur&ipfa GD 
pcrfc«undampartem fcxtfdccimxa vclprimampartcm quarta?de- 
dmar propofitionis fcxtilibri EIcmcntorum,& lecundam propofi- 
tionemlibri Datorum Euclidis. & datur ctiam fignum G pcr 27 
propofitioncm libri DatDrum . Quoniam igitur pofitionc datis 
d44abusrc(ftistineisterrainatis ineodcraplapo ED, DG, adrc- 
iJios angulos inuiccm iun^ais; perdatumpundlum D fa^fcieftSe* 
£tio Hyperbole , cuius dimctiens quidcm cft ipfa E D > vcrtex ve* 
ro fignum D; linea^ autcra ordinate du£lar , ducunturindato an- 

gulo 
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g ?'e ADB .pot^ntesrcAangiila inlia?rentia Imete DG^ latitudi- 
nesliabeniialineas in diineticnte recepras db ipffs ordinate dirdlrs 
vfc]uc ati figiium D ; excedentia^fornla finrili ef , tjuar lincis E D, 
DG continctur: crrt ipfa Sedio Hyperbole paficione data per 
ea, quae in prxccdcnti propo^irione dcmonftrata funt, cx doftrina 
prima?, &<iuarta',& quai t^Tdecimaepropoficion^isfccundilibriCo Conclufio, 
nicorum Apollonij . Qupd fecifle oporcuit . 

SEXTA PROBLEMATIS 
D E a)! b N S T R A T I O 
per compofitionem . 

OMPOVETVR autcm praefcns Problema boc caftruftio. * 
modo. Srnt ipfa? du^ pofitione dara! reto linea? 
AJiy 13 C, datum autcm fignum D. & iungatur 
pcr primam pctitioncm primi lib. Elcm. Eucl. D 
& prodiicatur pcr fccundam pctitioncm ciutdcm ad 
E, ipliq,- D B ponarurpcrtcrtiamprop.ciufdcmajqualis BE, & 
ducaturper 31 prop.ciufdem DF parallclaipfi AB, & pcr can- 
defti tcrciamprimiponaturipfi BF lequalis FC, &iungaturper 
eandcm primam pct.primi CD^ quaeper fccundam pet.ciufdcm 
producatur ad A . &per vndccimaprop.ciuiaemprimiipfi DE 
appliceturadredosangulosipfa DG. &quadratoab AC po- 
natur xquale rc(5langulum ab E D^ D G contcntum per 44 prop. 
primi lib.EIcmen.Eucl.bisfumptam. & dcfcribarur,vt in Relfolu- 
tione diccbamuSjdrca dimeticncem DE Hyperbole. Dico Dctermin. 
Problcmafadumeft. Cumcnimaequalisfit BF ipfi FC^a^qualis ^^^^^^1^,^. 
erit & AD ipfi DC pcrprimampartem fecundas prop. fexti lib. tio. 
EIcm.EucI.&nonamCom.Scnt.huius. vtraq; igituripfarum AD, 
D C pcr quartam prop. fccudi eorundem potcft quartampartem 
quadrati ab A C fadi, hoc cft rcilangnli ab E D ^ D G contenti, 
hoccftforma?inhxrcntis dimccicnti E D. Qnare pcrprimampar 
te primi Corollarij quartae J^emonftr. libri huius,vcl per primam 
prop.Iib.2 Conicoru Apoll. ipfa? AB, BC rcda^lineaecumHyper 
bolasnunquam coincidunti&perfccundumCorollarium eiufdem 
quartajdcmonftrationis,vel per i^prop.eiufdcmfecundiConico- 
rumiamdidla^redaslinca? in infinitum produdx ipfi Hyperbola? Condufio. 
lemper magis appropinquant . Quod facipndum erat . 

DE 
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& fempcr fibi magis appropinquantibus , ctiam fi 
in iafinitum producantur. 

O S ITIS duabus Pappt demonftrationi' 
bus de linea reiia , ^ curua non comcidenti- 
bus ^ ^ magis fibijemper appropinquanti- 
. bus fi m infnitum producantur : non ertt ah 
re hoc in loco Jukfcribere quandam etiam. abam demon- 
Jtrationem Pappt excerptam ex etus Lemmattbus in qutn 
tum librum Conicorum ApoUonij , qua demonltratur 
duas Hyperbolas tn eodem plano dejcrtptas , in tnjinttumq^ 
produiias nunquam inuicem cotre,^ femperad inter- 
uallum quolsbet interualio dato minus peruenire . ejt enim 
ea demonfiratio mutila, mendofac^^ ^t Commandtnus 
etiam animaduertit in libro Jecundo Conicorum ApoUo- 
nij ^ *vbt eam ipje longo Jermone tnflaurare conatusefl . 
ISlos autem breuiort quoadferi poterit modo eamillu- 
Hrabimus. 
ixpofitio. Circa ipfas non coinc^' 
dentes AB,BCreaas l^" 
neas du? Hyperbolc DE, 
Detcrtiin. DF dcfcribantur. Dico 
primtpartii. inuiccm non coinci- 
Dcmonftra- dcrc . Nam fi ficri potcft 
Stir"'' coincidant ad fignum D, 
p quod in Se^liones duca 
turrcclalinea ADEfC 




cric 




fccund* pu 



D6 DVABVS LINEIS CVRVIS &C. m 

erit propterquidem DE Se<aionem linea AD a^qualisipfi FQ 

propter veroSedionem DE ipfa AD a?qualisipfi EC pervt 

timarrt partem odlaua: prop. fecundi libri Conicorum Apollonij 

( ibi enim demonftrat ApoUonius , quod fi Hyperbolaeretf^a linea 

occurrat in duobus pundis : produ^a ex vtraque parte ^cum ipfis 

non coincidentibus conueniet ; & linc^e, qua? ex ipfa abfcifii inrcr 

Se<aionem,& non coincidentes interijciuntur,aequaleserunt.) QiJa 

re per primam Comm. Sent. primi libri Eiementorum Euclidis Conciud» 

ipfa C F ipfi ,C E a^qualis crit , quod per nonam Comm. Scntcn. pat* 

ciufdem fieri non potcft. non igitur Sediones inter fe conucniunr. 

Dico pra^terea eas, fi ininfinitumaugeantur, ad fcfepropius acce- Dctermim- 

derc3& ad minusintcruallum pcruenire. Sint duae Hyperbote iccundac 

DCE,HIF 

circa eafdem T Ccnftruftio 

no coincide- 
tes AB,BC 
dcfcriptx^vt 
in fuperiori- 
bus docui— 
mus. Etfint 
rt£cx lineap 
AHDKEF 
C, LMNO 
PQJl addi 
metientc Se- 
ftionu ordi- 
natim duda?, 
qusfibijnui- 
cem cruntpa 
ralielf per 25 
dcfinitioncm 
huius, & 28 
propofitione 

primi iibri Elementorum EucHdis. Et fitdimcriens KIB, qua? 
froducatur in pun<5la S, T itavtfit SB a^qualisipfi BI; & TB 
ipfi BG. eritpun<ftum S tcrminus dimetienris Se^lionis HIF, 
& T terminus dimcticntis Sc<ftionis D G E , cum B fit vtriufquc 
ccntrum. Hisit Conftruftis quoniam pcrdccimamCom.Scnt. 

V huius 
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T)emonftni- huiUS.Vel DCr 

'^t""'^ Corollarilim 
primi theorc 
matis in prin 
cipio huius 
operisprgdc- 
monftrati li- 
nea FK ma- 
ior eft quam 
QO, &linea 
D K maior 
quam NO: 
critperquin- 
tam Comm. 
Set.huius to- 
ta DF linea 
maior quam 
tota NQ. eft 
autem (vtin 
fine huiusde 
monftratio- - 
nis oftende- 




Codufio fc 
«udz partis. 

>jotanduin. 



mus) redangulum ab FD, DH «quale redangulo a QJM, 
NM. vt igitur NCLad DF, ita DH ad NM per fecun- 
dam partem fextxdccimcepropofitionis fextiiibriElcmen. Eucli- 
dis. Sed N Q^minor oftenfaeftquam DF. ergo& DH quam 
N M minor erit per nonam Comm. Sent. huius . idem autem de 
qualibet etiam inferiori poteft oftendi . Quare femper ad minus 
perueniunt interuallum. Animauertendum eft autem quod fi 
Dn, & NM non funt breuiirmiainterualla^quarrenda funtipfa 
interualla breuiffima , qua? reperienrur dudis rcdis lineis perpen- 
dicularibus a pundtis D, N ad redam AB lincam. Ha?c autem 
breuiflima duarum Se(ftionum interualla fcmpcr minora fiunt ^ & 
Seitioncs ad interuallum quolibet interuallo dato minus perue- 
nient. Poflunt etenim Seilioncs vna cu ipfis non coincidcntibus 
produci C vt patet ex Corollario fccundo quartjr demonftrationis^ 
donec brcuiflimum interuallum interiedum internoncoinciden- 
te5i &Sc£tionem DGE fitdato interuallominusv quare tunc 

crit 



im 
de 

lUS 

a 
>ra 

n- 

rm 
& 
le- 
us 

iSj 

n- 
nc 



DE DVABVS LINEIS CVRVIS,&c: 15? 

^rit interuallum inter Scdliones intcriedum multo minus inter- 
Uallo dato per nonam Communem Sent. primi lib. Elem. Eucl. 

Nunc autem illud eft dcmonftradum, quod fupra fuppofuimus, SnppofitiDc 
quddfcilicctredangulumab FD, DH fit «qualereftangulo a 
QN, NM. Demonftrcturautcm fic. Quoniam linca LR fe- 
fta eftpcrmedium infigno O pcr viccfimamquintam definitio- 
nem huius, & per vltimam partcm odauar propofitionis fecundi !i 
bri Conicorum Apollonij , &non pcrmediumin figno 'M: eric 
perqujntampropofitioncm fecundi libri Elcmcntorum Euclidis 
redangulumab RM, ML contcntumvnacumquadratoab OM 
defcripto^ajqualequadratoab OL. at quadratoquidcm ab OM 
reftangulum a QN, NM vna cum ouadrato ON cfta?quale; 
quadrato vcro ab OL a^qnale eftredangulumab RN, NL vna 
cumquadrato ab ON pcr candem qumtam propofitionembis 
fumpram : erit igitur redangulum ab R M , M L vna cum re^lan- 
gulo a QR N M, & quadrato ab O N, f qualc rciftangulo ab R N, 
NL, &quadratoab ON pcrprimamCom. Sent. primi lib. Ele- 
men.Eucl, bis^&fecundamComm. Sent. ciufdem femel fumpras* 
Communcaufcratur quadratumab ON. rcliquumigiturab R M, 
ML redangiilum vnacum rcdangulo a QN3 NM cequalccft re 
dangulo ab R N, N L per tcrtiam Com.Scnr.primi lib. eorudcm. 
ijfdcm rationibus rcdanguluma CH, H A vna cum rcilangulo 
abFD, DH cftaequale rcdanguloa CD, DA. eftautcmpro- 
pter DGE Sccftioncm rc(51:angulum ab RN,NL arqualcrcdangn 
k) a C 1), D A pcr primam Com* Scnt. primi lib. Elcmcn. Euclid. 
cum eorum vnumquodq; fit arquale quartxparti ipfius fornuTpcr 
decimam prop.fccundi lib. Conicorum ApolIonij,ficut etiam in fu- 
pcrioribusdiximus: &propter HIF Sedionem re^langulum ab 
RM, ML eft lEquale redangulo a CH, H A per eafdcmpri- 
niam Cc;m.Senr.& dccimam prop. erit igitur pcr primmam Com. 
ScntA>i/5jfS: tcrtiam Com.Scnt.fcmel fumptas primilib.EIem.EucL Coonclufio 
redhmgiiiuma QN^NM a^qualereia-anguloab FD,DH. Quod ruppofiti. 
crat dcmonftrandum . 

HaficnusitaqiPappidemonftrarionesilluftrauimus. Animad- ^Q^^nju^ 
Uertcndum eft autem 5 poftquam Pappus de duabus Hyperbolis 
iam didamaffcdioncm demonftrairct,fubiunxithxcverbairfr>ir«; Pappi gra- 
^oc ettamamfcJTe conjiat. SunMraq.ipfarum ad no coinctdentes fropiics ^ 
^(^edit^ferjpicuu eli quodettam adftfe proftHs accedent . qua?quidcm 

• V 2 Pappi 
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Pappi ratio non concludit, vt Commandinus etiam adnotauit^ 
Nam fieri poteft vt vtraque Sedionum adnon coincidentes pro- 
pius accedat,fed tainen pari acceflionis intcruallo , ita vt fempcf 
inuiccm «quidiftent : vei vt earum vtraque ad non coincidcntes 
propiusfemDeracGedat.celeriusautemappropinquet ipfis cxter- 
na quam interna, itavtintcrna ab cxterna conimuemagisrece. 
datr quare ad fcfe propius non accedeati verura aut xquidiftahut, 
aut a fefe ma$?fs,magisq; rcraouebtinrur • Vnde n^ceflfe eft vt in- 
ternacclerioriappropinquatione quam externaadjpfas noncoin 
cidentes propius fcmpcr acccdac . aut cnim ajqualiter.ambse con- 
tinueinagis ad ipfas non ccuncidentcs appropinquabunt, aut in- 
sequalitcr : & fi injequalitcr^dtipliciterhoc contingere potcft; aut 
fcilicet extcrna cderius quam interna>aur c contrario. 

-Haacnus in Conis ipfis propofitum Problcma exercuimus* 
nuncvcroconfequcns cft vt hoc admirandum GeometricumPro- 
blcma abfque ctiam Conicorum corporum adminiculo in quo- 
cunquenobis obiefto plano verifTuTiam babcreadionem certiffi-. 
mis demonftrationibus conuinc;mius . 

D E M O NST R A T I O 
S E P T I M A. 

Ixpoatia. ?5^?^S7^ ^ T quodcunque planum propofitum, volo fupcr ip^ 
^i^^^ fo duas defcribcreJineas alteram rc(5tam,alceram in- 
flexamjquce duas iam fepe didas affedioncs fubear» 

Coflruaio. ^^^^V^^ Sufcipiaturinpropofitoplanorcdusangulus ABC, 
quidiuidatur pcrnonampropofitionem primilibri 
Elementorum Euclidis in duas partes a?quales produita rcfta ii- 
«ea BDj &afigno D.pcrvndccimara propofitionemeiufdem 
crigatur ipfi B D ad rc£tos aiigulos rirda linea, qua? vtrinqufcprQ^- 
duCt2L fecabit.perConftrudioiicin3& quintam pctitioncm eiufdcm 
redias AB, BC in fignis,quf fint A,C. Dcindeintcr figna D^C; 
feu Dj A quodlibct accipiatur inipfa ADC re<5talineafignum 
E, fitqueilludinpra?fcntiafufccptumintcr figna D, C.&abipfa 
AD ipfi DE pcr teitiam propofitioncm pnmi libri Elemcnto- 
rum Euclid. abfcindatur a^qualis DF, nanquc DA^ & DC, & 
DB intcrfearqualcsfunti necnon AB ipfi BC perConftrudio» 

• neai^ 
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ncm,&32,& 
fextam prop. 
eiufdem pri- 
milib. Eleme 
torum. Subin 
deex BD au 
feraturper ca 
de tcrtiapri- 
mi pars BG 
sequalisvni re 
£tx linca?, cu- 
ius quadratu 
fit per vltima 
propofitionc 
fecundi libri 

Elemetorum _ 
Eucl. fadlum 
asquale paral- 

lelogrammo rediangulo ab F E ^ E C contento . hocem'mcom- 
modefieripoteft,quandoquidem quadratum lineae DC maius 
quidem eft iam dido re<ftanguIo per fextam propofitionem fecun- 
di,& nonam Comm.Sent. prinii lib.EIcmentorum Eudidisj afqua 
levero quadrato lineac BD per ConftruAionem, & fecundam 
Comm.Sent.huius. Demumper G fignumducatur per tricefi* 
mamprimam propofitionem primi lib. eorundem Elenjent. GH 
parallelaipfi D C fecans neceflario per vicefimamnonam propo- 
fitionem , & quintam petitioncm eiufdem primi B C lineam in fi- 
gno H. &c producatur perfecundam petitioncm eiufdem primi 
in alteram pantem quoufque per eafdem fecet etiam lineam AB. 
Poftea veroproducatur D.B inpartem B interminate,&fiatper 
tcrtiamjprcf)Qfitioncmeiufdemprimi BI sequalisipfi BG. Ipfa 
deniqiiei&fr>iiiiialiquotvtcunq; feccturpartcs,atque pcr (e<ftio- 
num figna ipfi A C parallclac ducantur fecantcs A B, B C reftas li- 
neas. quanto autemcrehrioEesipfius GD fe^ftiones fient, tan- 
to exaftius propofitum habcbitur. earundem itaque fe<5larum 
partium prima fit GK> &perfignum K ipfi DEC rciftxlinene 
parallela ducatur per tricefimamprimam propofitionem primi lib. 
Elementorum EucUd. KL. atqueexipfa KL dematur KM per 

tcrtiam 
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tcrtia propo- 
firioncm eiuC 
dem a?qualis 

cuius quadra 
cum per vlti- 
mam propo- 
fitioncm fe- 
cundi libri ea 
rundem Ele- 
mentorum fa 
dkum fitsequa 
le parallelo- 
grammo re- 
Aangulo ab 
IK,KG com 
prehenfo. qd 

etia comode ficri poteft, quonia quadratu linea? KL maiusquide 
cft re^lagulo ab I K,K G c6tento,r6nibus ante didis. His itaq; fic 
conftru^is Dico quod fi iam diCtx parallela? crcbriores quoad fie- 
Dctcnrini- ripoteritpcragantur, atqueinipfisfimiliafigna,qualia funt E,M 
pari Conftrudione capiantur, eaquc rcdis connedantur lineis : 
inflexa quardam creabitur linea Hyperbolcs lateri haud abfimi- 
lis, cui AB, BC reftae linea? continuejpropiores ficnt ; nun- 
quamtamcn occurrent, eriam fiininfinitum protradta? fucrint. 
Quum enim per Conftruftionem angulus B D C rcdus fit5& G H 
* parallela ipfi CD: erit pcrvicefimamnonam propofitioneni pri- 
miiibriElementorumEuclidisangulus BGH redus . fed angu- 
lus GBH itidem per Conftrudionem eft redi dimidium: ergo 
per tricefimamfccundam propofitionem eiufdcm angulus etiami 
BHG redi dimidium cxiftit. Vnde per fextam propQ^Jcionenfc 
eiufdem GH a?qualiseftipfi BG, cuiusquadratuiiriflkjuale pei* 
Gonftrudionem eft redangulo ab F E, E C contcntb igitur pcr 
fecundam Com.Scnt.huius,&primam Com.Sent.primi lib.EIcm. 
Eucl.quadratumetiamipfius GH cidcm rcdlangulo ab FE,EC 
coprehenfo a:qua!eeft. Quareper 2 Com.Scnt.pri.li.eorunde Ele. 
redlangulum ab FE, EC contentura vna cum quadrato ipfius 
DE eftaequalcquadratoipfius GH fimuIcumeodcmipfiusDE 

quadra- 
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quadrato • At reaangulum ab F E , E C contentum cum quadra- 
to Imear D E per fextam propofitionem fccundi iibri eorundem^ 
Elementorumcequale eftquadratolineae DC. ergo per primam 
Com.Scnt. eiufdem primi quadratum etiam ipfius G H cum qua- 
drato ipfius D E jequale cxiftit eidcm quadrato lincac D C. Qua- 
dratumautemlineje DCper quartam propofitionem fecundili- 
bri eorundem Elcm. ^quale cft quadratis linearum D E , E C, 
duploeius^quoda DE, EC c6tinetur,reaaguIo:igiturperprimj[L 
Com.Sent.eiufdem primi EIcmcntorum,& quadratum lineas G H 
cumquadratoipfius DE eifdemdubbuslinearum D E,ECqua- 
dratis, & duplo rcdanguli a D E , E C comprehcnfi ajqualiafimt. 
Quamobrem pcrtertiam Comm.Sent. ciufdem primi Elemcnt. 
communiablatoquadratolinex D^", quadratum ipfius GH ae- 
qualeeftquadratoipfius EC , fimulqueduploreilangulia DEp 
£C contenti. Prastcrca quoniam pcr Conftrudionem IB xqualis 
cftipfiBG3& GK in reilumadditurrcritperfextampropofitio- 
nemeiufdemfecundi Elemcntorumquadratumipfius BK aqua- 
le redangulo ab I K,K G contento,& quadrato ipfius B G. & quia 
per Conftru<5lionera,& 29, & 32,&fcxtam propofitionem primi li 
bricorundem Elementorumlinea KL a^qualis eft linex BK.-erit 
pcr fccundam Com.Scnt.huius, & primam Com.Sen. ciufdem pri- 
milibri^quadratumipfius KL cequalcrcctanguloab IK,KG con- 
tento, & quadrato ipfius B G. Vcrum per Conftrudionem rc6km 
gulumab IK, KG, coprehenfum quadrato ipfius K M eftsequa- 
le.ergoperfecundam,&primam Com.Scnr.primi lib.EIcmcn.Eu- 
clidis quadratum ipfius KL irquale cft quadratis ipfarum B G, 
& K M. Sed per quarram propofitionem fecundi libri eorund.EIc- 
mcnt.quadratum KL cft aequale quadratislinearum KM, ML, 
&ei5quodbisa KM,ML continctur rcdtangulo. crgopcrcande 
primam Com.Scnt.& duo ipfarum B (i, K M quadrata eifdc duo- 
bus ipfarum K M 5 M L quadraris,& duplo rcdanguh a KM, 
ML contcnri a?qualia funt. Qnarc ablato communi quadrato 
ipfius KM5 crit pertcrtiamComm.Sentcn.eiufdcm primilibri 
Elemen. quadratumipfius B G, fcu ipfius G H ( a?c]ualia enim 
funt pcr fecundam Com.Scnr.huius J a?qualc quadrato ipfius M L, 
&duplo cius,quod a KM^ML comprchcnditur. Atqui paulo 
antcoftcnfum cftidcmquadrarum line« G H cffc a^qualc qua- 
drato ipfius £ C > & duplo rcilanguh i Dj? , £ C contcnti : 

igiiur 
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CoAcIufio. 



igitur pcr f>rimam 
Com.Sent, priMib. 
Elcm,EucI.quarfra 
tumipfius MLy Sc 
duplum rciftangi^ti 
iKMt MLcom- 
prehenfi aequaliai 
Wnt quadrato E C 
linc3r,& duplo eiii^ 
reftanguli, qiiod- i 
DE,EC rcOislu 
neis continctur. 
Idcm aute eodem 
modo potefl: often ^ 
di in omnibus etia A 
alijs parallclis per 
fedlioncs ipfius D G tam in partc C , quam in partem A duftisj 
Quapropter per couerfiim CoroUarij primae fuperioru prjccipui 
Problematis dcmonftrationu inflcxa E G F Hyperboles iinea tali 
Coftru^lionis artificio in infinitu produda/emper ipfis magis,ma 
gis<^; appropinquabit,ncc tamen cu ipfis rnqua coincidet. In pro- 
pofito itaque plano duas in vtraque partc defcripfimus lineas alte- 
ram inflexam, & alteram rcftam^inflexas quidem G E, G F; re<aas 
vcro B C , B A , qur iam didas duas fubeunt affediones . Quod 
facicndum crat* 




DEMONSTRATIO 
O C T A V A. 

«ftriiftio. KJ^^O^*^ vtprusangulus ABC rcftusdiuifuspcrlineani 
B D in duas partes a?quales,& ipfa A C duda , & ip- 
fa DB produiftainterminatc^&inipfa DB accipia 
turquodlibetfignum G, &fiat BI a?qualis BG, 
deindeper vltimampropofitionemfecundi lib. Elc- 
mentorum Eudidis fiat quadratum «quale rciaangulo ab ID, 
DG contento,&a linea DC pcrtcrtiam propofitionem primi 
libri eorundem Elemcntorum auferatur DE «qualis lateri iam 

diai 
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mi quadrati/ubinde fimilitcr in linca G D fufcipiantur crebrio. 
ra quoad ficri poteft figna^per quc ducantur vtrinque parallel? ipli 
A C , qucmadmodum ipfa K L , & per cafdcm vltimam fccundi, 
&tertiamprimi abfcmdarur abipfa K L pars KM potens paral- 
lelogrammum redangulum ab 1 K , K G contentum , idemque in 
C3BterisparalIeIisfiat,&afigno G pcr omnia fignaipfis ME fi- 
milia reaoecontinucntur lineolc. atq; arguaturvt mpraecedenti 
demonftratione ( fcilicet ibi [PrcXtcrea quoniam pcr Conftruftio 
nem IB, &c.] &fiat bisillaargumeutatio) & propofitum con- Condufio. 
cludctur. 




DEMONSTRATIO 
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IT rurfusquemadmodum fuperius angulus ABC C6ftraai# 

redusdiuifuspcr lineam redam B D per medium, 
&ipfa AC dua:a,& DB interminate produ(aa,& 
in ipfa BD acceptum quodlibet fignum G, fafta- 
que BI arqualis ipfi BG. Sumatur deinde re^aali 
nea NO sequalis 
ipfis ID, D G in- 
diredum coniun- 
<ftis. fiatque pcr 
tertiam propofi- 
tioncm primilibri 
Elcmcntorum Eu 
clidis OP cequa- 
lisipfi DG, & 
crit PN quoquc 
ipfi I D iequaUs 
• pcr tcrtiam Com- 

muncm Sentcntiam eiufdem . Poftca vero a figno P erigatur ad 
angulos rcdosipfi NO pcr vndecimam propofitioneniciufdem 
ipnmi Elementorum redta PQintermmatacxparte Q, &fecctur 
:per decimampropofitioncm ciufdcm rc(fta NO pcr mediumin 
ligno R.&ccntro fpatio autcm RN pcr tcrtiampcr.ciufdcm 
dcfcribaturfcmicirculiis KQO kcansrcCtam PQinfigno Q. 

X Kurfus 
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Rurfus in quot 
part-es ipfa G D 
fcdafuit in toti- 
dcm y a?qualcsq; 
ipfis pericprop. 
fcxti lib.eorunde 
Elcm. ipfaquoq; 
PO fccetur, qua 
ru O S sequalis 
ficipfi DK.&fi- 
militerccntro R> 
&interuaIlo RS 
defignetur fcmi- 
circulus STV fe 



dem PQ re<Sam 
linea in figno T, 
ipfam vero N R 
in figno V . His 
pctermina- ita conftrp*ais di 
tio propofi- co g> redta linea 

fdcfcruic..pQ^p^^^^p,^^^| 

lelogrammum xt 
ftanguluab ID, 
D G contcntum, 
& rcdia T P po- 



!pcra©nftr. 
eii*r<lco^ 




teflrcdangulum^quodab IK,KG comprehenditur. quodficdc- 
monftrabitur.Qupniampcr 3 i prop. tertij lib.flcmen.JB^ucLangu 
lus NClP(fi NQ, QP rc6laelincaedu(5la?intelligantur) rcdus 
cft,& PQ perConftrudtioncmperpendicuIarisipfi NO: ericper 
CorolIariumo(ftaua?prop.fextilib.corundem.E'lem.ipfa P Q in- 
teripfas iVP,PO mcdiaproporcionalis. Quarepcrprimampar- 
tem lyprop.eiufdem quadratumipfius PQ^cft iequalercdtangii 
lo,quodab NP^PO continetur. Pari ratione quadracumipfius 
PT ^equalccft rcdanguloab VP^PS contcnco. Acrc^tangulum 
ab iVPjPO conccncum rcftangulo ab I D, D G contcnto>& reftan 
gulumab VP,PS comprchcnfum rcdanguloab IK,KG com- 
prchenfo^qualiafuntperterciaCom.Sent.huius. Nam NP qui- 

dem 
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dem ipfi I D . & P O ipfi G D pcr Conftru^aionem aequalcs po- 

Sun . VP autcmipfi IK,&PS ipfi KG fi^nt ct.am .«luales. 

0,ncnim PO ipfi D^. & SO ipfi ^ ^"f '^T 

^qualcs fint : ergo PS ipfi K G pcr tcrnam JonjSentp^ 

£ucl.:rqualis eft! cum autcm NR ipfi R Yru S c ^vl ' 

dcfin ch fckm prmi xqualcs fint : igitur ablat.s VR,RS fquahbus^ 

erit per candem tcrtiam Com.Scnt. NV .^qual.s ,pfi SO : quare & 

iofi K D pcr primam Com,Scnt. ciufdcm . Atque idcrco ablat.s 

N V, & K D ab ipfis I.D , & N P ^qualibus ; remancnt pcr cande 

Terttam Com. Scnt. V P, & I K arqualcs . Cum itaque hc«c ,ta fcfe Condufi. 

hiAcant.manifcftum eftg. PQ, &PT reaxHneac pofTunt rcftan- 

gula ab I D, D G, & ab 1 K, ICG comprehcnfu Qiiamobrcm fi ex 

D C abfcindantur pcr tcrtiam prop.primi lib.£lcin.£ucl. D£ ^qua 

lisipfi PQ, & cx KL fimiliter KM squalis ipfi PT ( quodr^- 

tionibusfupcnusdiaisfaaucommodumeft) .pfxct.am D£, & 

K M cadcm iam dida rcdangula potcrunt . Sim.htcr autem 1. cen AppHcari. 

tro R, & interuallis rcliquis .pfius PO fcaionibus fbmic.rcuh re- -^ijjof^i 

<aam PQ fecantcsdcfcribatur;ca;tersquoq;paraIlcIarumpera- 

gnaipfius DG duftarum partestalia rcaangulapotcntes.n.pia 

PQ rcpcricntur. Vnde fiabipfisparalldis .amd.aa.ct.am rcli- 

qus partcs pcr tcrtiam prop. pri. lib.corundem £lc.ii. reOccentur, 

&afiano G pcromniacarumpunaaipfis £M puna.sfimiharc- 

ax linculc continucntur : dubioprocul fupcrioribus argumenta- 

tionibus propofitum nobis qusfitum faftum cfTc dcmonftrab.tur. 

Inftitutum itaquenobis Probleraa in quocunqucproftrato plano Conci,,fi. 

finc vIloConicorum corporum auxil.o tripliatcrhucufque luxta vn.u«.al« 

trcsdiucrfasConftru(aio.iesdcmonftrau.mus. 

Nunc autcm nobis ad rdiquas ctiam eiufdcm admiradiProb e- 
matis in quolibctfubiedoplano finc corporibus coiiicis dcmoftra 
t.oncs progrcdicndumeft . Qua-e ab.nftituto noftro ahcnu non 
critduas hfc dcmonftrat.onesfubiungcrc, quibuslacobus Pclcta- p«- 
r.us in Commc.uario fuo dcConta6tu l.ncarum conatus clt duas £o,.imctario 
hncas in eodem p.ano fine Conodcfcriptas oftcndcre.altc.-am rc- '1^^'' 
aam, altcrara inflexam , quae in infinicu.n protradac magis lcnipcr 
fibi appropinqucnt , nunquam ta.ncn coincidant. Quoniam autc 
ifta dusdcmonftracioncseo modo, quo a Pcletario dcdarantuc 
maximam.mco qmdcm iudido,fufcipiunt impcrfca.oncm (vt .n- 
fcnus inottendeudis Autorum dt hac rc tiaftantium uclcdcibu^ 
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fiet pcrlpicuum ) idcirco non ita ego vt in Commcntario Pelctarij 
iaccnt eas exponani 3 fcd quoad ficri poterit perfeftioncm eis 
adhibebo. Harum vcro primafit huiufmodi. 

DEMONSTRATIO 
D E C I M A. 

^^^^^^'^0. I^jfgj^ INT duajred^elinc^ AB,CD; &fecet CD ipfim 
AB ad angulos resSos in figno C, fitque AB cx 
vtraque parte indefinitai» quantitatis, CD veroin 
partcm D interminata. Sufcipiaturdcindcin redla 
^ - - CD fignumaliquod E, quo fignofadlocentro, & 
interuallo E C per tertiam pet. i.lib.EIem. Euclid. circulus dcfcri- 





batur^qui per Conftruaionem,& Corollartum t6. prop.3. libr.co- 
rundem Elem.tangct redam AB in vnico tantum figno C.Simi- 
litcraccepcis in rcdla E D crcbrioribus quoad ficn potcft fignis 
procedendoafigno E verfus D, & occupadointcrualla vfquc ad 
pundtu C, defcribanturcirculi^quicadcmrationetangcntomnes 
refta AB invnotancuC figno:cruntq;per Coftruft.&jodefin. 
huius pofteriorcs in dcfcripuoneprioribus maiorcs , &exteriores 

circu- 
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drculi .Dcniq;peraliquod F fignumdimetienti^^^^^^^^ 
ris circuli ducltur per 3 i.Prop. . .Ub.Eletn.EucL reda Imea pa aUe _ 
la ipfi A B fccans omncs iam didtos crcu los , & ex vtraq; parte m- 
definitxquanmatisexiftens,qu^fit GF H. Manifeftum ig.tur eft 
qu6d omniafigna.inquibus GH fecat lam didos arculos,aequa- 
Uterarefta AB lineadiftant.quadoqu.dem minimscoru abipfa 
d ftacicepcr 32,^ ip.Prop.i.Hb.eorundc Elemen.funtperpendicu 
laresabipfisadreaa AB duds^qusomnesmterfefuncparallclf» 
per 2 8.Prop. i .lib.Elem. Eucl.& xquales per ^^.prop.eiufdc . Si ita- 
que in fecundi circuli circunferctia intcr parallclas A B,G H fignu, 
aliquodfumatur,proculdubio propinquius erit reto AB quain 
omniafign.i.quxfuntinparallcla GH. Sumaturigitur,fitq;pra- 
ximius line.T G H, quoad ficri poteft,mod6 no tangat ipfam,& vo- 
cetur punau fccundum . pcr quod iteru ducatur alia parallcla ipUs 
A B, G H fccans eofdc circulos,& vtrinq; intermmata. & lupra ip- 
{am proxime accipiatur tertium fignu in circunfcrctta circuli terti, 
iuxta defcriptionis ordinc,per quod rurfus ducatur tertiaparallela. 
idcmq; in omnibus fiat circulis,hoc tamen animaduerfo.quod ter- 
^tia parallcla fit proximior fecundae quam fecunda prima:,& quarta 
teriicE qu.am tertia fecunds, & fic in fingulis..-ic demu figna 1II.1, per 
qujE parallcla: duda: fucrant rcdis lincolis c6iung.mtur, primum.l. 
di fccudo.& fecundu cum tcrtio,& terciu cu quarto,& fic dcinccps. 
Dico itaque quod ex paruis redis lincis per illa puda dua.s qusda 
creabitudinca,vt I K, vcl cx altera parce L M, qux fi codc artificio . 
per circulorum defcriptionc , & parallelaru du^tu vaa cum .pfa A B 
iiiinfinituprotrahaturjcmpereidem AB propioreseuadent,nu- 

qua tamen ipfi occurrcnt.Nu quod fempcr qu.dc ad ipfam propius Demonftr. 
paulatim accedanr,ex Coftruaione patet.cum primu (ignu ipfi pro 
pinquius fit qu.im fecundu,& fccundum qu.im tcrtium, & tcrtium. 
quam quartum,ficq; ordinatim in infiniturquod vcro nunqua con- 
iungi ptjflint cu ipfa.hinc ctia liquec : quonia fi infiniti dcfcribantur 
circuli,infinitisq; parallelis fecciuur,atq; ipfx I K, L M l.nciE co mo 
do pcr fcdionu figna producantur; c6tinue pcr circiiloru c.rcunfe- 
rentias me.ibunt,ipfasquc numquii tranfgrcdictur.Ciim autc ip.cB 
circuloru circunfcrcnciae nullibi uifi in figno C rcaam A B tagere 
poflTmt pcr CoroUariu 1 6. prop.^.lib.eorund. Elcm. Igitur ipfx etia 
IK,& LM alibiqu.iminfigno C ipnunno tagcnt. Atncqueena 
in %no C ipsa liigcre polfunc ( aliuqui qugdii ctiii circufcu-ncuiru 
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fi^naabipfocon/aftus figno C diucrfaipfam A B ineodcm C 
figno contingcrcnt, quod abfurdiirimumcft , & contra iam diiftum 
coroI!arium)ergonullibi cum ipfi vnquam conucnicnt^ctiamfi 
|)"batuTi^ ininfinitumproducantur.Quodprietcrcalinca IK, fcu LM 
Fcletario. atquehuiufccmodi omncs ncquercclic, ncquccircularcs, fcdmi- 
ft^cfintnuUi dcbct cnfc dubium. Nam fi rcv^lse-quidem cffent, ncccA. 
farioipfi AB occurrerct pcrquinram pctitioncm primijibrico- 
rundemElcmcntorumcumaminoribusduobusrcdis exeant, vt 
ex C6ftru(aionc5& 29. propofitionc ciufdcm conftat fi pcrpendi- 
cularcs a punftis fc(fiionum ipfius IK, fcu LM ad redam AB 
dudapintelligantur: at huiuscontrarium oftcnfum cft: igiturredi» 
lineapnon funt. Si vcro circularcs cfTcnt, in infinitum protrahi non 
poflent quin fibiipfis coincidcrent, figuramquc circularcm inclu- 
dcrent : hoc autcm ab his ficri minimc potcft,cum pcr diuerfas c6- 
tinuc circulorum circunfercndas cx Coftrudione pcrtrafcant . cr-^ 
go ncquccirculares efrcpoirunt.Ncccfrario igitur miftam cxre^ao, 
& circulari naturam habcnt,inflcxa?quclinccefuntlatcri ipfius Hy- 
Cpnclufio. pcrboles aud abfimiles . Duasitaquc in eode propofito plano hac 
ctiam via defcripfimus lincas altcram rcftam , & altcr am inflcxam , 
quce duas f^penumcro commcmoratus affcaiones fortitse funt ! 
Qiiod faciendum crat. 

' Quoniam in fcqucnti vndecima demoftrationc neccflarium no- 
biscftvtiquodamTheorcmatcquod Vitcllioin jy.prop. i.Iibr. 
fua?Per/pcaiuf lcnga, fatisq; obfcuradcmoftrationc dcmonftra- 
uit:n6abrcfa(ftumiriexiftimo fiillud hicinmcdiumadducamus 
& quadam brcui^ facihquc demoftratione oftcndamus . Sit igitur 
Thcorcma hqiufmodi . 

Lcmma .feu ajfumptum fequentis XI Demonfiratioms . 

Theorema^ , 

Pr^pofitio. ^^^^ M N I V M duorum triangulorum , re- 

d:anguIorum , quorum vnum larerum 
vnius reclum angulum continentium 
fuerit maiu5 altero eorundem laterum 
alterius, relicjuum vero minus reliquo : erit angu- 

lus 





Expoltcio • 



Dctcrtmittx- 
tio. 



Coilradio. 
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lusacutus vnius maius latus refpiciens maior angulo 
alterius, fuum relatiuum latui. refpicicnte , reliquus 
autem reliquo minor . 

Sint duo triangula ABC, 
& D E F habeniia angulos , 
qui funt ad B, & E, rc£tos . 
& fitlatusquidem AB vnius 
maiuslatere DE alterius,Ia- 

tus vero BC ininus laterc E F. 

Dico quod angulus A C B an- 

gulo DFE maioreft,anguIus 

autcm B A C angulo E D F 

minor. Aufcraturper tertiam 

propofitioncm primi libri Ele- 

mcntorum Euclid. abipfi AB 

jequalisipfi D E, qiKTfit BG. 

& producatur pcr fccundam 

pecitionem ciufdcm ipfa B C 

in partcm C quoufque excc- 

dat ipfam E F. & a tota ipfa 

produdta pcr eandem tcrtiam 

primirefeccturpars BH ^qua 

lis ipfi E F. cadetquc ncccffa- 

rio H punilum excra puilum 

C. Ducatur dcmum per prima 

petitioncm eiufdcm apundo 
H ad pundlum G reda liriea 
HG, quap neccfi: irio f^vtfcnfui patet ) fecabitlatus AC> alioqui 
f vt clare dcmonftrat Vitellio in tricefimafecunda propofitione 
ciufdemfui primilibri ; duxrcaaelineceincluderent fuperficiem • 
quod eft cotra decimam Cam. Sent. primi libri Elcmentorum Eu- 
clidis. His ita conftrudtis quoniam G B ^equalis eft ipfi DE, & Dcraonftrj^ 
B H ipfi E F 5 & angulus B angulo £ per quartam petitionem "o. 
eiufdcm rcdlicnimfunt ) & bafisigitur GH per quarram pro- 
pofitioncmeiufdembafi DF aequahs crit ,& totum GBH trian- 
gulumtoti DEF triangulo crit a:quale, & cseteriangulicastens 
iingulis cequalcs erunt fineulus fingulo, fubquibuscequalia latcra 

° ° * fubccn- 



Ci.rcIuiIo. 
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fubtedut.Angulus igitBGH 
angulo EDF,.& angulus 
GHB-angulo DFE ^qua- 
liscft. Scd angulus ACB 
angulo G H B maior eft pcr 
fextamdecimam propofitio- 
nem primi libri Elemeato- 
rumEucl. ergo&fuosequa- 
li DFE maior erit per fc-v 
ptimam Communcm Sen-' 
tentiamhuius. Quare&an 
gulus BAC minor cft an- 
gulo EDF per eafdem,vcl 
pcrtriccfimamfccunda pro-- 
pofitionem primi libri Ele- 
mentorum Eucludis5& quar 
tam Communen Scnten- 
tiamhuius. Omniumigitur 
duorum triangulorum re- 
dangulorum , & reliqua, vt 
inpropofitione. Quoderat 
demonftrandum^atq; prteaf- 
fumendum . 
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Ccfiruaio. Jff^^^ ^ ^ ^"^^"^ ^ ^ ^^^^ linea,quam fecet alia C D E xe- 
(ftalinca ad angulos redos in figno E. fitcjueipfa 
AB inpartem B inccrminata. & fufcipiatur in ipfi 
CE quodcunquefignum D, &afigno C adqux- 
libet figna ( fed fint crcbriora quoad rieri poteft ) ip- 
lius EB ducanrurpcrprimam pctitionem primi libri Elcmcnto- 
rumEucIidis rcda: linca? triangula cum ipfa CE, atqDcinuiccm, 
& cu partibus ipfius E B facictes,vt ipf^ C C G, C H, Ci, C K, 
C G M, C N3 & fi quiE fuerint plures . Quoniam itaquc pcrfpi» 
* cuum 
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cuum eft pcr tricefimamfecundam5& decimamnonam propofitio- 
nem eiufdcm primi libri Elementorum eas quidem ex hifce lineis, 
qua^dpundo E magisrcmotajfunt^minusremotislongioresefle, 
ipfamque £C omnium iftarum elTeminimam: abfcindanturper 
tertiam propofitionem primi libri eorundcm Elementorum ab 
omnibus iftiufmodi lineis partes a?quales ipfi DE quantacunq; 
fit, vt ipf? FO, GP, HQ, IR, KS, LT, MV, NX. conti- 
nuentur denique per primam petitionem eiufdcm primi omnia 
hxcabfcilfionum fignaparuis quibufdam redis lincis, quales funt 
DO, OP, PQ, QR,RS,ST,TV,VX. Hisita conftrudis, Dctcrmina. 
aio ipfam DOPQRSTVX ex multis illis redis lineolis "^- 
compofitamlineam quomagis verfuspartes B vnacum redlali- 
nca AB tali artificio producitur, eo magis ipfi proximari : & 
nihilofecius cum ipfanunquam conuenirc poffe, quamuis etiain 
infinitumprotrahatur. Primaigicur Quffitipars ita demoftratur. . 

Y Quoniam 



s 




©emonftra- (^ioniamcxomnibuj refiislineisafigno C adre^fiam AB du- 
lio primx nulk praet^r ipfam CE ipii AB perpendicularis exiflit pcr 
^*'"*' <30rtftrU(aioncEn', & tricefimamfecundam .prppofitioncm primi li- 
Hoc Pclcu-bTi Etemcnt(!)rura Eudidis r.ducantur igitur per duodecimam pro- 
m6ftr« y^ficion^em oiufclcm aip«n^cs QyP xJiwep^rpjCndicularcs fqper rp- 
r«gatur! Ifaea AB»j O Y, P^L.. <[ua? quidetn.r^tione fiipcrius faepe difta 
funtininima fnterualla,guibusfigna -O.P a rcifia ,A'B dittarc.pof- 
ifint. Quum rnique per tricefimamfecundam, & decimamnonam 
^ropofitioncs primi libri eorundcm Elemcntorum pci;pcndicu- 
iaris OY minorfitquam rc^ta FO3 ei;gb &eius*Tquali DE per- 
ii^endiculari minoreritspcr^fccundampartcm fcptima: prqpofitio- 
Ttehsquintilibrieorundem EtemcntoruFri,.& nmvim Comnnmcm 
iSententiamhuius , vel pcr folam firpcimam Communcm Senten- 
/5tiam huius . minus igicur diftat fignum O quam fignum .D 
• a1> ipfa AB rediahnea. Prcetcrca PZ perpendicularis minoreft 
-GY perpendiculari* Sienimminornonfiijaut cquaIis,autmaior 



r 
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oit. Sitprimutn.qualis. qnoniam atu.m OF PG mu^^ 
lese.fup;ofitioncfunt,&anguhadns 
propofiuonem^^^prmumC^^^^^ 

Sent.prmMl.b.Elcmen^ucUcm F cequaliscrit. qua- 

r'cTcV'oX"ampr?^^^^^^^^ 

In?.ls OFYLeulo PGZ crit iequalis,externu$ nempe mter- 
oppofito,quodfierinonpoteftpcr r6 propofit,oncm e.u^ 
dcm Noncftigituripfa PZ perpcndicuUms a-quahs ipfi. OY 
perp^ndiculari . %it mSdo maior quam ip a crunt >g<tur Pf^ " ' 
5cm 47 prop. & primam Com.Sent. pnm. hb. tlcmcn.buchd. bu 
fumpTas.&eandem fecundam Comm.Sent.hu.us fcmclfumptum 

qMaLtaipfurum OY,YF ^"^^f""'. '^''^^Y nc7fcl 

Atquadrau.mipfius PZ maius eft r^'^^^^;?''"/^^^^ 
cundam Com.s'ent.huius. igitur pcr quartam '^^ent. hu.us 
quadratum ipfius G Z minus er.t quadrato 'pfi"^.^V ^'^S^ * 
Snea GZ minor erit quam linea F Y per ^^"^^-"^^^^^"^^^^ 
Scnt.huius. Cum itaquein duobus tr.anguh^ reaangul.s P G Z, 

& O F Y latus quidem^ P Z latere O Y j?^'"?' '«"t:." M V.td' 
terc FY minusfit: igiturpcr 37Propofi"°"«'" P"™''^* J 
lionis (quam fuperius tanqua-T. Lemmaprxiru.T.pta^^ 

monftrauimus; anguhu OI Y mmor cniangulo PGZ. exter.- 
d"- Ts fc icedn cr»o.& oppoiito. quod per candcn prop. pr.nn 

Ub i E cmen. Eucl. ficri ncquit . Non cft ig.tur F Z maior q«a.p 
" fi- OY aVqT.i oftc nsu cft ^ nequc ipfi «qualis,crgo dc ncccflltatc 

nor q uamipfacft. nunusi^jtu. d.ftatfignu,TT P quun. fignum p 
■•'iP- Tb cadcm A B rcfta hnca . Similiter aucem oftendctur m rcU^yis 

"C^ d:^lkemcKl.pcrpcnd.culanbus,*^ 
PSf- moucntur . minus ab eo rcmotis brcuiorcs funt . Lujcam .gitui 

D X vcrfus partcs B continuc ipfi A B prop.us admoueri neceOe 
ic."- cft . d-.f quidcm cft prima qucrfiti pars . Secunda vcr6 ciuf^wn «"-a- 

P«''- qu«:fiti pars.quod fcilicet linea D X cum rcila A B nunquam con ^^^^^ 

iiio- icnircpoirit.etiiUuninfinituproducantur.ficdemonftianduiT. c». 

OuTT cx Coftruftionepuda ipfa D,0,P,QJl,S,T.y,X, & fi qua uu^cj^o 
Kn- pflC^^j huiufmodi alia , pcr redaru hncarwn j quahum, vtputa Ut, pe!,„.. 

^ O F, P G, & reliquarum abfulT.onc capiantunncceQc cft iutcr .pla m.s^pc..t^ 

•«^ fic fufccpta fi2na, & re<5>am A B talcs perpctuo. mtcrc.pi arqiui" ^^,^. ^{^,^ 

'^io»^ a<l inuicC' re^tas Imcas. a punais attiem abfcUr.onu adtcaam^A i> d»mu.c,„ 

t. Y a P'-'^ 
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pcr duodecimam propofi tioncm primi libri Elemcii.EucI.pcrpcn 
diculares femper duci poflunt,quippequf per decimamhonam pro 
pofitionem eiufdem iam didis abfciflislinciserunt minores,mini- 
mf q; diftantia?,per quas linea D X a reJla A B in pun^is abfcif- 
fionumdiftarepoffit . Siigiturinter ipfam DX,& AB femper 
quxdam perpendicularcs duci poffunt (vt oftcnfum eft J igitur tan 
©6clufio fc ta fcmper inter jpfas cnt diftantia^quanta cft ipfarumpcrpendicu- 
•fidx partis.. larium longitudo . Quare patet etiam fccunda pars. Quod au- 
Quod ru cur tcmlinea D X ciufdem natur;cfit,cuius eft illa.quam in pr.Tceden 
" • ti demonftratione per circulos defcripfimus, eifdem rationibus 
Vniturhxc conuinci potcft . Quinimohicquoquc eiufmodi circnli defcribi 
pcmoftftra- pofTunt vtrauq; ipfius Qua?fiti partem oftendentcs , fi a figno A rc 
icVcnd.^'^' aa? A B pcr vndccimam propofitioncm primi libri corundcm Ele 
mcntorum ad rcftos erigatur angulos quf dam rcfta linea A &, in 
& parteminterminata,in qua ftatuantur ccntra ipforum circulo- 
ruminapqualium,etrcaarn AB in A figno tangcntium^etpcr fin 
gulalineae DX figna tranfientium . Centra autcm eorundan 
• \^ circulo- 
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Circuloruminipfa A& reaa lincareperientur,fiafigna A ^d^nW^ 
omahlinea? DX figni^pcrqua^circulitranfiredebent, reftxli- ^-^, 
nc^pcrprimam petitioncifi primi iibri corundem Elementorum 
quemadmodumipfa A D ducantur ; atque ad ipfa figna , ad ip- 
iasqucdedudtas rcftaslincas pcr viccffmamtertiam propofitionc 
ciufdem primi Elementorum anguli reftilinci vcrfus partes C & 
conftituanrur arquales angulis, qui a iam di£tis deduftis lincis,& a 
linea A& continenturjacdcmumrciitelineapjquacdenuoadan- 
culorumconftitutionemafignislineae DX ducuntur, indiredu 
protrahantur donecpcr quintam petitioncm primi libri eorundc 
Elementorum ipfi A& occurrant: vbienimipfioccurtent, ibi 
crunt circulorum cetra per fextam propofitionem, & quintamdeci 
ma definitionem eiufdem primi. vt gratia exempli redla liiiea A D 
duda, ad ipfam^ ad datumquc in ipfa\fignum D conftituatur rc- 
ftilineus angulus ipfi D A & a^qualis rfiatque ita conftit|utio , vt 
rcdta , quae vna ciim ipfa A D conftiruendum angulum cft coprc- 
henfura, rcfpiciar vcrfus C & partes. ac dcntque producatur hec 
lineaquoufquefecetlincam A& infigno (^fecabite^im cam 
neccffario per quintam petitioncm primilibn Elemcntprum Eu- 
clidis;quoniam per Conftruaionem angului D Apj & idco ipfi 
ctiama?qualispcr fcptimam Com. Scnt. huius ADp eft minor 
redo) igiturper fexram propofirionem primi libri eorundern Ete- 
mentorum Ap, et D? cequalesfunr.Quamobrcm fignb p fa- 
. £to centro primi circuli defcribendi ; ct intcruallo p A^ fi ipfc pri- 
muscirculus dcfcribatur; cius circunfcrenria pcr quintamdeci- 
mamdcfinitionemciu(dcmtranfibir pcrfigna AD tangens qui- 
demperCorollarium fcxroedecima: propofirionis tertij libriElc- 
mentorum Euclidis rcdam AB in figno A, .fecans vcro infle- 
xam DX in figno D. HocitaquepaCtoca:tcrorum quoquccir- 
culorum ccnrra in linea A & inucnicnrur , qui nimirum fi defcri- . 
bantur; redtam lineam AB omncs in A figno contingent ct 
finguliperfinguIalinctX DX fignarranfibunr, ipfiusquenatunl, . ; 
* ortunij &afFcdioncsquemadmodum fupcriiis nobisoftcndcnt. 
Duasigitur hacquoque viain propofito plano dcfignauimus li- 
neas alreram rcftam, alrcram inflcxam,qua? in infinirum produ^lae 
fempcr fibi propiorcscuadunt, numqua tair.en ad inuice co.cunt. 
Quod faccreoportcbat. 
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P f9fi^^ Problematis demonflrationibus (^^^^ 

S ^^^^ ajferwd^ m medium emnt y cpnJe^Hens 

l8rT3^^ Autorum ^ cjui de hac re tra£iarunt de\i- 
quia oftendere ; nuUtus equidem malimtatts,mordaata- 
usiie ,fiu inanis ia^antiA ^atia : feafolum "vt huiuspul^ 
therrtmiyadmirandtrj^m Geometria Problematis demon- 
[hrationes a multis erroribus vindicentur,expurgentur(j^, 
ac demum eius veritas candida^ab omnij^ maciila immu- 
nis Hudtofis reltnquatur.Jn explt^andis tta^ue Autorum 
defe^ibus integras eorum demonftrattones haudenarra- 
ho^ "verum locos duntaxat eos pertin^amjn qutbus ipf( ni 
faUor )deliquium perpeft funt. atquenon omntaabeis 
prAtermiffa declarabo ( multa enim junt ) fed ea tantum, 
<jUAadeo neceffaria mthi^videntur ^ vt fme iUis demon- 
ftrationeseorumnullA ftnt . Siquisuerocunda^ qu^ab 
ipfs vel omtffa penitusy velobjcure ^ inordmate , confufeq^ 
dtiia funt exacJe animaduertere voluerit ; eorum zvlu- 
mina in prtnctpto a nobts commemorata perlegat , no- 
flrasj^fuperms allatas demonftrationes dtligentcr cum 
fuisconferat . 
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i E R V M enirDoero vt iam rem ipfam a|grediar loari- 
nesVcrnci^usNurembergenfis Mathematicus Oa- 
ritfupus intibcHo fuo^le vigintjduobus Elcmctis Co 
nicisproi>e'fincml>roblema, de quo nuncagimus, 
«^iAgsBa duobus modis dcmonftrau.it; quorum altcr quidcm 
S^e' nuem nos in prima noftra demonftratiQne inftaurauiraus : 
alter v^rdi^qucm ifirepiima,& oaau'a, & nojia'noftris demonftra- 
tionibus illuftrauiraus, atquc ampliauimus . Antequam autem ad 
ipfius Problematis detponftrationcm accederet, eas tres iplepro- 
pVtioncs-d&n^in.ftrauit quasnosetiam antc ^^^^^^^;?'^:;^^ vcr 
Prdbknjatis demonftra^ionem prxdemonftrauimus. Sunt autcm ^^^. ^^^^^^ 
apudipfum dec;im.umfcptimu,decimum oetauum,&dccmiumno- o,d.- 
nwm Elcmcta Conica. quanuis pcrperam ipfc has trcs propolmo- 
ncs ordinauerit j quouiam fecundam loco prirnae , & primam loco 
rccundxpofiiittcGm tamcn in oftcndcndopropofito pnus lecun- 
da quam prima abutator : nos vcro co ordinc ipfas difpofu.mus , 
quoipfisvtimiir.Intertiaitaqucharum trium propodnonu qu« 
iud nos ctia tcf tu cft, m.«imc Vernerus dcfcat quon.a Thco- ^^^.^^^^^ 
rema illud particulatim propofuit , atque dcmonftrauit; cunita- pnmus. 
menvniucrseverumfit.atquein propofito noftro m vniuerlum 
tum proporii, tum dcmonftrari ncceifario debcat,ahoquin propo- 
fito problepxati quibpdiam in Cafibus dcferuirc non poterit . bic, 
cnirnillua Vcrn^crps propoll.it . S.f dnodata rcaangulamsqudiHm 
\Mdmurn^ukdr,itn fuarum Utiiudinurn tungantur Juermt^ hac 
dman<iregatamUk<irn4fUka: mtquadratHm 
tudims mmus quidrato ag^e^tt ireutoris longitudmts. bi igiiur m 
propofito noftfdrvtinprimxnoftrcedemonftrationisleeundan- 
'ggra^ipfa K^O, & P^R btcra quadratorum, qmbus parallclo- 
oramma rcaanguiaadiungi dvbent, haudlatitudincs ipiorum rc- 
Jtangiibrum , (cd loneitudjnss ambo vel alterum quidem longi- 
"tudo,altcru vi:r61^titildofiierinr:qoid nam dicendum crit^vtrum 
" mbis ctiam Calibus iam dixilum Theorema nobis defcruit?nonnc 
inutileprorfuscfit,cum aeilUstantumreetanguhsioquatur,qu» 
cuminaequalcs hab.cantlongitudines, quadratisfuarum latituai- 




pli] 



,17* A V T O R V M 

num iunguntur? Quidcnimfiquisdubirct vbi redangulorum la- 
titudines innequalesfupponuntur, ipfaquc redangula quadratis 
fuarum longirudinum iungunrur : vcl quando latitudo vnius lon- 
girudinialreriusina?qualis fupponitur, ipfbrumqueredanguloru 
alterum quidem quadrato fua: longitudmis^altcrum vcro quadra* 
tofuarlatirudinisiungiturjfunraurem duo aggregatasEqualiajan 
in his etiam duobus Gafibus Theorema verum fir, nec ne ? quod 
fcilicer quadratum aggrcgati maioris laritudinis minus fit quadra- 
toaggregariminorislaritudmis, vel quod quadrarum aggrcgari 
maioris longirudinis mmus fi^ quadraro aggrcgari breuioris hti- 
tudinis. Quod iraque in his duobus Cafibus Theorcmaillud ira vt 
a Vernero proponirur, dcmbriftrarurquenullum nobisaujciliun^ 
afFcrarjperfpicuuni eft. Qiiod vcro propofirum probjlema iu^ra 
primum noftrum dcmonftrandi modum duos etia , quos dixipttii 
Cafus fufciperc polTit, quifquecognofcere poterir ffmodo longc 
a fummirarc y modo propc fummiratcm Hyperbolis parallclas ip- 
Trfs cafus /as duxcrit . trcs cnim omiiino <ia/us inucnier • quorum vnus eft, 
[fslmijno- ^"^"^^ ^^^^^^ parallcl^ inrra Hypcrbolcm abvnp cius'Iatercad 
ilr Elcmcn- altcrum dudx ambabus parallelisinrcr Hypcrbolcm, & non coin- 
"i oGtT^' ^^^^^^^^ cxtra Conum fibi indircftum laccntibus maiotes funti vt 
PdtmiJca- Vcrncrusacccpiffe vicictur^ qucCafi;m' tanquamcommodiorem 
<'us. nos ctiam fufccpimus; & in hoc Cafii rcuiangula insequalium lon- 
SccudusCa. gitudinum quadratis fuarum latirudinum iunguntur. Secundus 
fuk. y^^.^ Cafus cft^quando amba^iam didf intcrnf parallclce ambabuS 
eifdcm cxtcrnis indirecflum fibiiaccntibusminoresfunr,vcrbi gra- 
tiafiin ipfiiamdictanoftrafiguraduplaj ipfarum KL, PQ^rc- 
darum hnearum re(5tis KO, P R minorcs effcnt; atque in hoc 
Cafu rcdangula inarqualium latitudinum quadratis fuaruni longi- 
ftw'^^"^^^ tudinum adiungunrur.Tcrriusaurcm Cafus cft,quado alrera qui- 
demdidarumintcrnarum parallelarum exrerna fibi indircdu ia- 
ccnteparallcla minor cft, alrera vero earundem intcrnarum maior 
quam extcrna eiindircdlum iaccns; acdemum in hoccafu reftan. 
guIaIatitudincm.Iongitudini,ina?quaIemcum habeant, attcrii qui- 
dem corum quadrato fiuTlongirudinis, alrcru vero quadraro fuae 
laritudinisiungitur. Quod igitur propofitum Problcmaiuxtapri- 
mum ncftrum dcmoriftradi modum duos etiam hofcc vltimos Ca 
fus fufcipcrc poflit crcdo ncmini dLbiu elTc . Potctt autcm hoc ctia 
ficcofirmari.Pappus Alcvandrmus oftendit (^vtfiiperius vidimiis J 

quod, 
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quod circa non coincidentcs rcAas lineas duae Hyperbolre defcii- 
bi poffuncqucpctiam intcr fefcnon coincidentcs /unt3& fcmpcr li- 
bi magis appropinquant in infinitum produd^. iuxta hanc do-- 
ftrinumioitur circa non coincidcnres rcdas lincas huiukcmodi 
Hypcrbcrics infinitas vnam intra aliam defcribcrcpolfumus . Vn- 
dc manifeftum eft,qu6d iam didtj^ interna? parallcliE continuc mi- 
norcs,cxterna?ver6maiorcsficnt. Qii6vi vcro iam diftum Thco 
rcmain omnibus hifccCafibus vniucrse vcrum fitjfacile oftende- 
tur fi dcmonftratioitla, quanos-(ccundam eius partcm dcmon- 
ftrauimus, cunftis Cafibuscoaptabitur. nos cnim vniuerfaliori ^^^^^^^«"^on 
qijodam modo Thcorcma illud propofuimus^ atque dcmonftraui 
mus. cuius fecundaquidcm pars tnbusiamdidis opituIaturCa- 
fibus,prima ver6quamuis propofito noftro nullum affcrat iuua- 
mentum (quoniam nunquam parallclae intra Hyperbolem abvno 
eiuslatcrcadaltcrumdudap a:qualcs inuiccmlunt^ fcd bafiConi 
propinquiorcs rcmotioribus fcmpcr maiorcs vt ex decima Com. 
Sent. huius,vcl cx Corollario primi pra^demonftrati Thcorematis 
patct ) nihilominus Thcorcmatis vniucrfalcm dodtrinam nobis jy^,^ ^^^^^ 
oftendit. Habctautcm &illaprima pars duos Calus. autcnim p-irtiscafus 
latcraiila.quaribifupponuntur a:qualialongitudincs redangulo- 4«!^«^. 
rum funt ambo,aut ambo laritudincs . nam altcrum quidcm longi- 
tudo^altcrum vcr6 latitudo cfle non poflimt,cum aggrcgata a^qua- 
lia cftcdcbcant, vtconfidcranti liquct. Cum itaque iam di(5tnm 
Thcorcma vniucrfalcfit, &prima cjuidem cius pars duos fufcipiat 
Calus. (ccunda vcr6 tres,qui porr6 tres Cafus cius,de quo fcrmc- 
ntm habcmus Problcmatis Conftrudioni accidcrc pofiunt: ne- 
cciTarium mihi vifum fuit vnucrse illud proponcrCjatque demon- 
ftrare, vtquodctiam pra? manibus habcmus Problema vniuerse 
conftrui, dcmonftrariq; pofTct . Maximum etcnim in fcientijs vi- 
tium cft (^vtdocct Ariftotcles ^ea.quarvniucrscdemonftrari pof- Lib.Poflcrio 
ftint,particulutimoftcndere. Qiiinamqjomne Aequilatcrum^aut ^""^* 
Aequicrurc,aut Scalenum oftcndit tres h abere angulos duobus re 
<Sis xqualcs^non dcmoftrat vniucrse^ctia fi in vnaquaqi fpccic hoc 
dcmoftraucritjfcdqui omne Triangulu quatenusTriangulum cft. 
Huc igitur crrorc Vcrncrus mihi pLrpcfTus effe videtur,cum Thco 
^ rcma lUudparticularim proponat,atq; demonftrcc,crcdcns tamcn 
fc vniuci sc dcmonftrare . Non.n.quadratu aggrcgati maioris lon 
eitudmis quadrato aggregati mmoris logicudmis proptcrca minus 
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cft^quod reilangulorum longitudines quidc in? qualcs fint,aggrer 
gatavcroi^qualia (nanifi latitudincsetiani^vcllatitudoj&longi- 
tudo inxqualcs fiipponantur 3 aggrcgata asutcaa sequalia; cadcm 
affediofcquitur, vciamdiximus J fed quia redangula quadratis 
adiunila vnum quidcm communc cum ipfis lacus habcn.t, duo ve- 
ro in Jircdum iacentia^ & in vno rcdangulo maiora quim in alte- 
ro; aggrcgataautcm a^qualia funt , vt iccunda Thcorcmatis pars 
/ propofuit . At fi tum latcra in dircrtum iaccncia vnius-Iatcribus in- 
direcSumiaccntibusalterius^tum aggrcgaca.Tqualia fuciint: qua.* 
dratactiam,quibus rcdlangula co modo adinnguntur cqualia fuar, 
yt in primaTheorcmacisnoftri parcc propoluimus, Hxc igicur 
funt fubicfta , quibus primo , & pcr re,& quaccnus calia du^e didix 
aeq-ualitatis , & ina^qualicacis affedtiones infiinr j non fccus ac Trian 
guli trcs angulos duobus re^lis aequalcs h ibcrc . Si cnim duo ha?c 
fubiccfta aufcrantur, hx quoque duxafFcvitiones primo aufcrun- 
tur: &fihxc ponantur:, hx quoquc primo ponuntur,cum alijs 
prius non infint. Sicuti ctiam Triangulo ab!ato , afFc.dio ha?c, har 
bcretres angulosxqualcsduobus rcdis primo aufcrcur: pofico- 
que, primo ponicur , quoniam huic primo ineft • AbUtis aucem 
rcdangulorum iongitudinis in2equalitatC3& aggregatorum cequa- 
litate ; affcdio ina^qualkatis quadratorum non aufcrtur . quoniam 
incft etiam quadracis, quibus rcdangula insequalium lacicudiiium; 
fiue longitudinis,& latitudinis adiun(5la, aggregata a?qualiafa- 
ciunt. Poficisrurfusillis, afrcdioprimo non poniturj tum alijs 
cciam (vcoftcndimus) fubieilis prius ineffc poflit. Vcrumta- 
SecudusVer mcn quoniam haeciam confpicua funt, ad almm Verncri defc- 
a«. ^^" ^^""^ oftcndendum acccdamus. In viccfimo itaque fuo Elemen 
to Conicoj vbi Problcma , de quo fcrmonem habemus demon- 
Itrauit, indemonftrandafccundaciusparte paralogifmum qucn- 
dam commifit, qucm etiam omnes alij ^ quos vidi huiufce rci Au- 
tores admifcrunc ^ pr^eter Hieronymum Cardanum, qui rc(5lc 
quo ad hoc condudit.Paralogifinus auccm calis cft.Cum Vcrncrus 
( vc in prim? noftrce dcmonftracionisfccundafigura J parallclam 
K O parallela P R maiorcm cflc oftcndiffec , ftacim concludens 
fubiunxit. ErgolignHrn p propius csi rcCijilmeA M H.frodt^cixqHain 
fignurn K ^quamuis corruptc ibi Icgatur, quhn fignum O.) Horum 
nuwrn vtrun^figmrurn K p ( &fi ibi ctiam mcndosc Icgacur ,0R) 
txisiitm Hjperhlica fcciione GIJD. & ciuonuw tdcm deomm alio 

fuHilo, 
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fun^to 5 in edde?n ohliqua linea Hyperholicdfenionis GID exh- 
terit.eodcmmodo demonHran poteritvftjueminfimtum: igiturquamb 
amplius reaa Itnea M H &tnflexaltnea HyperholicA Se^toms G I D 
producantur : eo amplius approptnquant, quod S ec undp demonftrare opor 
tutt. Ha:cfunteiusverba,inquibusconcluaitline;^Hypcrbolicx 
fic^num P propiusefTereace MH lineccquam fignum e6 ^ 
K^b reda linea maioreftquam PR. quje quidem conclufio cf- 
fet optima fi K O , & P 11 perpendiculares eflent ipfi M R redae . 
!irie.T. tuncenimipfeeflent minim:ediftanti^e,quibns figna KP 
arcftalinca M R diftare poflint. quoniamautem perpendicula- 
resnon funt (vtibi oftcndimus) atqucpropterea ncqueminimae 
diftantin?, idcircoparalogifmus in concluiionccommittitur . quati 
doquidem a caufa rcmota , & extrinfcca propofitum cancluditur . 
Nam caufa maxime propinqua ^ & immediata maioris appropin- 
quationis ficni P ad redlam lincam M R , quam figni K ad ean- 
dcm, cftminimajfigni K diftanti^maior longitudo . minima^ fi. 
gni P diftantia?longitudine: non autcm cuiufuis diftantia^ figni K 
Areda MR maior longitudo,cuiufuisdiftantia?figni P longitu- 
dine . Quando enim rem aliquam alicui propinquiorem alia qua- 
damoftcndere vo!umus,nondicimusillam minus quam ha?c di- 
ftare iuxta quaslibct carum diftantias; fcdiuxtaminimas^quibus 
ambicab ipfii tertiadiftarcpofllnt . Quamuis iraqucparallclarum 
KO, PR inwTqualitas perpcndicularium KTjPV inajqualitatis 
caufiifit fvtin fupcrioribus patuit) non ob id tamcn hic manen- 
dum eft 5 ex hacquc rcmota cauCi propofitum concludendum: 
veri^im vlterius progredicndum , quoufquc immcdiata rcperia- 
tur caufli, cx quapropofitum rc^tcconcludi polfit. vericcnimdc- 
monftrationcs ( qualcs Gcomcrricar funt) cx immediatis cau- 
fis ficri debcnt, vt Ariftucclcs docuir. Qui autcm cx 
caufis romotis in Gc^)mctria <1emonftrationes 
conficiunt/ophiftice quidem dcmonftrant, 
paralogifmosquccommittunt. Hfc 
autcin ad Vctnerum di- 
dafuflicianr. 



Lib.Poftcrio 
rum. 



z %. 



DIGRES- , 



DIGRESSIO CONTRA 

C A R D A N V M. 




:IERONYMVS vcro Cardanus Mcdiolanenfis 
^ in libro fcxtodccimo dc Subtilicate Problcma, de 
quo loquimur demonftrauit eo dcmonftrandi mo- 
do , cui nos in fecunda noftra dcmo ftrationc maio^ 
rcm perfedioncm donauimus.Quanqis antem Car- 
danus ibi dicatfc vdlcvtidemonftrationc Rabbi Moyfis Narbo- 
ncnfis exponcntisdiitum Rabbi Moy(is Acgypcij; nihiIominu5 
Dcmonftratio Cardani d prima , pri^cipuaque Rabbi Moyfis de- 
monftrationc tantum ditfcrt , quantum noftra (ccunda dcmoftra- 
tio a prima difcrepat . na prima , prcecipuaquc Rabbi Moy/is qui- 
dem demonftratio ( vt inferiiis manifcftum fict J eadem qua(i cft 
cum noftra prima,& cum Verncri demonftrationc : Cardani vcro 
demonftratio fccundx noftrx dcmonftrationi, nccnon vltimo ip- 
Cardani dc- fius Rabbi Moyfis exemplo fimilis eft. In fux itaque demoftratio- 
feaus pri nisinitio peccatCardanus,quoniavolcnsprobareCcxcmp!igra- 
' tiainfecunda^noftrcedcmoftrationisfigurajquodplanu ACEF 
non poteft tangere Coni fuperficiem alibi , qudm in- linea A C 
petitprincipium, atqueidcmperidcm probat. Vtautem quod di- 
cimus magis perfpicuum fiat , audiamus eius vcrba . inqui c itaque 
C3irdan\is.Stf^gifurCo/?us ABCD: nunctriangnlumnullum{<\\X'm^ 
quam ibi nullo perpcram lcgatur ) fecantem mtclligo , fcd per ABD 
intelligo conuexam ( quanuis maleibi connexam ) Ceni fuper- 

fciem ^tn qua frotraho A C a "uertice 'vfejue ad hajln . Et Jit K pla- 
na fuperficies contangens Conum m recla linea A C : qudL fperfcies 
wtelltgatur in mfnitum cum Coni fuperficie cxtendi. Dii o pnn^o hanc 
fuperficiemplanam non pojfe tangere Coni fuperficiem altbt , tjuam tn li- 
nea A C : J^odfpotcfiytangattn G, & duco ( licet ibi dcpraua- 
te legatur duo ) Ctrculum aquidtsiantemper G baft EC D: { vcllega- 
lur mdms yCtrculum per G .ujutdtfiantem baf BCD: ) cum igttur 
Circulus ftt in njna fuperficie 3 erunt puncia contatius pUm K , & peri-^ 
pheriA Circuli tllius in vna recia Itnea , ex demonfiratis tn 'vndecimo hle- 
mentorum Euclidis . ^^amohrcm citm illa Itnea tam tangat Ctrcuii pcri- 
fhertam in Itnea A C , cadet ex demonsiratts ab Eucltde in tertio Fle- 
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mentorume:icmctrcunferent'idmCirculi VXG^ igitur nontdngetillum 
in punclo G. H^cfiinc verba Cardani, qusequantum obfcura fint, 
& nonGeometrice dida, verfitis in Gcometria iudicadum rclm- 
quo . Hoc autcm in primis animaduertam, quod hxc omnia,quf 
dicit Cardanus , commode in noftrae fecund^ demonftrationis fi - 
guraconfpicipoffunti fiperplanu quidem K, noftrum ACEF 
planuminrdligamus ; pcrCirculumvcro VXG, ipfum HGI 
apudnosCircuIum . CumitaqueitaConum,& planum inlinea 
AC eumtangcns Cardanus conftruxifTec , vt vcrba eius expli- 
cant ; volcns in primis probarcillud planum non poffe tangere 
Conifupcrficiemalibi, quamin AC linca : incipit hoc indirc- 
fta demonftratione oftcndere , poftea vero dircftc concludit fup- 
ponens id, quod a principio probandum fufcepit . ac demuni 
hcec eius dcmonftratio ncquc direda, ncque indircaaGeome- 
trica, fedpotiusChimcrica mihividctur. Nam dircaa quidcm 
demonftratio Geomctricadircaefcmper arguendo, &ca, quae 
vcra funt fupponcndo , propoficum ex cius caufis conclndcre de- 
bet : indirefta vcro Gcomctrica dcmonftratio fupponens ftan- 
tim a principio contrarium cius , quod qu^ritur , argucnsquc 
fempcr indircaeiuxtafccundum Hypothcticarum Ariftocelis ra- 
tiocinacionum modum , dcducit tandem nos ad aliquodincon- 
ucnicns, quodfuppoficionem fuifTcfalfam indicac, eiusquc con- 
trarium , nempe Qaxfitum vcrum effe demonftrac . Ac hxc Car- 
danidcmonftracio fupponicquidcm mox a principio contrarium 
eius,quodquxricur (cum dicat: ^od ft potcjl tangdt in G,&c.) 
dcinde dircde femper arguens ad nuUum dcducit incommodum, 
fcd Quxfitum dcnique dircdc condudit illis vcrbis . Suamobrem 
cum tlla Itnedtam tangat Circuli periphertdm tn Imu A C , cddet es 
dcmonsirdtis ah Eucltdz tn tcrtio Eltmentorum extrd circunferenttam 
Ctrcult V XG y tgiturnontanget . Qua^ porro vcrba .nuUum abfur- 
dumcontinent, fcd propofitum diredie condudunt. Ni forfan Obieau.- 
dicat aliquisadhocinconucniens hanc dcmonftrationem dedu- 
ccre, quodcademplana fupcrficies candcm Conicamfuperficiem 
ineodcm figno G prius cangcrc fupponacur, poftca vcro non 
tan^ere condudatur. Huicaucem diAum volo, quodhocadmit- Rcfi^oorio. 
tcrccur, fi illa vlcima condufio,quce fuppoficioni oppugnac a Qu x- 
fico diucrfa effcc : quoniam aute eadcm cum Quarfico cft, nonpof- 
fumusdiccreipfam elfeincommodum^adquoddcducicur.Najn 

incom- 
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incommodum,ad qiiod omm's indire(£ta Gcomctrica dcmoffrado 
deducitjdiucrfumaQtKcfiro fcmpcrclfcdebet: alioquin illa de- 
monftratiocx indirctftain dirCvlam rranfiret 3 nugatioquein eius 
priiicipio ficrct . Ex?empli gtatia volcns Gcomcrraprofcire qu6d 
EKcmpum. ^ rnanguli duoanguli a?qua!es ititer fcfucrint , latcraetiam, qu« 
fub aEqualibusangulis fubrcndunt crqualia inuiccm erunt : atque 
non potcnslioc com'modepcr demonftrationcm dire(fiam probnf- 
re, per indircftam oftcndit; & fupponir quide larcra eife inf qua^ 
lia , quod eft^Qi'ti*fito concrarium , ac demum ratiocinando dcd«- 
cir ad hocatfurdum quod pars fit a?qualis toti . quod quidem ab- 
furxfum idtm cum Qiixfito non eft , fcd longe diucrfum , vtpcltti^: 
ncquc ftippofirix^ni illi oppugnat ^ qua?ftatim in principioQu^tfi»- 
to contraria pofira fuit Cquonia idcm cum Qua:fito cfict,dao eniin 
eidcm contrariacfrcnonpofliint^ fedilli communifententia?ad*- 
ucrfiitur, qua? air^omnc toiu cft maius fua parrc Qiicmadmodum 
igitur in hac indircda dcmonftrationc inconuenicns^ad qnod de- 
dlicirur aQua:firo diuerfum cft,ficctiam inomnibus alijs dcmon- 
ftrationibusindircdlisefTcdcbct: alioquin id, quod diximus fe- 
qucrctur. Sinanquciniamdidadcmonftrationc adcontrarium 
primse fuppofitioni incommodum ^ vr fccit Cardanus) dcducere- 
tur,quod idcm cum Qiicfito cft^nempc latcra fub scqualibus angii- 
lis fubtcndcntia inuiccm a:qualia cfTc: non nc hxcpotius cfTct dirc- 
^ta Qiicrfiri dcmoftratio ? quid igitur opus cfTet a principio cotra- 
rium Quxfiri fupponcre ^ fi diredla dcmonflrationcillud concludi 
polTct ? nonne manifcfta committerctur nugatio? Qnpd itaque 
nullopado huiufccmodidcmonftratio in Geometria heripollit, 
Logica Car- bonis Geometris perfpicuumeft. Quanuis ipfe Cardanus infua 
daninonex- Logica (quam mauufcriptam ipfenobisoftcndit ^dicathunceflc 
Mtiinprc a. y^j^j^j^ pulcrum dcmonftrandi modum, appellariqueChry- 
fippcum^fcu Cornuiu: fcd ip(c viderit an chimcricus potitis,quam 
Chryfippcus fir.Quod vcro Cardanus talem faciat demonftratio- 
nem, quceetiamfuitcaufa vtcommittcrct pctitionem principij, 
ex cius verbis manifcftum cft. ait enim . Bico frimo hanc fidperjictem 
pUj74m non fojfe tangere Conifuferfciem altbiy quam in linea A C : hoc 
cft illud, quod probandum proponit , quod fcilicet fuperficies pla*. 
naapudipfumnominata K, in noftravero figura ACEF, non 
potcft tangcre fupcrficiem conicam alibi,quam in linea AC. ^od 
ffotejl^tangatin G. nuncaggrcditurindircdlamprobationem, & 

ftatim 
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ftadm aprincipio fupponit Quaefito contrarium,qu6d fcilicetpla- 
na ilia (upcrficies non folum in linea A C tangat conicam fupcr- 
ficicm,vt QutHlicum diccbat ; fed ctiam in alio ipfam tangat figno 
excralmeam AC ijcenti, vt caufa exempli infigno G. Et dnco 
circulHm PG at]uidislantembafi BCD. hocconftruit vt demon- 
ftrationi deferuiar. cu^^igitur Circulus Jlt in^ndfiperfct^^^^ 
eU contdcii^s pUnt K, 6^ perieheru Circuli ilLim m vna re^a Ijnea , ex^ j 
demonslratis tn vndecimo Elementorum . hic demonftrat vnu , quod^ 
ad cocludendum Qiiix^fitum maxime confcrt quod fcilicet punaa. 
contavausplani K, &circunfcrentiaedudi cirailif' quasin noftra. 
figurafuntpunda GH )fincin vnare^taHncaiacentetumin pla-» 
no K, tuminplanoipfiuscirculi.fcdverbaeiusobfcure,diminu- 
tcque hoc explicant. fic enim illa verba intelligi dcbent, Cum igitur 
Ctrculus Jtttn vna fupcrficteMoc cft ciim circulus ille dudus vnum fit 
planum, & ipfum K alterum planum, qu^e duo plana cx fuppofi- 
tione in ipfis conta^us punais fe ^zcxwz.Erunt punclacontaclwspU- 
m K5 &pertpheri^,6^c. hoc cft crit comunis corUm planorum fe- 
aio vnarcaalineatranficns pcr illacontaaus punfla pcrtertianx 
propofitionem libri vndecimi Elementorum Eudidis. Talis rneo 
quidem iudicio dcbct cire vcrborum illorum fcnfus . Hucusque 
autcm bcne procedit indircaa demonftratio, vt cx noftra (ccunda 
demonftrationeconijcipoteft.poftca vero fubiungit.^i^^^/??^^^-^^ 
cumillaltneaiamtangatctrcult pertpheriam iniinea ACy cadet cx de-^ 
monjiratis ab Eucltde tn tertio Elementorum extra circunfercntiam Ctr^ 
culi VXG, tgitur non tanget tllum tn pun^o G. Haec fun t illa verba , 
qUvT tocam hancdem )nft;ariunculamcucrtunt , atque corrum- 
punt, qu^eque petition^m principij cocinenr. eorum enim talis eft 
fententia.Cum oftenfum quidcm fic vnameirereaam lineam c6- 
munemiftorumplanorumfeaionem,quaetranfitperiliaduopun-r 

da^inquibusplanum K tangic conicamfupcrficicm: illa autem 
redtalineaiam tangatcirculicircunferentiaminlinea A C, cackc 
perdecimamoaauam, & fcxtamdccimam propofitionetcrtij libn 
Elcm.Eud.cxtracircunferentiamipfiuscircuIi. Q.Liamobrcmne- 
queipfareaa!inea,nequeplanum K, in quoipfacft ^tangetcir- 
culicircunfercnciaminfigno G; atque idcirconequceciam Co- 
nicam fuperficiem , in quaiacetdrculicircunferentia 3 miplo G 
fignotangerepoteft. H;rcitaqueeft perfcCta verborumiliorum 
fcntentia°qu.T dircae Qua^.ficum vidctur conduderc , & chuncri- 
^ cam 
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cam illam ( quam fupcrius diximus ) dcmonftrationemconficcrc . 
Fortaflcautcmdir^ftahac Qrsefiti conclufio bona effct aufcrcn- 
do illam Qi;^fito contrariam (uppofitioncm in principio pofitam, 
ni (qiiodpcius cft>in illis vltimis vcrbis principium pcteret. vcriira 
iccirco nullo modo admittcnda cft . Cum cnim dicir rcdtam illam 
lincam iam tangerccirculicircuntercntiam inlinca AC, tuncni- 
mirum pctit priuc^pium . quoniam n^quaquam illucufquc proba- 
uitlineam illam tailgcre circulicircunfcrentiam,quodnihilomi-, 
nustanquamiamprobatqm infcrrc videtur/ idcm autem hoccft: 
acfifupponcret planum K non tangere Coni fupcrficicm alibi 
quaminipfa AC linea, quod vtiquc probandum ab initio fibi 
prcpofucrat. Quod vc roidcm fitlincamillam inplano K iaccn-, 
tcm tangcrccircuk min linea AC, acfidicamus planum K non. 
tangcre Coni fiipcrficicm alibi quam in linea A C ; non cft cogni-, 
tudifficile. Sicnim redalinca inplano K iaccns tangat in Imca* 
AC circuluminfuperficicconica dcfcriptum^neccfrariorationi-' 
bus fupcrius didis tum ipfa linea, tum planum K, in quo ipfa iaA 
cet,cxtra circuli circunferentiam cadent; ncc tangcnt conicam fu- 
perficicm nifi inlinca AC, in quaipfam tangcre fupponuntur. ; 

Dubiratio. Atfiquisforte dicat^ cum fnpponatur planum K rangcre conit' 
cam fupcrficicm in linea A C y nccnon circulorum omnium bafi 
. parallclorum inipfa dcfcriptorum circunfcrcntias ; ex hocfcquire 
ilasetiam lincasabipfa AC rcdaHncainplano K dudtus tange- 
re tum Coni fuperficicm,tum circulorum in ca fic dcfcriptorum cir 

Sohitio. cunfcrcntias.-huicrcfpondeojquodlicet planum K tangat Coni. 

fupcrficiem^& circulorum in ca defcriptorum circunfcrentias in li 
nca AC; noncbidtamen neceffarium cftvt rcdxetiam omnes 
lineaeabipfa AC inplano K dedudx tangant tumConifupcrfi- 
cicm, tumdiiftorum circulorum circunfcrcntias: nam Coni qui- 
dem fuperficicm neccflario fcmper tangcntjCircunftrcntias vcro, 
circulorum quandoque tangcrc,quandoquc etiam fccarc poflunr, 
vtmanifeftum cft. Hxcigitur diica fint ad Cardani faHam jprm- : 
cipiumquc pctcntcm dcmonftranuncuIam,*quam nosm lccun- 
danoftradcmonftrationecum indircde,' tum diredte inftauraui-^ 
mus. Rurfnsautcmpaulo infcrius paralogifinum committiiCar : 

Cardanide- dauus his vcrbis . kt ducantMr re^U L T , 6^ 0 M tnf ^j^crjiae K 

trfiusicci.n (quamuisibicorruptcvH lcgatur) qt4A contwgcnt arculos SlS?, 
& XOVj quta ducantur ex ioco comacius . In tigura fccunda noftrf . 

dcmonftra- 
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demonftrationis in- 
tclliganturlinexqui- 
dcm LT,&OMc(rc 
ipfe NS,HR: cir- 
culi vcro QLP, & 
XOV, ipfi NMO. 
HGI. Sentcntiaigi 
tur horum verboru 
taliseft . &ducantur 
(vt in noftra ia difta 
figura)rc(af lincf NS, 
& HR, quaf contin- 
gent circulos N M O, 
& HGI, quiaducun 
tur cx loco cotadlus, 
vbi fciljcct planum 
ACEF tangit cir- 
cunfcrentias circulo- 
rum NMO3&HGI. 
Volcns itaqueCarda 
nus probareid,quod 
fuperius fupponcbat 
dura pctcbat princi * 
pium, ncmpe lineas 
NS,&HR tangcre 
circulorum illorucir-j^ 
cunfcrcntias; dicit^ 
tangunt, quia c^ loco 
contadus ducuntur. 
Mihi autem malevi- 
dctur dcduci hsec c6 - 
fcqucncia:exloct> contacftus ducuntur,crgotangunt circulorum 
<iicnnfcrcntias. non eft cnim nccclTarium vt ipfas tangantjfed pof- 
•lunt ctiam eas' fccare^vtputa fi ad lineam A C pcrpendicularcs no 
fuerint , vcl fi ctiam produdtse Conu fccucrint. nam tc€t^ linececir 
tiulos tangentcs,de quibus hic Cardanus Ioquitur,quas etiam Eu- 
trlidcs dcrinitin tertio hbro Ekment.dcfinitionefecunda^illf funr, 
^iixin codem plano cum circulo iacentes cum circulum rangant,fi 
: > ^ Aa produ- 




Kotandum. 

Quot modis 
Rcaa linea 
circulum fc- 
care poflit.. 



Tribns mc- 
Jis Rcaa h. 
nea circulu 
litcarc po- 



prodiicatur circuluin 
noiifccaht. anim^d- 
ucrtedum autcm eft 
g> rcdla linea dupllci- 
tercirculufccarepo- . 
teft : vcl quando eius 
planum fecat in eo- 
dem &ipfaplanoia- 
cens^vel quando eius 
planum fecat in alio' 
ipfa exiftens plano; 
hocq; dupliciter, ve 
intra circufcrentiam, 
yel in circunferentia. 
quemadmodu in prce 
fentia linese , dc qui- 
bus Cardanus fermo 
nem habet quamuis 
ab ipfius plani K cum 
fuperficie conica con 
taftu exeant, nihilo- 
minus poflunt quan- 
doquetangere circu- 
lum , quandoque ve- 
ro fecarcjfecundo fci- 
licetmodofecudi i^^^j^ 
di fecandi: non tan- 
gent autem nifi vni- 
co tantiim eo modo, 
• quemdiximus. Cum 
autem tribus his mo- 
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dis rdaa linea fecare poflfit circulum , illam tantiim proprie Geome 
■trcEcircuIum fccare dicunt^quseprimo fecandi moiio fecat- Itajgi^ 
igitur probanda eft ha:c confcquentia, quemadmodum nos eam ia 
fccuntk noftra demonftratione probauimusj aliter parafogifmus 
committitur. quandoquidemexcontadluipfius linea?,&exproi. 
pofitionetricefimafcxtatertijlib.Elem. EucL infertur paulo infcr 
if mm ipU Cordani demQnftmione ( vcedam innoftra/ecund^ 
: ; 7' ^ " demonftra- ^ 
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^emonflrationcconfpicerelicet) qua?dam confcqudntia maxSi1i4 
nccciniria ad concludendum Qusefitum 3 quippe qu« nqR vcm^ 
catur, nifiinlincisvnicotantiimillomodo vtidiximusCircukni 
tangcntibus, Hoc autcm animaducrfione dignum cffc cenfui» 
quoniamCardanus hic, qucmadmodum ctiam plerrquc ali> nc- 
fciunt diftingucrc qurenam apud Gcometras rcftaj ImcasOrcu* 
liim tangcntcs ; qua?que Circulum fccantcs cfle debcantj^arquc 
dcfinitionemfccundam tcrtij eiufdcm Elcm. pcnitus non irttclli-r 
gunt, vtibinosinCommcntarijsnoftrisinEuclidcTn pIcnius ac^T 
notauimus . Ha^c criam ad fccundum Cardani dcfcdum dida TcnlH» Car 
fufficiant. Extat autcm tertius quoquc dcfcftusin ipfa Cardar ^^^/^^" 
ni dcmonftratione propcfincm , vbihabct ba^cverba. Sed Jiif N 
Maiorcsl TR {^ quUfiducereturfer N fuperfme^ Aqwdtfta»s >iffi 
Yquanuismcndoselcgatur,/}^^/^)^^^'^^'^/^^'^^ mclius k**. 
gatur extra aliter occurreret K, €juia Diameser JSJ" eflmmvY 
XV , e-fuperfciesCirculorum fon Aquidftantes) tgttur ST mmr 
eft GM. Vcrbahxcprimoobfcurcadmodum, atqucconcisedi^ 
^ta funt ; fccundo nihil concludunt. Quarcprimijm eorum fcnten- 
tiam cxplicabimus . dcindequodnilconcludant oftcndcmus. oai- 
nia autcm,qua? a nobis diccntur^in figurafccundccnoftiaf dcmoii- 
ftrationisinfpiciantur ;accipi crdo lciliict } !: ri mj^if ixt CaJ?- 
danipronoftro ACE F plano ^ & lincam MN ipfius prolinca 
RP noftra^&pundum N ciuspropun<5lo P noftro ,&liucam 
TR ipfiuspro SQ^noftra, & pundum R cius propunv^io CL 
noftroj&lincas ST, GM ipfiusprolineis M S^ GR noftris, 
&CircuIum QP ipfius pro Circulo NO noHro, & Circulum 
yX ciuspro;Circulo HI noftro. HisdccIaratis,dicoqu6d ver- 
borum Cardani talcfcnfum cft. Cum oftcndiiTctipfc lineam M S 
C & loquor nunc in noftra figuraj cam habcre rationcm ad lincam 
GR, quamhabctlinca RP adlincam S volcnsprobarc RP 
effemaiorcm ipfa SQ, vrcx hoc concludcrct ctiam ipfam MS 
maiorcm clTc quam G R : probat hocillis vcrbis. Sed MNmaior 
esi TR ( quta ft duceretur per N fuperfictcs &c. ) qua? vcrba inno- 
ftrafiguraficIcgantur.Scd RP maioreft SQ^Cquiafiduccretur 
.pcrpundum P planumParallclumplano ACEF, ipfumvtique 
dudlumplanumcadcrctcxtrapundum Q; alitcroccurrerct ipfi 
ACEF plano^quia dimcticnsCircuh NO cftminordimcticn- 
teCircuIi HI, &pIanaCirculorum ipforumfuntparallcla^igitur 
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MSmaiorcftquam 
G R. Sic legi debet 
Cardani verba in no 
ftrafigura^quorum 
(fiitalegantur ^cla- 
ra eritfententiaJn- 
quir.n.qu6dRPma 
ior cft quam S 
hac fciliccc ratione. 
quia fi ducerctur p 
pundum P planum 
vnum parallelum pla 
no A C E F^ipsu nc- 
ccflario caderet ex- 
trapun<5lum Q; ca- 
^ensautc extra pu- 
^u Q, fecabitfeex- 
tra Conum cu EF 
KL planoipfiusHy 
pcrbolcs,& commu 
nis corum fedtio erit 
pcr tertiam propo. 
vndecimilib.EIcmc. 
Eucl. refta linea ipfi 
F E paralellapcrfex 
tamdecima propofi- 
tioncm eiufdcm; cui p 
quidcm parallelae oc 
currct ipfa S Q fi 
cxtra Conumprodu 
catur,quonia SQ^ 
& RP parallclajsut 
per candcm lextamdecimam cum ex fuppofitionc in parallelis fint 
planis : qu^ aiitem cum vna parallelarum coincidit.cr; altcra etiam 
comcidet li m mfinitum producatur pcr vltimam dcfinitionem,& 
trice imam propofirionc i.lib.EIemen.EucI. Quare cum iam diifta 
paral daoccurratipfi S Q cxtraConu produ(5l;e,fier vrinucvnu 
parallclogramuiu, cuius latcra erunt ipfa parallcla, & S Q^produ^ 




aa , & S R, & R P . cum autcm paraUelogrammorunvlatera op^ 
pofitafiatfqualiapcr ,4.propofit.eiufAi.EIemen.ergo SQprj^ 
Sueiatotaeritjequalisipfi RP. igiturpernonaCom.Sent.ctufdc. 
primi pars ipfius produftar , ipfa videlicet S Q. crit mmor quattj 
kP. HocmodoJrobatCardanusIineam RP efremaiora quan^ 
SaQupdautemplanumipfum, quod per pundum P ducitur 
paMilehrmipfi ACEF plano^neceffariecadat extra punau Q, 
Lprobat Cardanus. Si extra pundum QjiQti caderet/cd in ip- 
fo Q, velintraipfum.-occurrercttpfi ACEF plano : iion potel* 
autcmipfioccurrerecijmparallelum ipfi ducatur Cparallela entni. 
planafuntperoaauadcfinit.i I lib.Elem.Eud.qu2fibinon coin^ 
cidunt ) ergo patet quod extra cadet . Quod vero tam diau planu 
plano ACEF occurreret fi caderetinpun^ao Q^ vcl' intra ip- 
fum,hincprobat,-quiadimetiensCirculi NO cftmmordimetie^ 
teCirculi HI, &planaeorunaemCirculorumparal!elafunt.Hoc 
itaquc eft vcrborfi fcnlum . Vcriim probatio haec maxime peccat , 
quoniamniIconcIudit,quod quidem facilc cognofcitur . quanda 
enim iti vltima probationis panicula probat planu , quod Pf r B""?» 
£tum P duciturplano A C E F parallelu occurrerc tpfi A C t.t 
planoficadatinpun£lo Q., veliiuraipfum; quia dimcticns v.irr 
culi NO cftminordimcucnteCirculi H I, &pUnaipI 'ruCir^ 
culorura funt parallela : tunc ni! mihi concluderc vidctur , na h pia^ 
num,quod duciturplano AC E F paraUelum.duccreturpcr ex- 
tremu dimetientis Circuli maioris , caderetque in extrcmo dime- 
tientis Circuli minoris , vel intra eius cxtremu , tunc fequeretur 
nccefllirioplanuilludoccurrcret ACEF plano, propterea^di- 
uieticsCirculi NO cftminor dimcticteCircuh HI, &planaeqv 
fundc Circuloru funt inuicc parallcla . na dimetietes ipff cum imt 
in plani$-parallclis,& in plano tnaguli per axem Coni ( vt patct pqr 
quartam petitionem huius) erunt per fextamdectmam propoij- 
tionemvndccimilibriElcmcntorum Euclidis muicem parallcls: 
cu>n autcm (intetiam inxqmi!es,hinc ncccifano fcqueretur quod 
xommunis fcciio plani rnagul. per axem Coni,& ipdus plant,quod 
ducercturplano ACEF purallelum,ficaderettnextrcmitatc,ve] 
intraextrcmitatcm dimetientis circuli mtnons; og^^MnerctJinea: 
AC. nam fi pertcrminos duarum linearum parAllclarum.&tn- 
^qualium rcdx producantur line«: illas ad partcm mmoris pa- 
rallelccconcunerceftneceire. quodXhcorema vcriilimum ciu« 
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abEudlcli^Elcmenf.^ 
nienris dependct,dG 
rnonftraturq; a Vi- 
tellione in fextadeci- 
mapropofitionepri 
hii libri fuce Pcrfpc- 
^tiua?. Cum igitur 
hnea? ilYx in verticc 
Coni fibi coincide- 
rent , neceflario pla- 
nia tjuoquc illaduo, 
iii quibus ipteTunt, 
ibide fefe tnngerent. 
Hoc itaquepa<ftora 
tio Cardani conclu- 
deret,qu6d fciliccc 
plana illa fibi occur- 
rerent propterea ^ 
circuloru dimetien- 
tes insequales , & pa- 
rallela? funt, quauis 
tiocadremno effet. 
At quoniam pla- 
num illud non du- 
titur per extremita- 
tem dimetientis cir- 
culi maioris , fed per £ 
'pundum P, idcirco 
ratio non concludit. 
dimetientium enim 
inarqualitas,&paral 
lela pofitio non eft 

caufaquodplanumduaumpcrpundum P plano ACEF pa- 
rallelum^cidem ACEF planooccurrat (quandoquidcm planum 
dudumpcrpundum P poteftitaproduci verfiisConi Verticem, 
ytnontangatCtiamipfasdimetientes*; tamen fi in figno Q, vel 
intrajpfumcaderet;,cumpIano ACEF concurrat) fcd verahu- 
- ius concurfus caufa eft linearum R P, & S d insequalitas A paral- 

lela 




r 

■ 



E R R O R E S. 



19 r 



lela poHftio , Qii^d fi dicat aliquij?^ex in^qilalitate dimetientium obicai<^. 
Jc^^chderelincarum R P , S Qjn2equalitdtem,arquc iccircoCar^ 
daniim cx iniequalitate dimciicntium arguere: huic refpondeo, Rcfponfio. 
quod tunc ficretPetitio principij. quoniam quod probarevult 
Cardatiy:^eftin3equalitasiinearu RP,5Q» quam fi imraediateij 
vclpcr aUud medium magis remotun? fijflponatjdubio procul priil 
cipium pict4t,idcii\q; probat pcr idc . talis.n.e(ret ciu5 argumctatio. 
Dicogrlinea RPeftmaior SQ,quiafiducereturperfignu P pla 
nu parallclum plano A C E cadcrct exwa fignu R; aliter feque* 
retur hocabfurdumquoddidum planu occurrcreteidem plano 
AGEF, cui parallelumduciturj quiadimetienscirculi NO eft 
minor dimcticntccirculi HL & planaipforum circulorum pa^ 
rallela fgnt.hoceftquialinca RP eftmaiorquam SQ^quaquir 
^em probatione nil vitiofii^is. Nullo modo igitur hxc Cardani dc- 
monftratio.feruari potcft, quoniam vcl nihilconcludit, vel 
principium pctitj vt iam oftendimus. Quapropter 
non eft co modo probandum lincam R P cflc 
niaiorcm .linea SQ^quoCardanusidprOr 
bareconatur: fcd itavt nos in fecun- 
da noftra demonftratione dc- 
dcmonftrauimus. Hiecita- 
qucdetribus quoquc 
infignioribus de- 
monftratio- 
nis 

Cardani deliquijs 
diftaiint-r 
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3J^^5^5gi R O N T I V S an tem Fin«u$ in libello fuo de Specu-:^ 
lo.uftoribiBroBfemanobis propofitum demonftra^ 
ati^ff I iiitcodcmonftrandimodo^quemnosin tertiano. 
^^^"^M ftradcmonftratloncfub pcrfedione, vniuerfalique 
^^^^^ dofirina redcgimus . Nam eius quidem demonftra^ 
tio cum maximas habct impcrfcdicnes , tu particulatim in Cono 
tantumre<51anguIopropo(itumdcmonftrat: cum tamen inomni 
Conovcriim (it. J /emonftratautcmOrontiusprarfcnsProblema 
non foliiu) de duabus lincis reda, & Hyperbolica^in eodem plano 
laccptibus, vcrum etiamdeduabusdiftislineis no in eodeplanoi 
fcdin vnaConifupcrficiecxiftentibus.quodnos quoquead Cal- 
ccm trrtia? noftra?dcm6ftrationisfubiunximus.JnhisitaquQdua- 
busfuisyemonftrationibuspra?termultadeliquia,&infinitas con- 
ftfudionum^confequentiarumquerationcs omiflas (Vt exnoftra 
tcrtiacicmonftraticnequifqueconijccre potcft) qua? fortafTe to- 
!erariponuntitrespotiffimumerrorcscommific> quinuUomodo 
^Tcnlll' tolcrandifunt. Primus crror taHs cft. Volcns Orontiusprobarc 
lineam N R ^& loquor in figura noftra? tcrtia? dcmonftracionis) 
maicrcm cflclinca P S, ex quo porro tota illa dcpendct demon- 
ftratio : probat illud ex eo ^ quod a?qualcs reda? linear ab inxquali- 
bus circulisincequalcs (ccanc circunfcrentias, minorcmquidcm a 
maiori, maiorcm vcro a fiirioti . Quod abtem hoc fuum Theore- 
ma vcrum fic, fic ille confirmat ; Quoniam (inquit ) plus incurua- 
turminor,quam ipfe maiorcirculus. Quantum auccm ratio haec 
dcbilisjnanisqucfic^hincintuendumeft: quoniam nosin fuperio- 
ribus oftendimus quod sequalcs rcdx linca? ab inxqual bus circu- 
lis inarqualesaufcruntcirciinferentias non fo!um mmorcmama- 
iori, & maiorem a minorijfedetiam maiorem amaiori , & mino- 
rem a minori circuIo,in minoribus lcilicet , atque maioribus circu- 
lorum fcgmentis ; & tamen circulus minor femper plus incuruatur 
quam maior. ca igitur ratio nuUa eft. Quare Theorema Oron- 
tij non vniucrse vcrum cft, atque indcmonftratum remanct , cum 
eius:r»iio tV{n^oncludat. & confequenter lineam NR linea PS 
maioici^ii cfte^ indcmonftratum rehnquicur. Ciun auccm cx 

hoc 
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hoc tota dcpendeat Problcmatis dcmonftratio, manifeftum cll 
Orontium potius nugari , quam demonftrare. Nos rer6 rt dc- 
monftrationem Iianc exaae traderemus , prius Theorcma hoc 
ad vniucrfilcm doarinam rcdegimus, vmuerse<^; dcmonftraui- 
mus; cx cuius dcmonftrationc Corollarium manifeftum excer- 
pfimus,Iineamfcilicct NR encmaiorcm PS. nam harum hnca- 
rum inarqualitas potius cft caufa insrqualitatis circunfcrcnturum, 
quam e conucrfo . quandoquidcm in dcmonftranda circunfcrcn- 
tiarum insequalitatc priiis apparet nobis harum re^larum linca- 
rum in3equalicas,cx qua poftea circunferentiarum quoquc in«qua 
Htasconcluditur. vtinnoftra illius Theorcmatis dcnionftrationc 
quifq; confpiccrc poteft . Is itaquc fit primus , infignisquc Oron- 
tijerror. Secundus autcm cft idcmmct cum fecundo Verneri, Oro^^^^^^^^^ 
qucmcrroremomnes,quosvidi huius rci Autores commifcrunt, 
prxtcrCardanum. Tcrtius vcro cft huiufmodi. In finc fuaepri- Or#ntij tct- 
mx dcmonftrationis,in qua demonftrat Problcmapropofitumde «"«^- 
duabus lineis rcda, & inflexa in vna Coni fuperficic , & non in co- 
demplanoconfiftcntibus : volcns probarepartcm illam Problcma 
tis,qu2e ait lincas ipfas in infinitum produitas nunquam fibi coin- 
ciderc ; probat cam his vcrbis . ^^^o magis igitur AD, & FG 
linea tn contwuurn productntur ad fartes qutdtm & G ^ tantopro- 
piore s euadcnt : & nthilowwus eas tandem conucntre efi imfophile , x'/- 
fotCyCju.t in plams conjijiunt t?2uicem parallelis, exipfa ConJIru^ione , & 
Jemper tantum ad mmusinutcem dijlahunty quanta ejl Itnearecta^tri- 
que pr^diCiarum fuperficterum perpendtcularts . vtraque tgitur propo- 
fittonispars venpma relinquitur . H^c funt Orontij vcrba, qu« 
per feclarafunt; fcdmaxima falfitatcmcontinent. Noneftenim 
verum quod fcmpcr tantum ad miniis illaedux lincaeinuiccm difta 
bunt^quantacftlinearcaavtriqucprcedidlarumplanarumfuperfi- 
cicrum pcrpcndicularis, vt ait Orontius ; quoniam rcda Imca 
vtnqucpr^ediaorumplanorum pcrpcndicularis nuUo modopo- 
teftcffc ipfarumlinearum diftantia,cum nonambas,fcd altcram 
tanriimcarumtangat, Quonampadoigitur duac ill? Imca?fcm- 
per tantum ad minus inuiccm diftabunt,quata eft hnca rcita vtriq; 
duorum p!anorum,in quibus ill? Imcae funt, pcrpcndicularisjcum 
ipla pcrpcndicuLiris ipfarum lincarum diftantia clfe minimepoflit? 
ti^cmph gratia in figuiaTcrti^r noftrse Dcmonftrationis^quomo- 
do hnea \ G inflix^aa ittU A D tantiun ad miiius diftabit, quan- 
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taeft retaalinea MS vtriq; tum Hypcrbolis, tum pcraxem trian. 
■gul.planopcrpendicularis,cC,mtamenipfa MS ipfam A D Z 
tangat,ideoqueearumIincarumdiftantiaefre non poffic? <wj. 
.betemmduarumlinearumdiftantiaterminis /uisambas ip/L at- 
tmgerc debct . quod aucem rc(fta linea vaic]nc illoi u.n planorum 

Sr.?;^? " ' 7" P"^!^ "'i' 'P^^^i"" duarun.^lmcarum 

Kn^^Tn '"^^'^''""°^'"'^8"'''»P^°^«"'-- Siab aiiquopun- 
- /^KKT ^'■.•^^^^"'•'•^^^'in^adredosangulosplano ADi',vt 
ipfa N T ; ent per tcrtiam definitionem vndecimi lib. Elcm. Eucl 
adre^aosangulosdimctiemicirculi conicce b-afi paralldi pcr pun- 
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ftumillud trafientis. vndepcri^prop.tertij lib.eorundeextraip- 
fum LNO circulumcadet^ideoquenontangctinflexam FG li- 
neam ( fi enim tangeret^intra circulum caderetpcr fecundam pro 
pofitionem eiufdcm tcrtij ) & nihilofecius vtrique ipforum plaiio- 
rum perpcndicularis eft,quoniam duobusplanis parallelis cxiften- 
tibus qua? alteri eorum perpendicularis cft ; rcliquo etiam pcrpen- 
dicularis erit.vt patct ex i6 prop. vndccimi,& 2 9 primi,& tcnia de- 
finitionc vndecimi lib.EIemcn. Eucl.vtque probat VitcIIio in 25 
prop. fuiprimilibri. idem autcm oftendetur de omnibusalijsli- 
neis a rcdla A D plano A D E, & plano Hyperbolcspcrpcndicu 
laribus dudlis. PnTtcrea fi ab aliquo inf ex^ F G lincxpundo cri 
gatur ad redlos angulos plano Hypcrbolis re<ffa Iinca,qua? (ratione 
iamdida^planoetiam ADE perpedicularisfit^qucmadmodura 
ipfa LR, neceflTario cadct intra LNO circulum; quoniam per 
quintampctirio,primi lib.EIemcnt.EucI.Iinca? NR inpartcsR 
occurrcrc dcbcr,cum anguli RLN, & RNL duobus rcdis mi- 
norcs fint. anguli.n. R L T, & R N T pcr Conftr.& per tcrtia dcfin. 
T 1 lib.eorundc Eicm.rcdi funt . Cum igitur linca L R vtriq; plano 
perpcndicularis intracirculum cadat,manifcftum cft g> non contin 
^itlincam AD. Similiter autem oftendi potcftg^ocs aliaelinCcT, 
qua?alinea FG inflcxaplano Hypcrbolico,& plano ADE trian 
gulari pcrpcndicularcs duda?funt,ipf;nTi A ):> non tangcnt; quod 
eratprobandnm . Cumitaq; vcrum fit g> rc(5^^1incaj vtriq; illorum 
duorumplanorumperpendiculares nonpofliint nifi altcram ipfa- 
rum AD3FG linearu attingcrejpcrfpicuumcftgjncqjCtiaiplaru 
diftanri;e cflc poflunt . Qiiarcdidu Orontij f#um omnino relin- 
quitur,gj ncpc dux iWx A D , & F G lincf fcmper tantum ad mi- 
nus inuiccm diftabunt.quanta eft lincarcfta Vtriqi:cpra?di(5lorum 
planorumpcrpcndicularis. Quum.n.linea: L R,&NT fint vtriq; 
planopcrpcndicuIares>nullf aliapabcirdcm L,J>I pundtis ducipofr 
funt lincc,quae eifdcm planis pcrpcndicularcs fint per i j prop.vni 
dccimi libri eorundcm Elemen. at L R, & N T, omncsq; ciufmo*. 
di linefvtriqucplanoperpcndicuIares,nul!o modo linearuin A IX 
& F G. diftantiaf cflt pofliint $ ncn diftanr igitur fcmpcr tamiim ad 
minus inuicem, quantacftlincarcaavtriqueplanopcrpendicuia- 
ris: imo fcmpcr maiori adinuiccm intcruallo diftabunr^ quam fit 
linea refta vtriq;ipforumplanoi u pcrpcndicularis. Si.n.a vun<Jio 
L adredaAD Imcavna ptrptudicularisducatur^critpcr rpprp- 
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pofitioncm primi libri Elemen. EucL raaior quam L R vtriq; pla- 
no pcrpendicularis; quoniam per tertiam defiii. vndccimi lib. eo- 
rundemangulumrc(aumfubtcndit:>eumfcihcct,quiad R fignuni 
cft.ldeetiavcrucritdcoibusalijslineis ab FG lincainflcxaad re 
£ti AD pcrpcndicularibus dudis. ar ipf? pcrpcdiculares (yt in fu 
perioribus didlum eft) minimf funt diftantif ipfaru F G, A I> linca 
ru ; plus crgo seper inuice diftabut ipff AD, FG Iincf,quani ^t rc 
dalirca vtriq,- duoruiadidtojruplanoiuperpcdicularis. Q«;aobrc 
patet etia tertius Orotij error. Hfcaut ad Orotiu quoq; didta ji ir,. 
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PELETARIVM. 

^g^^piJW A C O B V S vero Pdetarius in Commentario fuo 
^^gi^ deContaaulinearumremhaCjdequalaboramus, 
tetigit. &primiimquidemiuxtaPrifcorumviamre 
ipfambreuiterdemoftrare tentauit,&vfuseftmo- 
^Jji^^ do demonftrandi Cardani , fed brcuiter quidem,ac 
imperfeite . nam alteru Problematis membrum , nempe linearum Primui Pdc 
continuam appropinquationem quodam appareti figno , debiliq; tonj crror . . 
potius conieaura,quam Geometrica ratione oftendit. Cum enim 
(inquit ipfe J latus Hyperbolis perpetuo , & gradatim afcendat 
verfus Coni bafin, propterea quod Circuli,quibus Conus ipfe c6- 
ftatjcontinue maiores fiunt verfus bafim ipfam j re6la autcm linea, 
ad quam debet latus Hyperboles approximari, in fuo plano immu 
tabilis maneat : procul dubio ( inquit ) ipfa inflexa linca fecudum 
augumentum Circulorumcontinuectiam propior fiet ipfiredae 
Mntx. Hoc pado membrum hoc demonftrat Pelctarius.Quantuni 
aute ratio h^ec imbecilla fit ^ a Geometricisque rationibus alicna^, 
ncmo eft, qui non vidcat. nulla enim rei caufam dicit , fed quanda 
potiiisprobabilem imaginationcm. quodnanqueCirculi vcrfus 
Coni bafin maiores fcmpcr fiant, latusque Hypcrbolis perpetuo, 
& gradatim vcrfus bafim afcendat ; verum, & nccelfarium eft. non 
ex hoc tamen linearum cotinua appropinquatio necelfario fequi- 
tur.Quid enim fi quis redam illam lineam,quae a ccntro Hyperbo- 
lcs oritur , quamque in fuperioribus affc£tioni iam didlae iuccum- 
beredemoftrauimus ; no debkis conditionibus protrahat? vtrum 
cocinuelateri Hyperbolispcrpetu63& gradatim vcrfus Coniba- 
fim afccndcntiappropinquct,& nunquamcoincidat? nonne poffet 
etiam ita protrahi vt quantum inflexa illa linca continne afccndit, 
t antum hxCy fcilicet reaa illam efftigiat^ab eaque rcccdat ? non eft 
igiturcau(iihuiufceafrcClionisncccirariailla , quam dicitPelcta* 
rius-,fedcontingcns quacdam, ac probabilis conicdura . quam 
alien» vcro huiufcemodi rarioncs a Geometria fint, audiamus ^^^^^ 
Ariftotelcmalfcrentem, fimilccifc a Rhctorico dcmonftracio. ^ "e/^^J.,^^^^ 
ncs exigere , & Machemacico probabiliter difj^utanti alfcnti- 
ri : uccnon in Platonc Simmiam diccncem * Qjipntam ex ^^ppa- 
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rentihm demonJtrdntes vanos ejje Jrio^. Multuin itaqncdcficitPr-r 
piato in letarius in iam didi membri dcmonflratioric . At in f cfiquo ment^! 
Phfdone. brodemonftrandomaximumctiam-partus eft ddiquium. pro - 
batenimilludeomodo, quo Cardanus. cum autcm oftenderc 
Scceaus Pe- vclitplanum, in quo eft illa ro<fl:a Iinea>quae' Hypcrboli femper ma^ 
lcurijcrror. gjj magisquc annucrc, & nunquam illi occurrerc^debet i non tan- 
gcre Coni fuperficicm , nifi in vna te<5i:a linca iam didx rcdae linecB 
parallcla: tali vtitur rationc . Intelligatur Cinquit ) plana fupcrficics 
fupcr Cono iaccns fccundum longitudincm, quse quidcm fuperfi-. 
cicsvnicafuilincaConum tangct, conftatcnimipfainfinitisliucis^ 
redis,& Conusinfinitiscirculisrlincavero rcdafiuefecetcircBiJuj 
fiuc tangat ; cum in vnico puncfto fecat^^ tangit. Hajcxjftrratio Pc- 
lctarij, pcr quam dcmonftrarc crcdit planum illud nUUibi tangere 
Conifupcrficicm, quam in illarcxflalinca . Quod aiixem rado haec 
nil concludat , fic oftcndemu^s . Primo quidcm c i m dicit.Linca ver 
ro rcdta fiuc fccet circulum, fiuc tangat ; cum in vnico pPfko fccat 
& tangit. falfum dicit . Nam nulla rccfta linea circulum fccas in vno^ 
tantum puncflo cum fecarcpotcft.Si cnim incirculicircunferentia 
duoquaflibctpundafufccptafuerint, rcilalinea, quseipfapunfla. 
coniungitjtota intra circulum cadit pcr fccundam pfopofiriaiicm. 
tcrtij libri Elemcntorum Euclidis.-talisqucIineariuxia^EucIidis dofr 
(ftrinamdicirur fecare circulum; qua: fi ctiamininfinitum vci cXf 
altera^ vcl cx vtraquc partc producatur, fcmper fecans;cineuiQ;VQ-^ 
cabitur . paiTim enim Euclidcs cum de rcda linca circulum fecante 
fecir mcntioncm, fcmpcr de illa rccSta linea intclligit,qua: intra cir.-» 
culum abvnocircunfcrcnti^epunfto ad aliud tranfit. exempligra-j 
tia in tricefimafccunda propofitionc tcrtij libri corundcm Elcmc* 
forum cum dicit SiCirculutettgeritdliquare^laltne/t^ a fontaUuautS 
dd Circulnferducatur ejudda re^almea Circulu fecam\: angult^quos ad 
^ntingentem factt^Aquales erunttfs.cjta m alterrns CircuUJegykAcntu exi 
Sunt.angulis. Similitcr cum in triccfimafexta propofit lonc eiufde 
dicit St extra Ctrculum fumatur pun^fum abejucd, ab eog^ m Cwipulum 
cadant dua recf^ line^, quarum altera quidem Ctrculum fecet.ahera ve- 
ro tangat : quod a tota fecante, & exterius inter pun^um*^ & conki xam 
drcunferentiam ajfumpta comprehendttur reUanguLum , d^quale (Jlei , 
quod a tangente defc4 tbttur quadrato. Ex his cnin^ multisquc vl^yt !or 
cis manifcftum cft lineam Circulum fccantem "cam ab Eiiclidc ac^ 
cipi, oux circuli circunfercntiam in duobus tan:um pundis fccat, 
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ipfum vero Circulum in infinitis. rcftanaque linea Circuli drcun- 
ferentia cum bis fecet,duobus in pundis fecat ^'omnis cnim line^ 
lineam femelfecans ,in vnico duntaxat punfto fecabit ) rcCca vcro 
linea planam figuram vndcquaqueclaufam C qualis eft Circulus) fi 
fecueritjinfinitis in punftis camfccabit^cum infinitapiindta in ip- 
fafccantereiaalineafufcipipofrmt, perqux figuram ipfamfecat. 
de huiufceraodi igitur rccais iineis Circulu fccantibus omncs bo- 
ni loquuntur Geomctrse, dc liisquc corum propofitioncs vcritatc 
dicunt. qucE tamcn nuUo pafto Circulum^vel eius circunfcrentiam 
invnicopundh)fccarcpo(runt;fcd circunfcrentiamquidcinduo- 
bus, Circulum vero in infinitis , vc oftendimus . Fatfum igitur dicit 
Pclctarius, cum alTcrat redtam lincam in vnico pu:^o Circulum fc- 
care . fi enim Circuiu accipit pro figura plana ( vc definicur ab Eu- 
clide,vtqucab omnibusoptimis Geometris accipitur; quod didt 
proculdubiofalfum eft: fi vero Circulum pro Circuli circunfjren- 
tia intclligit ( vc plerique Geomctria; ignari faciunt) rurfus falfum 
dicit . Si autemfortc dicat Peletarius Circulum cgo pro circuafc^ Obicftio. 
rentiafufcipio, & vcrum dico,quia recaim !inea:n fccanrem intcU 
licyo cam , qusB cum fccct circunferentiam in vnico pund^o , adhuc 
non perucnit,vel perucnirc non poteft ad aliud eiufdem circunfe- 
rcntixpunclumvtinduobuspuncSis camfecec, atquc idcirco in 
vnico tantum pun<ao cam fecabit : huic obicclioni fic occurrendu 
eft.Linearc^aafecansCircuIi circunfercciam dupliciceraccipipo- Refponfio. 
teft, aut in codem plano, in quo eft ipla circunfcrentia , aut non in 
eodcm. quod fi fucrit in codcm plano, atque (vzin obieitione di- 
citur ) ad aliudcircunfercncixfignum adhucno peruenit,ha?cvti»- 
que cum per fecundam pecicioncm primi libri Elementorum Eu* 
clidis in dire<aum,& conrinuum produci polTiC; proculdubio in al;- 
tcro quoquc puntfto circunferenciam ipHun fecabit . quare fulfuaa 
erit dicerc quod linea rcita circunfcrentiam (ecans , in vnico tan^ 
tum cam punilo fecat^cum in alio quoque pundo eam fccare pof- 
fit. At fi re<aa linea circunfercntiam fecans non in eodcm cum ipla 
planofuerit, idcoquead aliud circunferctiir fignumperuenire no 
potucrit ; quanuis calis linca ( de qua rcucra Pelecariu^ impropric 
locutus intelligit) circunfercntiamin vno tantum pundlo fecet:ta- 
men impropnc iccms circunfcrcnciam , vcl [ccms Circulum dici- 
tunqUoniamnullaaliarciJaliiieafccansCirculumjVelCircuIicir- 

cunferentiam proprie a peritis in Gcometria vocatur , pr acccr illa , 
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quam iam diximus. Quod fi ctiam fecans circunfercntiam,vel Cir- 
culum improprie talis rciJta linea vocari admittacur, dico quod ra* 
... , tio Pclctarij nil concludit . Intelligatur cnim ( qucmadmodum aic 
ipfe ) planum fuper (jilonicam fuperficicm iaccns fecundiim logitu- 
dinem. fi itaque planum hoc vnica fui linea tangere Conum ca ra? 
tioncprobctur,quiafcilicetplanum ipfum infinitasinferecipcrc 
poflit redas lincas,& Conica fuperficies infinitos parallelos Circu 
los, rei^a vero linea fiuc fccct Circulum , fiue tangat ; eum in vni* 
co pundo fccat5& tangit ; dico quod nihil concluditur. naomnes 
quidemredaelincap, quaeCirculosillostangunt ; invnicopuncto 
tangcnt , atquc cxtra Conum totar cadcnt pcr fextadecimam pro- 
pofitioncm tertij libri Elementorum Euclidis,&ciuscorolIarium. 
non omnes au tem tz£tx lineo? , quse Circulos illos fccant, quanuis 
in vnico etiam pundo feccnt, totar extra Conum cadci: fcd poffunt 
cffe qua?da linea?, quae in vnico pundto Circulos illos co mo- 
do impropric fecent, & tame tota? intra Conum cadcnt ; & planu, 
in quibus illa? funt, Conum fecabit. non concludit igitur rado ha?c: 
redlae lincae Circulum in Coni fuperficic iacentem tangentcs, vel 
fccantcs in vnico tangunt, vel fecant pun^to ; ergo planuro^in quo 
funt illx rc<5lae lineiie, vnica foi linea Conum taget. poteft enim cti5 
non tangerc, fedfccare, vtiam diximus. Alitcr autem hocproba^ 
dum eftjqucmadmodum nos tum direde , tum indircde in fecunr 
danoftradcmonftrationeiddcmonftrauimus. Duos itaquciam 
didoscomifiterrorcsPeletarius indcmonftrado propofito Pro- 
blematebreuitcr,atqucconcisciuxta Antiquorum demoftratio* 
nem . Cum autem hoc modo rcm ipfam dcmonftrafTct ; fubiungit 
quodcainucntioAntiquorum cftacutaquidcm,& Geometiica 
^rorfus : fcd quae non cxplicet cx quo gencrc linearum fit ea, quae 
in eodcm plano tcCtx linca? fcmpcr magis ac magis appropinquat, 
nunquaipfi coincidcns.non nuiliscnim (inquitiple) vidcripof» 
fit reaa,proptcrca quod rcfti^rime proccdcrc vicictur in fupcrficie 
Coni 5 quod Ca?Iius Calcagninus putauit • Quamc brcm ( inquit ) 
locuspoftulatvtlinc2eiliiusortum,rationcm,naturanu]ucobocu- 
losponam. fubiunxitquc demum duas iliasimpcrfedasdcmon- 
ftrationcs, quas nos fupcrius perfcil^tionc donauimus > pcr casque 
cum propofitun) Problcma duobus modis dcmofharc, tum didae 
rmms Pc- lincjeiiaturamamfcftarcvoluit. In hac autcm partc toto coelo cr- 
rarc mini vidctur. cum Ciiun diut Anuquorum inucntioncm non 

CXpii- 
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iji eare cx quo genere lincarum] fic illa iam cHcaa Imca , magnoperc 

2ft hallucinatur.Nam Apolionius quidcm in duodccimapropofido- 

it neprimilibriConicorupulchcrrimc ortu,& formam,& naturam, Ap^Uonitt*. 

^ propriamq; eiusaflTeitionc cxpIicat^quibu.^ omnibus «ic rcu!ari5& 

flt I reda diftinguitur; inter miftasq; lineas coliocatur3& vocacur Hy-: 

' perbole : vtetia ipfcPelctarius fibicotradicensfatetur cunidicat- 

I iiecjuedubiHmeJlquiniffa€xearMmfitgen€re,quasexAf<iUornopr^^^ 
Itt I nunt , latus fcUuet /Jyperboles . Praetcrea Gemmus aniiquilTuTius in Gcminni, 

^ 1 Geometria , omniquc iaude dignus fcriptor ( referente Proclo in Prociu*. 

libro fecundo Com.mentariorum in primum librum Euclidis Ele- 
)ei mentorum Commcntario quarto ) lineas quidem bifaria diuide- 

a# bat, in fimplices nempc,& miftas : & fimplices quidem,in re6bas,& 

%% I circulares ; miftas vero^m planas, & folidas : & planas quidem , in 

it \ fibi coincidentcs, vt Cyffoides & in eas 5 qua: in infinitum produ- 

I cuntur^vt Hcliccs: folidas verojin eas,quae circa Solida fine vlla ip- 

forum Solidorum fedionc defcribuntur, quales funt Helices circa 
C: Sphapram,vel Conum^vel Cylindrum defcriptas ; & in eas y quae ex ^ 

el I Solidorum fedlione oriuntur , vc tres Conicae Sedioncs , Parabole 

10 I fcilicct , Hypcrbole , & Ellipfis . Ecce quani dilucide Geminus , & 

i2 Proclus declaranc illius HncaE naturam effc non reitam,neque cir- 

\r I culare, fed cx his mifta . Ariftocelcs ecia in primo dc Coelo trcs ait Ariftotcles 

X- c(remotusre<5^um,circuIarem,&tertiunvcxhismiftum; quoniam lol^xt!^^ 

tH I ( inquic) tres funt cria Iineaf,re<5la,& circularis, & cx his mifta. cum 

5- autelinea illajdequaloq^uimur, neque rcdta, ncquecircularis fit, 

>► ' (ed Hyperbole ; ncccfTario ex genere miftarum erit.Ioannes ctiam lo. Vcrnc ] 

jit Vernerus Prob!ema,de quo agimus,fic propofuit . Duasproducere ™* * 

:a lineas alteram re&am , alteram inflexam, qu^ Hyptrhole Coni Selito efi, ' | 

ae qua ejuanto ampltus producuntur/o magis vtcifsim appropimptam.^nm- | 

Lt, quam coincidentes,etiam fi tn tnfinttum producantur. Simili ter Hiero- 

>A nymus Cardanus fic Probicma proponit. Duas tnuenire Itneas in eo- Ctrdanus . 

ie^ dem plano,quarum altera ertt re6ia,reUqMa latus Hyperholes^quafemper 

W/fl^' fihtinutcemmagis approxtmahuntur ,& nunquamfetangent . Omnes 

itaque tam Prifci^^quam Recentiores Autores lineam hancHyper- 
ci- bolem^ac propterea ex gencre miftaru eife explicat^lpraeccr Calca- c?lij Calca 

Je gninum,qui reucra deccptus eft ; quoniam in EpiftoIa,quam fcri- 8^^«^«"^^ • 

:ae pfit ad lacobu Zienglerum, ambas iam diiias lincas redas elTe ait, 

Malcigicur Pclctarius Antiquorum inuencionemjmentcmqiper- 
^ ccpiccumdkat cosgcnusilhuslin^wenon. expluialfe. Veium in 

Cc duabus 
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duabus illis demonftrationibus^tn quibus ipfe ortum,rationem3& 
naturam illius lineae ob oculosponcre inquit, in multos etiain infi- 
gniorcs errorescUapfus cft. quos vt facilepoffimusoftendcre^vcr 
ba cius in mcdium adducemus,qujr funt huiufmodi Sii h^fue Cir- 
<mIms ABA, cuiuscentrum Cy&diameter AB: Jst^lined reffj DE 
circulumtangtnsin A fun£io . tuminter duo funita C,&B didmt- 
tri ftfifuuur fluracetra {acnHcqudiuorfufiefiJfefdtis^t) H^Kyl,^M^ 




fitffnqmkusdefcntdntur qudtuor circuU A KA^ A P Ay A£l^^> & 
A^RAy trdnfeuntesinter DE re^dm,& ABA fertfheridm^ fej^ «r- 
terfi tdngentesinteriusin A fun^o. Bt mdmfelium ejl.horum ifudr 
fuorCirculorum ferifberids fduldtimy&fermomentd froftqres ferttffi 
reifit D E y frout maior^sjiunt . Idm fumdtur fMncium S infertf he- 
rid^AN froximeA fun£iuiit:fQjlinfertfh€rtd AP, ^udfMn^um, 
quod frofius dcceddt dd reclam B E > ijuavt fMnfium S . J^uod (juo- 
mam fud notd commode Jfgnart nefjm , ziocttur pupQum ficundun^. 
Sitdetnde tn fertfherid A dliud fun^ium ^quod froftusfit tffmet 
DEy quamfunhum fecundum y dtcatur^ fun^ttmterttum • Dcmum 
in fcrtfherid ARy ftt fun^umfrofius accedens adedndem DE^ qudm 
tertium : dtque hoc nominetur fun^ium qudrtum . Sic^ continue tnteL- 

ligdntur 
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iiMnitttrmn dueiftr contiBum A,fri«fAi$smMtes^M6rMi»cen. 
MbiA-B MtA: itqueinijs notentur ordin4tim punffa froftorJ Unts 
i>E.tandemperhMPi0>aafrimum,fecundum/erttumyquM-tMm,& 
fi:g,i4effint pUri, duc4turlinta ST : ^U4m mJn^eitum eftj>4ulAttm 
Mcedere4d D -E. non recusquimcircuhrum fun£l4,ferqu4tf>f4edH. 
ihkr:&t4mennuf,qum ccniungirofeeumilf4,ett4mJi4mh4,»fintti 
iritrM>Jt^ut /fctiicet fs tnfmri duc4ntur circult^fer quos tr4nfe4t ST, 
\&0Otauiit^ ^ t4ngentbne4m DE, ex 

\^prdf,tertif U.EUm.E/)ci.iftft4ti^t^^ ST vtcun^4cCed4t 4d 
UneMn DE, cme^niMqptS cDnuenire foffe . Etquidem hocipfum iu. 
teVm voto in kUeram f artim de linea VX. Hxc cft prima Pclctarij 0«,«« e.. 
cremoriftratictjtlx inaxirham habct iitipcrfcaioncm , & pnmum 
ih1wc pcccatjduod x\6ti iJocct Ctomctricaminuentionem pun<ao 
ffi illbrti , pcrqoiclih^a iffa iriflc5ca,& tnifta tranfire dcbet: led abfo 
iofe ittduit aCCffii iHin^hiih fccnndtmij^iiiod propi&s accedat ad ip- 
lam rcilam D E liricam guam primum : & ifimilitcr tertium,quod 
bropiiis fitipfitndt quam fccundum : & quartum demum propius 
aCccdcrts ad faniiltm quam tcrrium; fiCqile continue . quufi pcr ft 
inanilefta efftnt taha punaorum illoruni bca,vei quafi Vbicunquc 
1« quis accipiai interitum habcrct . Quid autcm fi quisaccipiat il- 
iapundacomitiu^ propiora tangcnti D E rcaxlinex, fed non ec> 
ordinc qxio ttosinnoftradccim^dcmonftr. docuimus; vtrum ci 
Qua^fifiittiben&fucccdat? Nonne potret quisilla punda fic fiifci- 
pfcrfc,Vf poftCriora quidem prioribus magis ad rcaam DE lincam 
acc-CdcrcnY: Hypcrbolicam autcm liiicam minimc ercarcnt ? )Ju- 
bidprocul hoc ih figura fupcrius a nobis allata infpicienti , confi- 
tlei-aiiti^Ue cOnf|)icUutti cft . Ncccflarium igitur crat punda illa 
dcferhTin;i<e oftendcre , atque dcmonftrarc i Vt nos H)i fccimus . 
Ciim cnim Pclcrarius fic pun^a illa indcrcrminace accipi iubcat, 
idemcftacfiduasillaslincasiravtab initio proponiturdcfignarfc 
iubcrtt; qu* quidcm cft pura pctitio principij. Prxterca ciim Qui»t»t er 
dicit punftum primum S accipi dcbcre proxime A punftum, r»r Peic» 
quandam dctCrmihationcm imponcrcvidetur, quarvanaeft. nil 
rcfcrt Cnim fi pundum primum acdpiatur vcl proxime conta- 
^lum A, veletiamremotifrimcabeo.incxtrcmitatefcilicctdimc 
■ tiehtJspriihicil-CilIi cbntnaui oppofita: dummodo reliqua pun- 
aaomnra-adeafdempaMcs,&rcCte DE tangenti lines (cmper 
ptopinquiora lununtur . Detcfntinatiottcm iguur poluit PdcRi- 
. Cc a nu*' 
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rius, vbi ncceflc non cft; illamqucomifit, quae fiimmopereneccA 
Scxtif error (ariacrat, & in qua demonftratidnis totavisconfiftit. At nequc 
Fcicurij. etiam rationc probauit lineam illam eflc HypcrboIicam> fedpo? 

tius quadam hoc friuola pcrfiiafione confirmauit, dicens, Hd^ 
igitur imed mifiam habet naturam ex reciOy& ctrculari : atque ob id in* 
tervtrunque perpetuo conji/lit : conHat^infinitis Uneis , in fe quodam 
modorecuruis» feurefraCiis . Sed cum circuli per A duSti^ contigui 
propter infinitatem intelligantur yjit vt iinea ST y aut V X ^ vix ali- 
ter fenfui quam pro vnica Unea obijciantur . vbi vero Jpatia interijciun 
Sury manifefta euadit linea conformatio mijla. Neque dubium elt y 
^uin tpfa ex earumftt genere , quas ex Apollonic proponunt , latus fci-^ 
licet Hyperboles. His verbisprobat ipfe cuiufmodifit genus illius 
' lineas . Scd \ixc dcbilis porius perfuafio mihi videcur , quam 
.Geometrica racio . polfunt enim ex multis , infinitisque lincis in 
fe quodam modo recuruis , fcu refradis alia? quoque lincx creari 
tum fimpliccs , tum mift.-c : fimplices quidem , vt lincxrefraase, 
quas compolicds Geminus vocat: mifta? vero, vc Parabole,EIlipfis, 
Cyflbidcs, Hclixplana, & aliae huiufmodi, qu« tamen Hyperboli- 
cxnonfunr, neque Hyperbolespaflionemillamfubeunt. Ciim 
Srptimus auccm aic , Neque dubtum esi, quin ea ex earum fit genere , &e. fibi 
concradicic in ijs , qua? fupcrius dixerar . quod fcilicet antiqui ex 
quo lincarumgencrcillaficnonexplicenc. In fecundavero dua- 
rum illarum demonftracionum adhuc quofdam commifit errores 
prioribus infigniores , qui eciam vt commode agnofcantur^ ver- 
ba cius fiibfcribam • Atque ad^o vt eius Itne^ dejignationem rurfus 
. . fenfui cutdcnticrim c:<fjihtam , altud inuentum afrWam^ mihi a Ma- 
Schcnckius. ^^^^ ^r>&^/>r^/tf , iudi iiterartj apud Augusianos magiHro , mechantci 
^quidem monfiratum: fed quod tn demonsirationem redigere placuit . 
\BJI emm ob Itnearum rularum , qu^fola hic requiruntur, conslitutio- 
UTnj perjptcua . Ea vero efi hutf^fmodt . Stt recia linea AB.in qud 
incidat recia CDEi qu^ ab tpjo extremo E fic fnfim moucatur ver- 
fus terminum /?, vt eadem tpfa extremitate E conttnuos factat angu^ 
los cum iinea A B : velutt appartt tn purdiis F, /, L, M, N : 
j^erqu^fic tranfit extremitas £, vtportio quidem CD femper longtor 
fiat.prout tncLtnatlinea CDE tnltneam AB. Sed portto DE ^fn-^ 
per vna , eadem^ ^na/teat :Jciltcet vt fint DE, DF, DG, & reliqud 
detnceps tnter fi £quaies : tpft vero. CDE fic ambuiet , -vt nunquam 
dfcedat apun^p C immobtU: ntmtriim vt fpatium CE perpetuo fii 
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idem. Ac idm mamfejium cfl ^funflum D continue propius ddmouerl 
fpfi 4 B LmeA,frout angult qui ad Fy (7, Hy /, cdteri^ deinceps , acu- 
tiorespaulattm jiunt: neque tamen ad ipfam peruenirt pofe . ficenim 
oporteret ipfum C pun^um ad eandem A B peruenire : quodeB prdter. 
kypothefin: quum ipfius dtftantia a Itna A B, vna effe ponatur. lamjiper 
Jingulapunha D ducatur linea^vtt(},continueprofius accedet adreEiam 
4 B: ne^ vjptam cum ipfa coihttyficut neq^pun^um ipfum D anthulans. 
Exquo habeturratio expedtttfsirna defcrtbendtetufinodilineas: quatan- 
io factlior efl caterts , quantominusindtget Ctrculorum officto . ^odta* 
mtn huc etidpoterit adhiberi .ntmtrum ft ducatur perpendtcularts AP: 
in qua fiatuantur centra Circulorum inaqualtum : quorum vnufquifque 
educatur per pun^um A^ adcontacium fctltcet re^iAltne^ A B ^ dr 
per Jtngula puncia D ; velut in fupertore demonfiratione fecimus . Sed. 
eos Circulos hic non defcripfimus^ nc figurationtm conturharent. Hxc cft 
fecunda Pelctarij dcmonftratio, qiia? potius mcchanicum quodda 
opificium cft,quale ipfi a Matthia SchcncKio fuit oftcnfum^quam 
Geomctrica dcmonftratio^Ucctipfc inperfpicuamdcmQnftratio- 

nem 
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ncm id redegiflTe dicat. per/picua vero eius dcnionftratio taJis eft, 
oaauui er- ijuod nil concludat. Nam volens probarecotinuam iam di^aarum 
Aiarum linearum appropinquatiohem , tali rationc vfiis cft . M 
mffm^y^feftum €li ftinBum D c^mmueprepih admeueriifft AB ii- 
n^yfro4it4nguUqutad F, (7, Hyl, cateri^deincefs ^acuttores paftU- 
ftm jium . C^ua? quidem ratio mihi videtur cflc maxima nugatio » 
Qiiomodb enim angulorum illorum diminutio, linearum ipfarum 
tppropiflquationis eft caufa. nam pofita caufa ponitur & efifcdus 
ttfi -ponatur ipfa angulorumdiminutio, propinquitaslinearuiri 
wmint* pohkur. pofTumuscnimcreareq^ 
imcam ipfa A B continue magisatquc magfs rccedenrcm.cum 
camenillorum angulorum eadem continuadiminutionianear. 
Qupniain igitur nullam aliam huiufce rei caufam prxter hiic afiVrt 
Pelctarius, nugari porilYs quam dcmonftrnre mihi vidcrnr . Qno-. 
modo vcro pars horc Problematis iuxta hac viam cxquilitc demo- 
Emtr ^^^"^^'^^'''^^^^^^''^ademoftrationcnoftradocuimu 

• yotens Pefct^rius^reliquam Problematis partem dcmonftrarc , di- 
cebat. Ne^,t^m4nadtffitmperuenirt pejfe . Sic enim oporteret ipjum 
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tffiu6jtftmM'4linea A B vn4 efii f^n^tur^ Quibus in vcfbis-pri- 
mo mihi videtui: mendosc lcgi tpfum C fupSum^ noq vidpo cnim 
quomodofcqui poffit h«3e<; confcquentiai ncmpe fi linca ill^ > qM», 
tranfitpcrpunda D perucniretadipfam A B, quodoporjterct; 
ipfura C punftum ad candcm A B pcrucnirc. fiericnim faplQ 
potoftquodlincailiaadlincam AB perueniac pun(5tp C inlo- 
cofuonnmobilimancnte,vtcuiqucmanifcftum cft. Criedoigitur 
litcram cnccQrrupram,&quod ioco C dcbcatlcgi fcd fiit^ 
fitj nil in hac etiani parte concludit-jmo pctitprincipium,& quod- 
dam maxime falfum dicit. idcm cnim cft dicere lincam pcr pun^aai 
D tranficntcmnunquampcrucnircpofrc adipfam AB,quia;pu- 
ftum D pcrucnirctadcandemjquod cft pra&tcrfuppofitioncm; 
acfidixiflctiincampcrpun^la D tranfipntcm adipfam A B per^ 
uenircnonpofrcjquiaipfamct per D punila tranficns linca,ad 
eandcm AB pcrucnirct^quodcftpra^tcrfuppofitioncm.Sicque 
fupponcretquodaprincipio dcmonftrarefufcepit. idemcqimeft 
fupponereipfum D pun£tuambuiansadlincam AB pcriicnire 
non pofTejpcrindcacfi lincamperomniapunda D. tranficntem 
adcandem AB hneamnunquampcrucnirepolTe fuppofuifrct. 
PraPtcrcaquod<lammaximcfIilfimifubiunxit. Cum cnimdixitTct Dcdmw 
efrcpraetcrfuppofitioncm quodpundum D amb^Ians poffit vn- , 
quamadlineam AB pcrucnirc^volcnf oftcnderehocclfecontra 
fuppofitioncm/ubdidir.^/y/ir«?/^ii/jr/////f<w///ii4;^r^ AB vna efifefo- 
;#////yr.Quafidicatvnam, candcmqucpun^li D ambulantisali- 
nea AB diftantiamfup|>on^wfiii(rCvquoniafcilicctline3e D 
DF, DG> DH, &rciiqii^eiufnmdicequalcs adinuicempofitx 
fucrant. Verumqu6dquidciT),ipfj? DE, DF, DG, DH, & 
eiufmodialia?nonfintverafdiftttnfi«pMp(li D a linea AB; hinc 
manifeftum cft^ quia pcrpctidicul^rcs non funt: quod autcm verae 
diftantia?puncti D abipfa AB lincacaedemeircfupponinode- 
beantjhincetiampatct^quodlineapcrpunfta D tranfiens ad ip- 
fam AB magisacmagis accedercdcinonftrandacft. Qiiomodo 
igitur vndcquaqucfalfumnoncftquod dicit Pclctarius, nempe 
ipfius D pundi ambulantis ab ipfa AB linea diftantiam vnam 
fupponi^ Sinanqucdevcrisdiftantijshocintclligatur,omninoa 
veritate alicnum cft: fi autcm dc non veris diftantijs; improprid 
quidem diftum> nilquc concludcnspropter pctitioncm principij , 
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Srnd^cimws ia oftenfum eft . Poftremo dcniqiie volens Pctetarius oftendere 
eKorPdcu quodinhac etiam feciinda Conftruaione>& figurapoffurit defcri- 
• biCirculipraecedentis CoflrUiftionis, atq^eodem modohicquo- 

que propofitura concludi : dixir quod hoc fieri pOtcrit , fi ducatur 
perpendicularis AP, inquaftatuanturcentra Circulorum mx- 
qualium,quorum vnufqui(quecducaturperpun<aum A, adcon- 
tadura fcilicet redir lincx A B, & pcr fingula pun^a D : velut 
rinquit) in fuperiori dcmonftrationcfecimus. Animaducrtendu 
autem eft quod alio hic artificioCirculi defcribcndifunt longe di- 
uerfo a fuperiori defcribendi modo . nam ibi quidem centra circu 
lorum ad libitum in ipfa AB reaalinea accipiebantur^quoniaih 
circuli pernullumaliudpunaumnifiperpun<aum A tranfircde- 
bebant. hicvcrociim circuli defcribendi non loliim per fignura 
A, verumetiam per omnia figna D iamdatatranfiturifint:idcir- 
co quodam alio indigcraus artificio, per quod cenrra ipforum cir- 
culorum defcribendorum in AP linea reperiantur . hoc auteni 
artificium non docuitPeletarius, cum in hac parte multum defi- 
ciat : nos vero incalcc ipfius vndecimxnoftrae demonftratio- 
nis adhoc ctiam fuppleuimus. Haecdemum ad Pele- 
tarium quoquedi^la in prsefentia fufficiant. alias 
cnim maximos huius viri defedus , erroref- 
que tum in eius Commentarijs in Eu- 
clidem, tum in tribus fuis Com- 
mentarijs de Dimenfione 
circuli,de Contadu li- 
ncarum , & dc 
Conftitu- 
tionc 
Horofcopi pleni6$ 
oftendcmus. 
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LIBELLI RABBI MOYSIS 

N A RBONENSIS 
DILV CI D ATIO. 

Proemium^ . 

'■■ S TENS IS iam,atqu e declaratis Auto- 
rum defeBtbus/eliquum efi vt dilucidemus 
RabbiMoyfisNarbonenfa libelium in Ita- 
lica lingua fcriptum , MantuA(j^ impreffum 
anno aNatalibusQiriftt MD.L. cuitituiuseH. Opusl^^'* 
nouum Geometricum ad demonftrandum quomodo Ju- 
per <vna pUna fuperficte du& linea pofiint exire, quA proce- 
dentes fimperinuicemapproptnquent^ntmquam tamen 
fibi occuvrant. In eo ttacftie Ltbello tpfe Rabbt Moyfes //bTMo™ 
pofl quoddam breue proemium, per quod intentionem 
fuam proponit ] fenempe demonftraturum Problema it- 
ludadmirandum in Geometria, qutppequodnos iam 'un- 
decimvarijs modts demonfirammus : decem^ oClopro- DiuiUoiibri. 
pofitiones in medium affert, quibus totum propofttum ab- 
foluit^demonftrattj^ primum. rem ipfam hauddifiimtli de* 
monftrattone a noftra prima fuperius allata ; deinde quo- 
dam ettam exemplo,quodmagis fenfu percipi poteflrem 
apertitts declarat . Ex illts autem decem ^ odo propofi- 
tionibus nouem quidem funt Qu&fito tonferentes^reltquA 
*vero Qmfitopfopri&,tpfumcydemmfirantes. Talisqui- 
demefi ipjius Rabbt Mojfis in eoL beliointentio,Ub(lli^ 

Dd diuifio. 
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obfcuritatij diuifio . Qui porro maxime objcurus es^ tum quomam 
^^^' ex Hebraico [ermone m Italtcum male fuit tralatus : tum 
quia multis m locts mendosele^ituri tum demum quod 
Autoripfe propo/itiones Juas non demonftrat rationibus 
Geometricts /jed duntaxat proponit eas .exempHsq^nu- 
merorum conjirmat :adde ettam quia ipje qu^dam omi- 
fit ^ qUA necejfario declaranda, demonftrandaj^ erant . 
vrovofitvLDi Quare ZJbelium hunc nobis dtlucidare volentibus opus 
lucidatoris. ^ propofitiones iUaslatinitate Jideliter donare^ ^ 
mendis expurgare , Geometrtcisq^ rationi- 
bus demonHrare ^ ac demum ea adij- 
cere ^ qu^ ab Autore pr^ter^ 
mijfa fuere . Sit igitur 
prima Propo^ 
fitio 
huiujmodi. 
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PROPOSITIO PRIMA, 

THEOREMA I. 

I trianguli vnilateri quptlibetrcAae linc^ 
parallcla^ duo reliqua eius latcra fecantes 
dueantur: triangula partialia in eofada 
fibiinuicem > & toti fimiliafunt. 
Probaturh^Ec Propofitio per fecundam partem vicefima?nona? Demonftra. 
propofitionisprimi,&: quartam propofitionem, &primamdefini- «o. 
tioncm fexti libri Elementorum Euchdis. 

PROPOSITIO SECVNDA, 
T H E O R E M A II- 





, I aliquot rcd:a^ linca^ proportionales fue- Pf<>pofi"<»- 
rint,quadrataetiam earum proportiona- 
lia crunt . Et fi quadrata aliquot propor- 
tionalia fuerint, latcra quoque ipforum 
proportionalia crunt. 

Hxc patet ex vicefimafccunda propofitione libri fexticorun- pemonfti»^ 
dem Elementorum . 

PROPOSITIO TERTIA, 
THEOREMA III. 

I aliquot re(5V£e line^e proportionales ab Propofido. 
aliquot totidcm numero redtis lineis pro 
MiJI^KMA portionalibus multiplicentur : redlangu- 
^*^^^ la abillis contcnta proportionaliaerunt. 
Similitcrfi aliquotproportionalcsnumeri alios toti- 
dem numeros proportionales multiplicent : qui pro- 
ducuntur, proportionalcserunt . 

D d 2 Sint 
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Sint quatuor reAx lineae A, B, C D proportionales, fcilicet vt 
A ad B, fic C ad D; & quatuoraliae E,F,G,H proportiona- 
ks,nempcvt E ad F, fic G ad H; & multiplicetur A al> E, & 
fiatrciflangulum IKL: & B ab F, &fiat MNO: & C a G, & 
Dttermina- fiat P Q R : & D ab H , & fiat S T V . Dico quod ficut IK L re 
»'o- . aangulu ad ipfum M N O, fic P Q.R ad S T V . Cum.n.rano qui 
rioTtfme** dem IK ad MN eadcm eftcumratione PQ ad ST, ratiovcro 
ad NO eademcu ratione QR ad T V exfijppoficionc:erit 
ratiotopofita^crooibusPQad ST, & QR ad TV eaderationi 
' " comporitje 



ptimx 
fartis. 
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compofitjcexrationibus IK ad MN^&KL adNOpcr prlmam 
communcmfententiamhuius- At rcdangulum etiam IKL ad 
M N O per vicefimam tcrtiam propofitioncm fcxti libri Elemcnt» 
Euclidis eandem habet rationem compofitam ex rationeipfius I K 
adMN,&ipfiusKLadNO:ergo IkL refiagulumad MNO H 
compofitam habctrationcmcxrationibus PQ^d ST, & QR 
ad TV pervndecimampropofitionequintilibri eorundcmEIc- 
mentorum . fed candcm habet ctiam rationem pcr iam dKflam vi- 
cefimamtertiam propofitioncm ipfum P QJl ad STV, igitur 
pcreandcm vndecimamquintiratio re<5languli IKL ad re^aan- 
gulum MNO eadcmeftrationiipfius PQR ad ipfum STV 
rcdlangulum. quar cft prima propofitionis pars. Similitcr autem fi Conciufio 
numeri tum lincis , tum fuperficicbus adfigncntur 5 fccunda quo- P^^"^* P^^- 
quc pars dcmonftrabitur pcr primam communcm kntcntiam hu- Demonftra- 
iusfcmclfumptam.& quintam propofitionem 0(aaui,& vndccima "^''J^^''"*^ 
quinti libri Elcmcntorum Euclidis bis fumptas. numcri nanquc li- ' 
nearum A^BjQDi & E,F,G,H, eruntlatcranumcrorumpla- 
norum areas iuperficiales re(51:angulas dcnotantium. Vtraqucigi- Condufio 
tur propofitionis pars vera5& pcrfpicua cft.Si aliquot itaquc rc^Sf vmucrfaiw. 
lincse proportionales fucrint , & reliqua vt fupra . quod oportebat 
demonftrare. 



PROPOSITIO QJ^ ART A, 
T H E O R E M A 1 1 1 1. 

N prcefcnti propofitionc applicat Rabbi Moyfcs af- 
feaioncm prf ccdcntis Thcoremacis quibufdam re- 
<aislincis proportionalibus, quae in duobusfimul 
iunftis triangulis funt. N6 indigct autcm probatio- 
nc, quiapcrpra?ccdentcmpatct. Nos vero ne tot 
demonftrationibus, &figurislcgcntium mentcm conturbemus: 
nullumhuiuspropofitioniscxcmplufubijcimus, idcmque inpri- 
ma 5&fecundapropofitioncfccimus, faciemusquein multisalijs 
fequcntibus. Satis enim crit fi pcrccpta ex E!ementis Euclidis ea- 
rum ventate, ipfasdemum prajcipuo noftro propofito applica- 
uerimus. 

PROPO- , 
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PROPOSITIO QV I N T A. 
THEOREMA V. 

Prop^fitio. ^^^1] I abaIiquopun(flodimetientisCirculiad 
circunferctiamrcclalincaad angulos re- 
c51:os ducatur: erit quod a dimctientis par- 
tibusabilla perpendicuLari abfcifis cori- 
tinetur re^ftangulum sequale quadrato ipfius per- 
pendicularis. 

Dcmoftftr. Haec probatur pcr triccfimamprima prop. tertij, & per corolla^ 
rium oftaua^propofitionisfcxti, & pcr primam partcmdecimse fe 
ptimajpropofitionis ciufdcm fcxti Jibri Elcmcntorum Euclidis * 

PROPOSITIO SEXTA. 
THEOREMAVI. 

Propofino. ^ra^jy^^ I recftalineafeceturvtcunqucdeindeal 

terum ex eius fegmentis per niedium (e 
cetur : rediangulu a tota, & infecfto prio 

rum fegmentorum contentumfupera 

tur a quadrato , quod fit ab eodem priori fegmento y 
&c ab altero pofteriorum fegmentorum tanquam ab 
vna linea, quadrato alterius pofterioris fegmenti . 
Expofitio. Sitrcdalinca AB, qucefe- 

cctur primum vtlibct in fi- r> c 

gno C, dcinde altcrum fcg- ^ * ' S 

mentoruipfiusvtpotc AC 
Dctcrmiiia- fecctur pcr mcdiu infigno D. Dico^ rcdlangulum ab AB, BC 
• comprchcfum fuperatur a quadrato ipfius D B^ quadrato ipfius 
D C3 vcl ipfius D A. Hoc cnim patct cx fcxta propofitionc fe- 
Dcmonftra- ^undi libri Elemcntorum Euclidis, prccfcnsquepropofitio parum 
abilladifFert. 

PRO. 
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PROPOSITIO SEPTIMA. 

THEOREMA VII. 

I fucnntduxrc6txlincx, ^11:1111 altera Propoddo. 
quidclecfla fitvt inpri:ecedenti propo- 
litioneproponitur, altera veroita fece- 
tur vt totius ipfius feciada^ linee quadra 
tuad quadratum , quod fit ab inlec^to prioria prima^ 
line^ fegmentorum 5 &: abaltero fecundorum tan- 
quam ab vnalineaeamhabeatrationem, quam ha- 
betquadratumalterius fcgmetorum fecunda^ linea^ 
ad rcclanguluni contentum a tota prima linea^ &c 
iam di6loilliu4)riori fcgmento: habebitetiamean- 
dcm rationem cxcefTus quadrati totius fecundac line? 
Tiipraiamdicliilquadratu altcrius fuorum fegmeto- 
rum ad cxccffjm quadrati ab infec5to priorum priiTKg 
lineo^legmenrorum , 5c ab altero fccundorum tan- 
quam ab vna recilra linea facli fupra recStanguIum , 
quoda tota prima linea, &c eodem eius priori feg- 
mento comprehcnditur. 

Sit AB qiiidemrcda Ixpofitio. 

lincafedavtin pra^cede- ^ ^ ^ t% 
r . /V . , , { £ 

ti propofitione proponi - 

turinfignis C,D; redta ^ 

vero EF ita feceturin c F 
figno Gj vt quadratum 

totius EF adquadratumipfius DB eandemhabeatrationem, 
quamhabet quadratumalterius fegmentorum lineae EF, verbi 
gratia ipfius GF ad reftangulum contentum ab AB,BC. Di- netermiiw- 
co quod eandem met quoque rationem habebit exceffus quadra- ^*'* 
tiline« EF fupraquadratumipfius GF ad excelTum quadrati 

line« 
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linea? DB fuprarcdan- 

-^. gulum ab A B, B C c6- a • ^ [ B 

Deiii5/iT<5# prchenfum.HcTc etia pa- ^ 

tct ex dccimanona pro- ^ j | j r 

pofitione quinti lib. Ele- ^ 
mentorum Euclidis. Ve- 

riim quodin Conftrudione huius Theorematispra^cipitur^ fcilf- 
cer,vtre<aalinea EF itafccetur infigno G, vc quadratum ip- 
fius E F ad quadratum ipfius DB eandcm habeat rationem, 
quamhabetquadratumipfius GF fcgmcnti adrcdlangulum ab 
AB,BC contentumrfacilcfieripoteft perquoddam Problema 
quafi fimile primo noftro Probiematiin principio huius opcris 
dcmonftrato , quod tale fit . Dato Paralldogrammo reftangulo > 
& duobus quadratis : inuenire tcrtium quadratum, quod habeat 
candcm rationem ad datum redangulum , quam habet alteru da- 
torum quadratorum ad reliquum . Quod quidem Problcma eo- 
demmodo, eifdemquc Euclidispropoficionibusconftruitur, ac 
demonftratur quemadmodum illud iamdidum in principiode- 
monftracu; vtcndo infuper CoroIIario quart*e propofitionis quin- 
Cafus Con- ti,& nona propofitione fcxtilibriEIementorum Euclidis. Adno- 
Thctiema ^^^^"^ autcm cft, quod iam dida huius Theorcmatis Coftrudio 
tishuiusT' trcsCafusfortitaeft.Autenimfecanda EF redla linea maior eft 
quam AB datare<aalineaiamfe<fta^autminor,autipfi2equaIis • 
& quilibet horum trium Cafuum duo membra poteft habcre . Na 
alterumreda? EF line^fcgmentum, cuiusquadratum eandcm 
haberedebetrationemadredangulumab AB,BC contentum, 
quamhabet quadratum totius EF ad quadratum ipfius BD,. 
duobusmodisab ipfa EF lineaabfcindipoteft; velex parte E^ 
Vtfit E G; velexpartc F, vtfit F G. inquibusomnibusCafibus 
Notanduai. cadcm eft Conftruaio^^atque Demonftratio. Hoc aute,quod prf - 
cipitur commode fieri poteft', quoniam tertium ipfum inuciiicn- 
dum quadratum eft femper minus ipfo quadrato dato , a cuius la- 
terefecandoabfcifioiam diftafaciendaeft; vtpatetex fuppofitio-. 
nc, & decimaquarta propofitioncquintiHbri Elementorum Euj 
cKdis, & piima communifententia huius . 
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RABBI MOYSIS NARBONENSIS. 
PROPOSITIO OCTAVA, 

THEOREMA VIII. 



217 





I redla linea fecetur vtcunqs : quadratum propofitia 

totius fuperat quadratum alterutrius feg- 

mentorum , re(5lan^ulo bis a fegmen- 

tis comprehenfo vna cum quadrato re- 

liqui fegmenti . 

Hcpccxquarta propofitionefecundilibri Elemcntorum Eucli- EtpofidQ, 
dis omnino manifeftaeft,ab illaqueparumdifcrepat. 

P R O P O SI T I O N O N A, 
T H E O R E M A IX. 

1 1 Gonus a Vertice ad bafim plano fecetur: Propofiti*. 
communes plani,& fuperficiei conicarfc 
cftiones vna cum bafis conica^dimetien- 
te triangulum reclilineum faciunt voca- 
tum triangulum per axcm . cuius duo latera fupra Co 
ni bafim confiftentia fi reda: line^e bafi trianguli pa- 
rallel^ fecuerin t , omnes illa: rccflx line^e erunt dime- 
ticntes circulorum in fuperficie conica circunferen- 
tias habcntium . atque ex eis tum dimetientibus^^}«^ 
tum circulis bafi propinquiores quidem maiores re- 
motioribus funt. 

Trcsh^c propofitio parteshabet. Prima^quodConi fedtioa EKpofitio. 
vcrtice vfqucadbafim^rriangulum fit, quod triangulum peraxcm 
definiuimus. Sccunda, quod re(Sl« linciebafi trianguli parallclaj 
duociuslatcra fecantcs, fintdimetientcs circulorum infupcrficie 
<^onica circunfcrencias hubcntium. Tcrtia^ quod dimcticntcs,& 
^'rculibaficoniccepropinqniorcs.maiorcs rcmotioribusfint. Ha- 
^t^iu j^icur trium parcium prima quidcm fcnfuipatct,& aplcrisq;, 

E e qui 
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qui de Conicis fcripfere tanquam Pctitio ponitur; ab ApoUonio 
autcm in propofitione tertia prnni libri Conicorum , & a nonnul- 
lis alijs demonftratur . Sccunda vero probatur ab eodcm Apolio- 
nio in quarta propofitioneprimi libri corundc , & ab alijs : a non- 
nuUisautcmtanquam Pctitio fupponitur. Tcrtia autcm pars f aci- 
le probari potcft. QiJod cnim dimcticntes bafi propinquiorcs re 
motioribus maiores fint probatur pcr fccundam partcm vicefima^- 
nonsepropofitionis primi^ quartam propofitioncm fexti , & no- 
nam Com.Sent. ciufflem primi libri EIcmen.Eucl. & nonam Com. 
Scnt.huius: vci per cafdcm propofitioncs vicefimamnonam pri- 
mi^&quartamfexti^&nonamCom.Sent. primi3& per quartam- 
decimam propofitioncm quinti libii edrundem . Hoc autcm pro- 
batOjpatctctiam circulosbafi propinquiorcs circulisa bafiremo- 
Condufio.' tioribus effc maiores per tricefimam dcfinitioncm huius . Totaigi 
tur hsec propofitio'pcrfpicua eft . 

^ropojfitiones hucujque demonflrat^ Qu/zfito confe- 
rentes Junt : fiquentes autemQmfto propri^ erunt. 

P R O P OSITIO DECIMA. 
THEOREMA X. 

I iam di(5li trianguli per axem inCon6 
fa(fti latus alterum verfus Coni verti- 
cem indirecStum producatur , & ab eius 
cxtremitate extra Conum exiflente ad 
conic^ ba fisdimetientem red:a linea ducaturlecans 
reliquum triangulilatus, &omnes recfbas lineas bafi 
parallelas: erit ratio rcAanguIi contenti a partibus cu- 
iuicunque parallel^ ad rcdangulum comprehenfum 
atotapartibusipfi:^ conterminali verfus Coni vertir 
cemexten{a3&: parteipfius conterminalis intra Co^ 
num exiftente,ficut reclanguli comprehenfi a parti- 
bus cuiulcunquc altcrius parallela: ad redangulum 
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contentum atotafimiliter ipfis conterminalit&eius 
parte intra Conum exiftente . Et re(5langula,qua^ con 
tinentur a partibus parallelarum bafi propinquio- 
rum , crunt fcmper maiora re<5bangulis , quae a parti-^ 
bus parallelarum' a bafi remotiorum continentur. 




Expoliuo. 



Dctermiaa- 
cio* 



Sit iam didu triangulum 
pcr axem in Cdno fadum 
ABC, cuiuslatus AC vcr 
fus Coni verticem in dire^lu 
producaturvfquead D, &a 
punfto D ducatur DE fe- 
cansipnim quidcm BC ba- 
fim trianguli, fiueconica^ba- 
fis dimetientcm in figno E\ 
reliquum vcro trianguli la* 
tus A B in figno F. fintq; 
ipfi KC bafi parallcla? GH, 
& IK, quas fecct ipfa D E 
infignis t^Mi^ Dicoitaquc 
rcdanguUima GL, LH con 
tcntumad redangnlij^quod 
a D L 5 L F: coniineturcan- 
dem habere ratione,quaha- 
bet redagulu ab IM,MK ad 
recaangulum a D M , M F 
comprchenfum : Et quod 
reftangulum ab IM, MK 
contcntum maius eft reftan- 
guloa GL,LH comprehenfo. Quum enim in triangulo quidcm Dcmonftra- 
BEF ipfie GL, IM bafi BE parallelar fint, in triangulo vero jcio primae 
DEC ipfse LH. MK bafi EC fimiliter fint parallelx : eritP'""" 
triangulum FGL fimile triangulo FIM^ &triangulum DLH 
trianguio D M K per primam propofitionem huius Dilucidatio- 
nisbfs fumptam. Siclitigitur GL ad LF, fic IM ad MF5 & 
qucmadmodum HLjad LD,ita KM ad MD perprimamde-; 

Ee 2 finitioncm 



i 
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finitionem fextilibri Ele- 
inentoru Euclidis bis su- 
ptam . Qu^refiquatuor, 
qua^in F I M triangulo 

!)roportionaIcs oftcfg sut 
ineajin quatuor, qiiarin 
triangulo DMK fimili- 
tcr funt oftenfaf propor- 
tionalcs vnaqua?q; in fua 
correfpondcntc multipli- 
centur , prima fcilicct in 
primam, &fecundain fe- 
cudam, & tertiain tertia, 
quartaq;in quarta: ficnt 
redangula ab ipfis com - 
prehcla inuiccm propor- 
tionalia; nempe ficutpri- 
mum ad fecudum, ita ter- 
tium ad quartum per ter- 
tiam propofitioncm hu- 
iufce Dilucidationis . At 



|)rimum quidc cft , quod 
a GL,LH:fecudumve- 
r6,quoda DL^LFrter- 

tiumautem,quodab IM, MK: quartum denique,quoda DM, 
MF continetur.lgitur ficutquod a GL^LH adid^quoda DL, 
ri^T^"^.'' itaquodab I M, MK adid,quod a DM,MF. Patetitaque 

primac par- p^j^^^ propofitionis pars * Et nunc quide in propofito noftro pvx- 
cipuo demonftrauimus id , quod Rabbi Moyfcs iq duobus fimul 
iunftistriangulisfruftrai^in quarta propotmone declarauit. 
Vanumeftcnimin Gcomctria bisidem repctcre. Sccunda vcro 
parspropofitionis perfpicua cft c?c tertiacommuni fententia hu- 

^rdemX • ^^^^^^ nanque parallclarum bafi propinquiorum partibus rc- 

tio. motiorum maiores funt vnaquaeaue fua corrcfpondcnti , ipfa fcili- 

cet IM maiorquam GL, &ipfa MK maiorquam LH.Quod 
autem hoc verum fit, duobus illis modis probari poteft, quibus in 

S StLV P^^^^d^"^^ propofitione dimetientes propinquiores bafi,maiores 
' eflc remotioribus probatumfuit. Vtraque igitur propofitionis 
t pars 
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pars clara iam eft . Si crgo iam di£ti trianguli pcr axcm iii Cono fa- CaduHo 
(^i latus alterum vcrfus Coni verticem in dirc<aum producatur , & "ioni$?^'' 
reJiqua vtinpropofitione. Qupd demonftrandum erat. 

PROPOSITIO VNDECIMA. 
THEOREMAXL 

I in redla linea ab extremitate produdli Proporuio. 
lateris trianguli per axem ad Coni ba- 
fin ( vt prascedcns propofitio propo- 
fuit)dedudta aliquotpundla intraCo- 
numaccipiantur, ab eisque re^l^e lineas planoipfius 
trianguli ad re(5los angulos erigantur Conicas occur- 
rcntesfuperficici: erit ratio quadrati vniufcuiufque 
ipfarum ad redlos angulos erecflarum ad rediangu- 
lum contcntum a tota (iia conterminali verfusConi 
vcrticemextenfa, & parteipfiusconterminalisintra 
Conumexiftente, ficut ratio quadrati cuiuslibet al- 
terius ad angulos recSlos cic£tx ad red:angulum a to- 
ta fimiliter fua conterminali , & eius parte intra Co- 
num exiftente comprehenfum.Et quadratum ad an- 
gulos redlos cTc£tx propinquioris bafi maius crit 
quadrato rcmotioris ad angulos redlos eredla^ linca^ . 
Ynde ipfa etiam lineaad recftos angulos eredlabafi 
propinquior remotiore maior erit . 




Sit 
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Expofitio. Sit eadem figura , quae in 

pr3EcedentipropofiLionc,& • 

apun<5i:is L,& M.intelliga- , 

tur dux reda? lineae L N , 

M O ad re6los angulos erc- 

&:x plano trianguli A B;,C 

conicae occirrrentes fuper- 
Dctcrmina- g^j^i ij^fignis N,0. Dico 
'^* quod ratio quadrati lineae 

LN adredanguluma DL, 

LF contentum,eftficutra- 

tioquadratiipfius MO ad 

redagulum a D M, M F c6- 
Coftruaio. prehenfum.Intclligaturdud^-^''^'^^^^ i 

plana conicae bafi parallela 

Conum fccatia,quorum c6- 

muncsfe(aionescum plano 

triaguli ABC fintperter- 

tiam propofitioncm vndeci- 

mi libri Elcmetorum Eucli- 

dis reda^ linea: GLH, & 

IMK. communes vcro eo- 

ru dem planorum, & conicae 

fuperficici fccaioncs fint pcr quartam petitionem huius circuloru 
circunfercntiae^quajporro tranfibuntper figna N, O, quoniam 
ipff LHMO ineodemfunt planocum ipfis GH,IK pcr fe- 
cundampropofitioncmeiufdemvndecimi.ipfeautem ^LH, & 
IMK eruntper candemquartampetitionem huius dimctientes 
Dcmcnftra- eorumcirculoru : Qupniamitaqueredlaelineae L N, & MO ex 
pa^rtisr""^ fuppofitione ad redlos funt angulos plano trianguli A B C : ergo 
per tcrtiam definitionem eiufdem vndecimi Elementoru ipfis ctia 
GLH, & IMK dimetientibusadredos funtangulos. Qyare 
pcr quintam propofitioneprffcntis Dilucidationis iquadrata ipfa- 
rum L N, M O ccqualia funt reaangulis a G L, L H , & ab 1 M, 
M K contentis. igiturperprimampartemfeptimf propofitionis 
quintilibri EIcmcntorumEucIidisratio quadratilineae M O ad 
re^ianguluma DM^MF contentum^cftficutratioreaanguliab 
IM,MK contcntiadidema DM:,MF contcntum reaangulu. 
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fimiliter cadem erit ratio quadrati lineas LN ad redlangulum i 
DL, LF comprehcnfum^qusectiaeft reiflangulia GL, LH com 
prchcnfi ad idem iam di(5lum reilangulum . eft autem per prcecc- 
dentem propofitioncm ratioeius,quod a GL^LH adid, quod 
a DL,LF continctur.ficuteius^quodab IM,MK adid^quoda 
D M, M F comprehcnditur . ergo pcr vndecimam prop. quinti li- 
bri eorundcmi^Icmen.bis fumptameadem crit racio quadrati li- 
neae LN adid,quoda DL^LF^ quaseft quadrati linese M O ad 
id,quoda.DM, MF comprehcnditur redlangulum. Qusequi- Conciuri» 
dem cft prima pars propofiaionis . Secunda vero pars patet ex P5^"^^ P*"^ 
quinta huius Dilucidationis,& ex fecunda parte prsecedentis prop. 
& ex pri{na, & fecunda parte fepcimae prop. ciufdem quinti Elem. 
& cx nona Gom.Sent.huius : vel ex eadcm quinta prop.& fccunda J^^^^JJj^''^*^^ 
partepritccdentisj&exfcptima Com. Scnt.huius: vcl cx eadem p^„i$ 
quinta,&fecundapartcpriecedeatis,&pnmaparte 14 prop. quin- plex.- 
lib.Elemcn.Eucl. Ciiaicnim rcdlanguluma GL,LH contcntum 
cequalefitquadracoipfius LN, & rciStanguhmi ab IM, MK co- 
prchenfum, quadraco ipfius MO pcriamdiclam quintamprop. 
Dilucidationis ; ipfum autcm,quod ab I M> M K concinccur ma- 
iusfitcontcnto a GL, LH pcr fccundam partem prxccdentis ; 
neceffario quadratum ctiam ipfius M O quadrato ipfius L N ma- 
ius erit, propteriam di(5las propoficiones , & Communcs SentCrt- _ 
tias. Qiiaccftfecundapars propofitionis. Ex hacautem fccunda tii. 
parte , & ex fccunda Com. Scnt. huiuspatct cciam tertia propo- pemonftra- 
fitionispars. Totaigicurhxcpropoficioperipicuacft.. Si iraque partis. 
in redlalinca ab cxcrcmicace produfti laccris crianguH^&reliqua, ^®"^^^^^'* 
vcinThcorematc, Qupd dcmonftraflc oporcuit. Adnotandum CondlTfio 
aucemeft,qu6dccrviarn huius propolicionis partemtacuic Rabbi vniuerfaiis. 
• Moyfes tanquam mailifcft.am^quoniam autem abfqueea propofi Notandum. 
tum praecipuum concludi non poteft fvc inferius conftabjc J idcir- 
co eam nos adiunximus^ac demonftrauimus . Quanuis autem to- 
ta pra:lcns propofitio cadem fic cum propoficionc fccunda trium 
inprincipio huius,opcrispolicarum, nihilominus placuit hic qup- 
que cam ponere,acque demonftrare ne ordinem Elcmcncarcm< hu 
ius Diiucidationis difcerpercm^ &pr2efercim cum dcmonftracio 
hsec aiiquantuium ab illa diuerfa fit 

PROPO- 



Cocliiflo fe 
cunda: par- 
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(PROPOsrno dvodecima. 

THEOREMA XIL 



Propefitio. ^l^jy ^ ^ fi'gno,in quolinca redla ab cxtremitate 
|^%J^p producfli lateris triaguli per axem ad Co- 
E^^^ bafim deduda reliqum trianguli latus 
tSSsr, f^^^^ ,qukdam re(5la linea plano trianguli 
ad reftos angulos erigatur parallela illis, qua: intra 
Conum (vtproponitpr^cedens propofitio) eidcm 
plano ad redos angulos crcAa^ funt 5 atque pars ip- 
fiuslincaeab extremitate dedudta^ extra Conum ia- 
censper mcdium rccetur,& apundrohuiufce fecSlio- 
nis ducatur refta linea fecans extra Coniim omnes 
iam didtas parallclas in dired:um produ(5tas : qua- 
drata totarum earum parallclarum produdlarum 
adquadrata fiiarurhconterminaliumad bipertitam 
vfque fecflionem fe extendentium eandcm ratio- 
ncmhabebunt. 

Pra^fcnspropofitionulJaprorfusindigctdeclaratione; quonia 
pofitahic primsenoftraedemoftrationis fccunda figura,facilepo- 
tcft ex prima,& fecunda huius Dilucidationis propofitionibus de- 
ipcmonftra- monftrari. Cum enim pcriam dida prima Dilucidationis propo- 
tio. fitionefitvt GH ad GM,fic LO ad LM, &Qjl adQM, 
&fi quaeeffentalia^parallelie; manifeftumeft per fecundam eiuC- 
dem Dilucidaiionis quod ficut etiam quadratum ipfius G H ad 
quadratum ipfius G M, ita quadratum ipfius L O ad quadratum 
ipfius LMj & quadratum ipfius Qjl adipfius QM quadratu. 
Reponatur igitur hic figura ilJa , quas ctiam fcquentibus propofi- 
tionibus dcferuict, & omnia clara erunt. 

PRO- 
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PROPOSITIO TERTIADECIMA. 

THEOREMA XIIL 

V N C T I S ita fe habentibus vt in pr^ce- PwpoSdo. 
denti propofitione,fiquadratum paral- 
lelicquae tota cxtraConum eft, ad fuae 
conterminse vfque ad bipartitam fedio- 
ncm peruenientis quadratum candcm habueritratio 
ncm,quam habet quadratum fadum ab mtcrna par- 

Ff tc 
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te cuiuslibet rcliquarum parallelarum ad redlangu- 
lum comprchenlum a tota eiufdcm intern? parris 
conterminalivrquc ad cxtremitatcm produdtilateris 
trianguli pcr axcm perucnicntc, & cius conterminalis 
parteintraConum exiftente : quadrata quoquc rota- 
rum reliquarum parallclarum ad quadrata fuarum 
contemiinalium vfquead bi^xirtitam fcctionem per- 
uenientiumeandcm habcbunt rationcm,quam ha- 
bent quadrata internarum partium parallelarum ad 
iam dicba reclangula • 



Demonftra 
tio. 



Propoficio hxc 
facile probari po- 
teft per primani 
partem vndecimf 
propofitionis hu- 
ius Dilucidatio— 
nis , & per pra^cc- 
dentem^ & pcr vn 
decimam propo- 
fitionem quinti li 
briElcmen.EucIi- 
dis totics fiimpta, 
quoti-es oporcuc- 
rif,*fi hicquoquc 
praxedcntis pro- 
pofitionis figura 
i^joundum. repetatur. Notan 
.dumautem q^uod 
inhacpropodcio- 
ne fijpponitur ^ 
-fiatquadratum li- 
,nea? GH adqua- 
dratulineae GM, 




ficut quadratumlineae LK ad retflangulum ab EL,LG conten- 

tumt 
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tum,quodquidem fiet perprimam huius 6peris propofitioneiti^ 
coadiuuanteCoroUario quarcaepropofitionis quinci libri Elemen- 
torum Euclidis • 

PROPOSITIO qVARTADECIMA, 

T H E O R E M A . XIIIL 

N hac Propofitione concIqditRabbi Moyfes altc- 
ram pra?cipui qusefiti partem(^ nempeduarum in eo- 
dem plano defcribcndarum non coincidentium li- 
nearum continuam appropinquationem J iuxta nu- 
meroru ejcempla^quae in fuperioribus propofitioni- 
bus ipfe pofuic . Quonia aucem nos nullum excmplum in numeris 
dedimus, ciimpropofitum noftrum fic Geometricis tantumratio- 
nibus Qiiseficum demonftrarc : idcirco nulla habita huius propofi- 
tionis tanquam fruftracorise (qualis ctiam quarta fuerat) expofitio 
ne,ad fequenccs nobis cranfeundum eft, qua?propofitum noftrum 
Gcomccrice concludenc • 

PROrOSITIO QVINTADECIMA, 

THEOREMA XV. 

M N T B V S co modo iacentibus, quo pro Propofuio. 
. pofitio tertiadccima propofuit: excefTus 
quadratorum totarum parallelarum par- 
tim intra partim extra Conu iaccntium 
fiipra quadrata fuarum intcrnaf um partium eam ha- 
bcbuntrationcm ad cxcefrusquadratorumlincarum 
ipfis parallelis contcrminalium vfi]ue ad bipartitam 
.illam fedionem fupra recftangula contcnta a totis 
contcrminalibus vfi^iue ad extrcmitatem Produdi 
"triangujaris latcris pcfucnicntibus,&: partibus carun- 
dcm contcrminaiium mternis , quam habcnt q^aa- 
<o;ri pf 2 drata 




p29 DILVCIDATIO LIBELLl 

dratatotarum ipfarum parallelarumadquadrataip- 
(arum conterminalium vfque ad bipartitam fecftio- 
nem fe extendentium : nec non eam , quam habent 
quadrata internarum partium paralleiarum ad iam 
fajpe di(5ta re^tangula. 




Duashafcctiam propofitio parteshabct, quarum primaqui- 
de patet ex tcrtiadecima , & fcptima propofitione huius Dilucida- 
tionis : fecunda vcro probatur per primam partem hu ius propofi- 
»«DoiSta- tionis,&per tcrtiamdecimam huiuj Diluddationis,&per vndcci- 
mampropofitionem quinti libri Elemcntorum Euclidis,vt in pro- 
amna figura decJarari potcft . 

PROPO- 
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PROPOSITIO SEXTADECIMA. 

THEOREMA XVI. 

ANENTIBVS cun<5lis vt in praeceden- 
tipropofitione: necefTarioexceflus, quo 
iam di<5ba red:angula a conterminalium 
vfqueadbipartitam fe^tionem fecxten- 
dentium quadratis fuperantur , nilaliud eft nifi qua- 
dratum red:aslinea^,qu2e inipfacoterminaliinterla- 
teris triangularis fedlionem , & bipartitam diuifionc 
recipitur.Vndeexccffus, quo quadrata internarum 
partium parallclarum a totarum parallelarum qua- 
dratis exceduntur a^qualis eft quadrato primae paral- 
lela^, quae tota extra Conum iacct. Necnon ifti omnes 
exceftiis quadratorum totarum parallelarum fupra 
quadrata fuarum internarum partium inuicem 
qualesfunt. 

Prajfenspropofitio ircshabetpartes, quarum primaquidcpa- 
tct cx fexta propofitione huius Dilucidacionis . Cum qnim ipfa 
E L vtcunquc in figno G feda fit^altcrum aut^m ipfius fcgmen- "® 
tum,pempc GE pcrmediuinfigno M fitdiuifiim, proculdu- ^*""* 
bioperipfamfcxtampropofitiohcmrcftangulum a tota EL, & 
infcdloeius fcgmento LG contcntumfupcratur a quadratoip- 
fius ML ex codem priori GL fegmcnto,&altero{ccundorum 
fcgmcntorum ncmpe G M conftantis , quadrato eiufdcm G M 
lineae.[idemqucin csetcris ctiam oftcndetur. Sccunda autcm pro- ^^"^*^^**^^** 
batur pcr primam partempriefcntis,&pra?cedcnti$,&per duode- pams^a^,* 
cimam huius Dilucidationis, & pcr vndecima propofitionc quinci picx . 
libri Elemcntorum Euclidisj & primam partem nonae propoficio- 
nis eiufdera quinti : Vel per fccundam partcm prieccdcntis,& fup- 
pofitioncm tcrtiaedccimacpropofitionis huiusDilucidationis3 & 
candem vndccimam quinti , &primam partcm nonaf propofitio- 

nis . 




Prima Dc« 
monftratio 
fccundae pat 
tis. 
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nis ciufdc. 

Cum cnim 
cxcefe' qua 
drati L O 
fupra quxr 
dracu LK 
ad cxcclsu 
quadrati L 
M fuprarc 
^angulum 
contcntum 
ab ELjXG, 
idcft |> pri- 
mampartc 
prcefencis 
propofitio- 
nis ad qua- 
dratu G M 
habeat ra- 
tionc ficut 
quadracum 
xOadqua 
draru L M 
pcr prima 
partc pras- " 

cedcntis : ^ 
quadratum aiitcm lO adquadratum Z M cam liabcat rfttio- 
nem,quam quadratum GH adquadratum G M perduodccima 
propofitioncmhuius Dilucidacionis : ergo per vndecimam pro- 
poficioncm ciufdcmquinti Elcmcntorumcxccfrus quadraci lO 
fupraquadratum ZK eamhabebitrationead cxceffimTi qu;ldrati 
L M fupra re£tangulum contentum ab E z, Z G, ideft (jtia- 
dratum GM, quam habetetiam quadratum G H adidem GM 
quadratum. igitur per primam partem nonae propofitionis eiufAc 
quinti Elemetorum excelTus quadrati L O fupra quadratum KX 
SccuodaDc a^qualiseftquadratoiinea? GH. Idem quoqucdccxccflibus qua- 
roonftratio dratorum caeterarum parallelarum totarum fupra quadrara fciaru 
fccundx par intemariim partiutti oftcdetur. Pra?tcreaqHonianrpcrrecmHkfn 

partcm 
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I 



partem prircx*dcntis propofitionis cxccflus quadrati L O fupra 
<]uadr:ituni Kl ad cxccflum quadrati M fupra rcdangulura 
comprchenfum ab Ez^zGy idcft ad quadratum GM eandcm 
haheatrationcm,quamhabetquadratum ICL adiam diiium re« 
ftangulum: quadratum autem LIT ad iamdidum rcvflangulum 
eam habctrationcm perfuppofirionem tcrtia?dccimgpropofitio- 
nishuiufccDilucidarionis)quamhabetquadratum GH ad idem 
G M quadratu cricpcreandcm vndccima,c5cpnma partcm nonx 
prop.quinti lib. Elem. Eucl. cxccfliis quadraci LO, quo fupcrat 
quadratum L sequalis quadrato G H. Idem autem hocquoque 
fecurjdo modo decjeterisetiam quadratorum paralklarum totaru 
fupra quadratafuarum intcrnarum partium cxcelfibus demonftra- 
bitur. Patetigitur vtroque modofecundapropofirionispars.Tcr- Tcrtix par- 
tia vcro ex fecunda iam dcmonftrata , & ex prima communi fcnten- ^"^^j^"'''"' 
tia primi libri Elementorum Euclidis manifcfta cft.Tota igitur hxc 
propofitioperfpicua rclinquitur . Mancntibusigiturcun(ftis,& rc- Condufio 
liqua vtfupra. Quod dcmonftrandum crat . * Tmucrraiis. 

PROPOSITIO DECIMASEPTIMA. 
THEOREMA XVIL 

-Continens akcram partem demonflrationis duodecimx . 

VNCTIS fi militcrvt in pra^cedenti ia- Pr^pofi"^- 
centibus , exceffus quadratorum totarum 
parallelarum {upra quadrata fuaru inter- 
narum partium nil aliud cft nifi duplum 
redtanguliabinterna, &externa parallelarum parte 
contenti, vna cum quadrato externag partis earundc • 
Vndcquadrata extcrnaru partium bafi Conicacpro- 
,pinquiorum quadratiscxternarum partium abafi re- 
motiorum minora funt . Nec non ipf^e extetna^ pa- 
rallelarii partes bafi propinquiorcs externis partibus 
a bafi remotioribus fiint minores . 

Trcs 
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Ijrinia? par- ^^^^ quoquc partcs habct , quarum prima quidcm ex oill- 
ftraiio?''"' ^ahuius Dihicidationisomninoclaraeft. Secunda vcrofacilede- 
fnonftraripotcftperfecudam partem tertia? propofitionis illarum 
trium , quas in operis initio demonftrauimus, perada fciliccc Con- 
Secvn^^parfti.u(aioncInteUigaturenim duplum rcdanguUab LK,KO Con- 
a'io.''"^ tcnti.quod cft pcr primam propofitioncm iccundi hbri Elemcnto- 
f um Euclidis reftangulum a ir O, & dupla ipfius K L contcntu , 
quadrato ipfius KO fic eflTe adiundum vt proponit illaiam dida 
tcrtiapropoficio:nccnondupIumrcdanguHa QP,PR contenti, 
idcft redangulum a P R , & dupla ipfius P Qj:ontentum > eodem 
Dcmonfira- modo quadrato ipfius P R adiedtumeffe. Ciim itaqueduo hacc 
pwcU?''*** aggrcgata rcaangulaperprimampartemhuius propofitionis fint 
excclTus quadratorum L O, & Q R fupra quadrata K L, & P Q, 
quippc qui cxccfTus pcr tertiam partcm praeccdentis propofitionis 
inuiccma^qualescflcdcmonftratifunt : cumquclinca PQ^maior 
ficquam KL per tertiapartem vndecima?propofitionis huiws Di* 
lucidationis^idcoqueduplaetiam hncae PQ maior fit quam dur 
plalincf KL perquintamdccimampropofitionemquintilibriEle- 
mentorum Euclidis : igitur pcr fecundam partcm, iUius iam come- 
moratas tertia?propofitionis quadratum linca? KO maiuseftqua- 
drato Hne^ P R. idcmqucdecaeteris etiam externarum partium 
^idx^^lrtis S"^^^^^^^ demonftrari poteft . Patct itaque fecunda etiam propofi- 
ci x parns. jjQj^i^ p^j.^ ^ ^yjy^ ^jjqy^ ^^j^^j^(^j.^jjQj^^iyj Qbfcu^e a & 
L"" def^us" caliginosc Rabbi Moyfes declarat^quoniam tertiam illam propofi- 
primus . tlone d nobis in fupcrioribus demonftrata ipfe ficco pedcpraetcrijt, 
ex qua nimirum tota huius fecunda? partis demonftratio dcpendet. 
ds^dcmon-' Exhac autcm fccunda propofitiouis partc iam demonftrata, & ex 
ftratio . fecunda communi fcntetia huius tertia quoque propofitionis pars 
vSucrfa^lfs^ cxplorata relinquitur. Quaretota propofitio candore lucclcit .. 

Cun<5lis igitur, &c. vt fupra . Quod crat dcmonftrandum . Vcrum 
cnimuero cum ex tertiaparte huius propofitionis pateat extcrnas 
parallelarum partcs conica: bafi propinquiores externis carundcm 
partibus a bafi rcmotioribus effc minorcs,idcmquc de cundtis cx- 
ternis ciufmodi partibus in infinitum oftcndi poffit : habcmus iam 
j^^^^^^^^ altcrum pra^cipui noftri Quaefitimembrumvelutidemonftratum, 
lioThcnuT quod fcilicet duaelinearin codcm plano iaccntcs quamo longius 
pariis Qlx producuutur, eo magis iibi inuicem propiorcs fiant . Na rcda M R 
fi« principfi. jjjjea^qua' a bipartita illa fcaiobe cxtra Coni fupcrficiem protraAa 

fuit 
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fuit fecansomnes 
illas parallclas ex- 
traConumprodu 
das,in eodemqiie 
plano cu di6tz re- 
£ta liiiea iacentes : 
jHCcnoinflexaGK 
P 1 D linea latus 
Hyperbolesfa(aa2 
f vt exippcriori- 
bus ccftruiSioni- 
biis, & vicefinia- ' 
primadefinirionc 
nuius manifeftum 
cft) ab eodem pla- 
no Conumfccan- 
te^ eo magis fibi 
appropinquant , 
quato logius ver- 
us Coni bafimin 
eodem iam dido 
plano producun- 
tur, Quod quide 

ficbreuiterconcludatur . Quoniam KO maior eft qudm PR vt 
fuitoftenfum.igitur& KT minimadiftatiapundi K aredaMR 
maioreftquam PV minimadiftatiapundi P abcadem MR re- 
dalinca. h^cenimin noftraprima dcmonftratione fatis fuperque 
demonftrata fuere, Idem autem de.omnibus ctiam alijs inflexx tenus partu 
UKPID lincxare^la MR minimisdiftantijsoftendetur. Alte- Qu^fitiprx 
rum igitur Qu^fiti^pr^gpui membrum clarum cft. In quo fane de- R^bbi Mo 
monftrando Rabbi Moyiesparalogifmum illum committit, quem fis^cfeaur 
etiamomnes, quoslcgimushuiufcerci Autorespra^ter Cardanum ^*^^""^"^- 
c6mifcrunt:quadoquidemexipfarum KO.Sc PR, cjrtcrarumq; 
fimilium inxqualitatCjdiiarum lincarum>inflcx3efciiicet G K P ID 
& rcax M R continuam vcrfus Coni bafim appropinquationem 
concludit . Demonftrato igitur altero pritcipui Quscfiti membro/ 
acl reliquum nobisp-^rgcndum^ft , <juod m fequenti propofitione 




Coclufio aJ- 
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Propontio. 
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PROPOSITIO D£CIMAQC-TA,\(A.; 

THEOREMA XYIIL ,'. ' • 
Continensreliquam partem demonftrationis duodecim:p. 

M N I B V S eodem modo v.tir\"Braicec|en- 
ti difpofitis, illieiam dicft^ dasBlincx,Hy- 
perbolica rcilicet,&: re^ta in 6odem ai-nb* 
plano exiftentes, 8>c qu6 magis prodg.cunr 
tur,e6 magis fibi inuicem proximates,vtin prax:edenT 
ti demonftratum eft : fi etiam in infijtjiituinp^ptra^ 
hantur, nunquam cpincident . 





Sit 
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Sithicquoque figurafupcriorum propofitionumpofita. Dico g^^^^^^ 
itaquc duaslincas inflcxam fcilicct GKPID, & rcftam M R m ,io. 
eodem plano iacentcs , & quanto magis vcrfus Coni bafin produ^^ 
cuntur, c6 magis fibin-iccm proximantcs: fi etiam m infinitu pro- 
trahantur,nunquamfcfccontingcrc.Na!!l f^Cri -orc^l-nsantfe ^on^^^^o, 
inaliquofignocxempligratiainfigno /, aquoad GF reaamli- ^^"".eliqu» 
\^ ncamducaturf^vtinprimanofl:radcmonflrationcdocuimusJ /N pmis c^a?- 

rcaalineaperpcndicularisinplanum trianguli ABC, & paralle- ^^" P^^^^P"** 
la ipfis G H, & K Z, & P Q rcdis lineis . Erit igitur per primam 
^nt partcm vndecimf huius Dilucidationis ratio quadrati linex / N ad 

reitangulum ab E N, N G comprchenfum, ficut ratio quadrati li- 
nid ncae K.L adreftauguliimab E/.,zG contentum. Scdratioqua- 

drati.lineae kL adrcaangulumab EL,LG cotcntumper tcrria- 
decimam huiufce Dilucidationis eft ficut ratio quadrati linca? L O 
ad quadratum linca: LM, crgo per vndccimam propofitionem 
quinti libri Elementorum Euclidis vt quadratum ipfius I N adVc- 
dangulumab EN^NG contcntum,ficquadratumipfius LO ad 
quadratumipfius LM.quadratumauteipfius LO adipfius lM, 
I quadratumcandem habctrationcmjquamipfius /N quadratum 

' ad quadratum ipfius M N pcr ducdccimam huius Dihicidationis: 

' igiturpcreandemvndccimamquinti vtquadratum IN adrcdlan- 

gulumab EN,NG, ficctiamidem /N quadratum ad quadratu 
jpfius M N. quarepcrfccundampartcmnona:propofitiDnis ciuf- 
dem quinti Elcmentorum quadratu lincce M N arquale eft reftan- 
gulo ab E N, N G contento, quod cft abfurdum: quoniam reucra» 
quadratum ipfius M N fupcrat redagulum ab E N , N (7 contcn. 
h tum quadrato lincse (7M, vtinfextidcama Dilucidationishuuis 

l demonftratumfuit. Nontangit igitur rc6ta hnea ^4 R mflcxam 

0 GK?ID infigno /.Similiterautemoftendeturquodnequeetia 

n inaliopundodiac^lincxfcfetangcrcpoirunf.Nullibicrgofccon- 
n tingent fi ctiam ininfinitum producantur . Omnibus itaqueeodcm ciurn"cli 

\o modo,&c.vtinpropofitionc.Quoddcmonftra(reoporcuit.Verlim quxpams. 

o , hoc ctiam dcmonftrato.vniucrlum iam prf cipuum noftrum QuxCi^ yZcrUUs 

i\ j tun^ lucc clarius cft . Haftenus igitur totam Rabbi Moylis demon- 

' ftrationem iam dilucidauimus . ad pcrfccilioncmque Geomerricam 

o i quoad ficri potuit redegimus, qu^E quidem erit duodecima prxci^ 

\ puinoftri Problematisdcmonftratio. 

b . • - 
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RABBI MOYSIS, 

Qu| contlnet aliam fcnfu magis pcrceptibilem precipui Pro- 
blematis Demonftrationem, qux erit Propofiti 
noflri xiij, & vltima . 

OST ipjam autem iam dilmidatam de- 
monftrationem 'volens ij?Je Rabhi Moy— 
fes oftendere qmdam etiam fenfu magts per- 
ceptibili exemplo quodcaufa huiufce admi- 
randi effeBus in prafatis Itneis fupra Conum dejcriptis 
non aliundeprouenitnift abipfa tumofa ,montofaq^ Coni 
rotunditate: reducit per imaginationem Conum in plano, 
inquoreperit quafdamacomca fuperfcie dtHantias.quA 
quanto magis Conus crefctt baflmverfas ,tantominores 
fiunt ; nunquamtamen adeo decrefcunt , quodnulU 
frorfus euadant . quo quidem in plana fuperfcie offenfi, 
reducit it erum per excogitationem Conum ippm cum om 
nibus deftgnatis lineis/vt iacebat in plano, ad corpus coni- 
cumjtn cuius contca Juperficie oHendit eajdem iam di^as 
permanere dislantias continue verfusConi bafimdecre- 
Jcentes,^ nunquameuanefcentes. Pofteadocet perex^ 
tremitat es diBarum dtsiantiarum Cono infixas curuam, 
feu Hyperbohcam lineam in quodam plano defignare , ^ 
per alteras earundem dtftantiarum extremitates extra 
Conum iacentes redam ducere kneam in eodem plano 
ci4m ipfkHjperholica iacentem ,quippequ£, tanto etdem 

Hjper" 
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Hjperbolicji propior fiet.qnanto longius ambA eodem in pla 
no^verfus Com bafm<vna cumtoto ipfdCono producen- 
tur : nunquam tamen ipfam tangetyCtiam fi in infinitum 
protrahantur . Verumtamen quoniam exemplum hoc 
ipfius Rabbi admodum objcure.perplexe ^ concijej^ ab ipjo 
declaratur;^ prjfertim quia Lemmaquoddam Geome^ 
trica nimirum demonftratione indigens ficco pede pr^eri^ 
re <videtur,m cjuo tota huius exempli vis confiflit : idcirco 
hxc vltima pars a nobis leuiter prMereunda non effed ma 
xime iUuilranda^ atcfue dilucidanda. Pulcrum ficjui- 
dem exemplum hoc eHj^fenfii perceptibilem reiverita- 
tem Geometricis ratiombus confirmatam ob oculos per 
quandam imaginationem expeditifiime ponit. Age igt- 
tur illudLemma pritis demonflrcmus , t^nodipje Rabbi 
indemonftratum reliquit. Sit autem Theorema hu- 
iufcemodi. 

Lemma fequentis Demonflrationis . 

Theorema^. 

I quodibet circuli concentrici in codem Propofit». 
plano defignati fuerint, in eisque dua^ re- 
dl^linea^parallella^ ducantur alteraqui- 
demtangensvltimum interiorcm circu- 
Ium,& (cansreliquorum circulorum circunferentias, 
altera vcro a communi centro exiens , fecansque om- 
pcs circulorum circunferentias 5 & a pun(5i:is,vbi linea 

a cea- 
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a centro exiens circunferentias fecat , ad reliquam pa- 
rallelam perpendicularesre(5l?clucanturlineas :erunt 
ipfius rcO:x linea^ interiorem vltimum circulum tan- 
gentispartesinteripfas perpendiculares ^ & circulo- 
mmcircunferentiasrecepta^, quo magis a iamdicfto 

conta(5tu remota^ ^eoquidem minores. 
Ejipofitio. Sitcirculus AB, 
cuius centrum C, 
&intra ipsu alius 
DE circulus ha- 
bensidcmccntru, 
& intra hunc ter- 
tius circulus F G 
prioribusconcen- 
tricuSj&adatopu 
^to G (quodcun- 
quc fit ) ducatur 
per decimamfepti 
mam propofitio- 
nc tertij libri Ele- 
mentorum Eucli- 
dis rcdtalinea tan- 
gens datum circu- 
lum FG inipfofigno G, &fecanscircunferentiamquidem DE 
infigno E, circunfcrentian^ vero AB infigno B^ qusepcrfecun 
dampctitioncmprimilibri eorundcm producaturvltrafignum B 
interminatc. & per pundum C ducaiur per triccfimamprimam 
propofitioncm eiufdem primilibri Elcmctorum parallelaipfi BG, 
qu^fitCFDA. &afignis ADF crigantur pervndecimampro 
pofitionemeiu/dcmprimi adrcdosahgulosipfi AC ipfce AH, 
pi,FK re(ac£:linca?,quaeprodud3efccent ipfun GB exparte B 
interminatam in fignis H I K ; Secabuntcnim cam ncceflario cum 
fecentipfiparallelam AC rationefcepefuperiusdidta. eruntitaq; 
ipfe AHjDIjFK perpendicularcsfupcr ipfam GH pertertiam 
partem viccfim^nona?propofitionis3& dccimam definitionempri 
milibri ElementorumEucIidisi cadentqiie per fcxtamdecimam 

propofi- 
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propofitioncm tcrtij lib. corunde extra circuloru circunfdrcntias , 
quas tanguntpcrCorollarium ciufdcmfcxtxdccim^e. Hi5itac;jc- 
pofitisdicolincam E I minorem efTeipfa GK, &ipfam BH ipfa Dctcpmlna. 
EI. Sienimitanonfucrit^fitfificripotcft EI sequalisipfi GK, 
vel maior quam ipfii; &producatur perfccundam pcritioncm pri- Coaruclio. 
milibrieorundcm ipfa HG inparrcm G quoufquefecctexalce- 
rapartecircLif.n-cntiascLi*cuIorum ipfiusquidcm DE infigno L, 
ipfiusvcro AB in figno M. Quoniam iajtur FK, &'KG tm-^^^Zd^^^^^^^ 
gunt circulum F G^ aequalcs funt pcr tricclunamfcxtam propo(itio aa. 
nem tertij, & primam Communcm Scnt.primi libri Elcmentarum 
Euclidis.&pcrfccundamCom.Sent.huius. eftautcm FK a?qua 
lisipfi DI, nccnonipfi AH per tricefimamquartam propoficio 
ncmeiufdcmprimiElcmcntorum. ipfgehim FK,DlyAH iaui- 
ccmparallcte funtpcr fecundam partcm vicefimoeodaua?propofi'- 
tionisprimi libricorundcm . &ipfaigitur GK ipiis DI, & A H 
jequalis cftper priinam Comm.Scnt. eiufdcm primitbisfumpram» 
fiergo EI fitsequalisipfi GK, critctiamxqualisipfi.DI perean 
dem,primam Gom.Sent.eftautcm reviangulum^ab La/;E coiir 
tentum ^equale quadrato ipfius Dj per iani diitam<tricefimairh- 
fextam tertij . igiturper eandcm fecundam CQmm.Sent.lluius5& 
per primam Com.Scnt. ciufdcm primi ISJemen. quod ab L ly I E 
continetur asquale cft quadrato ipfius E /, torum fcilicctfuaspar- 
tiper tertiampropofitionem fecundi libri Elcmcntorum Euclidis^ 
quod. ficri non poteft pcr nonam Com.Sent.primi libri corundem. 
Nonjcftigitur E/ a^qualisipfi GK. Sit modo maiorquam ipfa^ 
cdi: etiamraaiorquam D/ pcr fcjcundampartcmfeptimcepropo- 
lttionis quintilibriElementorumEucIidis5& nonam Com.Scnt. 
buiusL* quareper fccundamComm. Sent. huius quadratum.liaca! 
El maiuserit quadrato lincce D/. Ciim autcm redlingiilum ab 
hltlE contentuma^qualefit quadrato ipfius D/^ erit per pri- 
mam partem eiufdem feptimce quinti, & nonamCom. Senc. huius 
di6iumredangulum minus quadrato ipfius £/, totum<videiiceC 
fuapartepcr candem tcrtiam lccundi,quod vtique abfurdum pria 
re peiuseft'. Noneftergo El maiorquamipfa .GK: oftenfunpi 
autom fuit quod neque etiam ipfi aequalis : neceirario igitui* minor 
quamipfaeft. Prastereafi BH minor non eft quam £/, fit pri- 
niQ ipil^equalis. Quoniam itaque re(5langulum quidem,quod ab 
L///^jS ^quale eft quadrato ipfius D/ pcr triccfimamfextani 

propofi- 
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propofirioncm li- 

bri terti/ Elcmen. 

Eudidis,quod ve- 

roab MH,HBfi 

miiitcr quadr^to 

A H pcr candem, 

quadratum aute 

AH quadrato D I 

pcr tricefimaquar 

tam propofitioiie 

primi iibri Eleme, 

Eucl.&fecundam 

Comm. Sent. hu- 

ius cft ^equalc: igi- 

tur per priniam 

Com.Sent. ciufde 

primi Elcmento- 

rum bis fumptam rc<5l:angulum ab Z /, / £ contcntum «qualc erb 
contcnto ab M H B rciSlangulo. fed coHtcntum ab L I3 1 E co* 
tento ab Z /, B H eft sequalc per fuppofitioncm , & tcrtiam Com, 

Scnt.huius. crgo&xontcntumab MH^HB a?quale eritcontcn*^ 
toab Z/, BH perprimamCommunemScnt.eiufdem primiElc- 
mcntorum,quod vtiqueeftmaximuminconuenicns^quoniamre- 
uera contcntum ab Z /, B H minus cft contento ab M H, H B pcr 
primam propofitioncm fcxti libri eorundcm Elcm. accepta cnim 
BH pro communi altitudinc,qucmadmodum bafis MH bafi LI 
pcr nonam Comm.Scnt. primi corundem maior cft, ita etiam coa 
tcntumab MH,HB contcnto ab X /, B H maius critpcr nonam 
Com.Sent.huius.Noneftigitur BH ipfi EI a?qualis. Sitmodo 
maiorquam ipfa. crititaquc rcdangnium ab M H, HB compre- 
hcnfummaius rcftangulo ab LI, lE comprehenfo pcr tertiam 
Comm.Scnt.huius. hocautem fieri non poteft, quoniam paula 
ante duo iam difta rcdangula acqualia inuiccm efrcoftenfafunt* 
Noncftcrgo BH maiorquam EI: at oftcnfum eft quod nequc 
etiam arqualis ipfi elTe potcft : de necciritare igitur minor quam ip- 
facrit. Quarc dcmonftratum cft ipf un BH ipfa EI, ipfimquc 
EI ipfa GK minorcm eflc. Idcm autcm codem mododex:afte.*i 
jris quoquehuiufccmodi rCftis lincis, fictiam infiniti effcnt cpft-^ 

centrici 
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ccntrici defcripti <:irciili , oftendi potoft,-: Patct ergo propofitum Jf^a^iel 
indircdc. Poilumus autcm & diredte brcuiter idcm ficdemon- monihatio- 
ftrare. Quoniam quadraiQ ipfius GK quadrato ipfius FK per ^^^-^^^^^^^ 
tricefimamfextam prop.tcrtij,& priinam Com.Sent.primi libri Elc tio dircOi, 
mentonim Euclidissequalccft; atquc idcirco quadrato ctiam ip- 
fius Dl pcr fecundamComm.Scnt. huius,i!k eandcmprimam 
Com.Sent. primi« Eftautem quod etiamab L1,I E continetur 
redtangulum per candcm triccfimamfextam tcrtij nequaleeidem 
ipfius D I quadrato : igicur per candem primam Comm.Scnt.re- 
^tanguUimab Ll, TE contcntumquadratoipfius GK critceciua 
lc. Sed quadratum ipfius E 1 miniis eft per tcrtiam propoficio- 
ncm fecundi libn Elcmentcru Euclidis rcdangulo ab L I, I E con 
tcnto : ergopcrfccundam partcm feptimse propofitionis qUinci 
libri corundcm, & nonam Communem Sententiam huius quadra 
tumipfius El minuseftquadratoipfius GK. qu^re per fecun- 
damCcmmuncm Scntentiam huius linea E/ quam linea GK 
minor crir. Rurfus contentum ab. L/, /E xeaangulum^quale 
eft^ei^quod.ab M H^ HB concineturrc(aanguIo(vtfuperiusoftcn 
fumcft) & pcr tcrtiam propofitioncm fccqndi libri Elemento- 
rumEuclidi.squodquidcmab L/,/E continetur a^quale eft con 
tectoab LE, E/3 fimulqucipfius E/ quadraco: quod veroab 
MH,HB ci,quodab MB,BH, vna cum quadraco ipfius BH. 
habemus ergo duo rcdangula alterum ab L E, E / , & alterum ab 
MB^BH contenta, qua?ducbusquadratis,lincarumkilicet E/, 
&BH itaadiungipoirunt,vtvnum quidcm cum ipfiscommune 
latus habeant, duo vero duobus indirccti^m iaccntia : atquc duo 
ha:c aggrcgata inuicemacqualiafunt,vnum autcm vniusTcilangu- 
liiatus cxindircdumiaccnt]bus,ipfumnempe E L minuscftpcr 
nonam Communcm ScntcntiamprimilibriElemcntorum Eucli- 
disvno cx eifdcmaltcriusreaanguli latcribus, vtpote ipfo B M: 
igitur pcr fccundam parccm tertic^ propcfitionis in principio hii- 
ius libridemcnftrata^quadratum linca? BH-quadrato ipf:us E/ 
minus cft . vndc pcr fecundam Communem Scntcntiam huius li- 
neaquoque BH quam ipfa £/ minorerit. Similitcr autcm de 
quibufcnnque ctiam alijs huiufccmodi Hncis i^^cm oftcnde-- 
tur, Pcrfpicuum igitur cft propofirum etiam dircde. Si ita- reaxdemo- 
que quodibct circuli concentrici in eodcm plano dcfignati ^^^'^^to 
fucrinc, & reliqua vt fupciius • Quod dcmonftrandum crat. toiius. 

Hh Hoc 
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HocitaqucThcorcma propofito noftromaxiit^encceflarium Ip/e 
Rabbi prastcrmifit . Cumeniin dixiflet diftaiuiain EI minorcra 
cflcdiftantia GK^ fimilitcrqueipfam BH Ei^ &ficdccae- 
Kabbi Moy- teris ciufinodi : hoc porro nuUaalia ratione probauit,nifi quia (^in- 
ffs dcfcaus quitipfe^maiorcs circuli minorem habciK incuruationcm. quae 
quidcm ratiopciusconcliidit qiamillaOrontijratio ab incurua- 
tionccirculorum ipfaquoquefufcepta, quaminfuperioribus tan-» 
quamnilconcludcntem redarguimus. 



tertius* 



DECIMATERTIA, ET VLTIMA 

PRAECIPVI PROBLEMATIS 

DEMONSTRATIO. 



Expofltio 




V M a nobis proximum Lemma Gcomctricc iain 
demonftratum fit^propofito noftronunc illud appli 
cantes dicimus . Quod fi Conum aliqucm imaginc 
murcflc fupra bafimfuam comprcfl^um> totumquc 
in plano iacentcm : tunc quidem omnescirculi , qui 
in ciusconicafiiperficic bafi parallcli erant,in vnojcodcmqucpla- 
no iaccbunt idcm communc ccntrum circunftantcs > quod vtiquc 
prius Coni faftigium crat : latus vcro Coni crit rc(ihi linca a ccntro 
communiconccntricorum circulorum cxicns, omncsquecirculo* 
rum ipforum circunfcrcntias cx altcrapartcfccans^qucmadmo- 
dum linea C A in fupcriori figura , qux ctiam hic tota rcpctenda 
cftpra?terlineam GLM, vtcuiushocloco nullusfit vfusfuturus. 
Si igiturConum hunc ita compreflum, totumque in vno plano 
proftratum,ad fuam priftinam montofam,tumofamque rotundita- 
tem rcftitutumeflcintellexcrimus;&ciuslatus,ncmpeipfam AC 
a bafi vfquc ad vcrticem iam afcendifle : proculdubio ftatim inue- 
niemusctiamrcdiiequidem AC parallclam,ipfam fcilicet GH fi- 
mulcumperpcndicularibus AH, DI, circulostangcntibus 
elcuatam in acrcm cxtraConum,& remotam apnndis B,E^G co- 
nicaefupcrficieiiuxtadiftantias B^, El, GK quanUis non mini- 
Dcraonftra- mas. Qu2Eprofc(5l6 diftantise quemadmodum priusinConofu- 
w®* pra bafim fuam toto comprcflb continue vcrfus ipfam bafim, fcili- 
cctvltimumcxtcriorcm AB circulumimminucbantur(vtdcmon- 
ftratu fuit inproximo Lcmmatc) ncc tame vnquam pun^ta H J,K, 

YCl 
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vcl alia cis fimilia 
circuloru circun- 
fcrentias tangere 
poteraCjquoniam 
lineae hH^Dly 
FK, &omnes eis 
fimiles femper ex 
tra circulos cade- 
bant pcr fextam- 
decimam ptopo- 
fitionem tertij li- 
bri Elemen. Eu- 
clidis : ita nunc c- 
tiam iam didcedi- 
ftantif ef demmet 
quicin plano erat 
permanentes con 
tinueverfusConibafimimminuentur, nunquam tamcnprorfu$ 
delitefcent^quoniam nunc quoque ipff AZT, D/^FK linc^ipfis 
ACs& parallelisperpendiculares funt5& circulos tangunt, 
totasqueextraipfoscadunt. Siitaque ipfse hH^E lyGK inCo- 
no iterum extru<5lo diftantia? eflent minima?,per quas re<5ia GH\i 
nea a punftis B,E>G inconicafuperficieiacentibus diftarepoflit: 
nimirum habercmuspropofitum iuxtahacquoque imaginariam, 
fcnfu perccptibilem, exemplaremq; dcmonftrationem . nam ima* 
ginaremur planu quoddam ab ipfa G // linea Conum verfus cxur- 
gere , ipfamque fuperficicm conicam pcnctrarc , quod vtique pla- 
numcumperConiverticem non tranfeat,neque bafi conic^Kpa- 
tallelum fitj defignaret nimirum per quintam petitioncmhuius in 
conicafuperficie fubre<aa GH linea quandam inflexam lineam, 
fcilicet commtincm difti fecantis plani,& conicT fuperficieifc<aio- 
nem per figna B,E,G tranfientcm , qua? in eodem efletplanocum 
ipfa G H, propiorque ei fieret in figno E quam in figno G, & in 
figno B quamin E figno, &fic in caeteris vfqueininfinitum , li 
vnaaimtotoConoproduci*inteIligantur. Atquoniam ipfa^por- 
rodiftanti^e B/r, JE/^GK non funtminima?,quibus Gh re<51ali- 
tieaab ipfis B, E, G fignisdiftarepoflit ,vtinfupcrioribusanobis 
iatisfupcrqucdemonltratum fuitj idcirco hic quoq-, opus cft mi- 

H h 2 nimas 
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nimasrepenrediftantias^incisqucpropotitumconcludere ne pa- 
ralogifmus (qucm fupcriusdixiuiusjcommitcarur. fortairc cnim 
ad hoc rcfpicicnsipfc Rabbi ciim dixiffcc duci tres illas lincas A 
D/5FK inuicem parallclas,&ipfis PiC, Gh pcrpcndicularcs: 
fubiuxit, vel fm: etiam remonores circulis quam ipfi perf endtcuares. 
quales fcilicet in fcquenti fecunda figura funt ipfae A L, D Mi P N. 
qux quidem inui- 
cemlparallclsefunr, 
non tamen ipfis 
AQGl paralle- 
lis perpendicula— 
res : fed d circulis 
remofiores quam 
ipfsc A^^D/^FK 
perpedicularcs.pu 
tans fortaffe Rab- 
bi Moyfes diftan- 
tias BLjEM^GN 
efTe in Cono ro- 
tundo minimasil- 
las diftantias,quas 
quf rimus : vel has 
quidem effc ma- 
iores (vt etiam in 
plano funt ) ipfis 

B /^, £ /> G K diftantijs ; ipfas vero B E /, (7 K efTe didas mi- 
nimas. naminipfisctiam BL, EM, GN verum eft diccre quod 
diftacia £M minor eftquam GN^&BL quam £M. cumcnim 
ipfx A L, D M, F i\r inuicem parallete fint ; funt autcm ipff ctitim 
AC GL : igitur pertncefimamquartampropoficionc,&priit]am 
Communcm Sententiam primi libri Elcmcntorum ^uclidis bis 
fumptas LM ttqualis eft ipfi HI, & MiV ipfi IK . quaic abla- 
tis communi HU.^ &communij /iV: erit pcr certiam ComipurT 
nem Sententiam eiufdcm bis fumptam hL aecjualisipfi /M , & 
/M aequalisipfi KiV. Siergoipfis Si^^i^/.GK lamdcmonftra 
tisina^qualibusdiftantijsipf-e ^L,/M, KiV ^qualcsadiungan- 
tur diftantiae: eritper quartam Communem Scntentiam eiuldcm 
totadiftantia Bi minor quam tota £M; &firniliter tota £. M 

minor 
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mlnorquam tot:i GiV. Qupderatdcmonftrandum. i/ocmodo Cociufio i> 
igitur ipfe Rabbi odcndit, conduditquc propoficum- Verum hw: |;;;^p^^^^^bbi 
magno*percaniraaducrtendumeft,qu6dipfe,qua?anobisqua?run -^^^^^ ^^^^j 
turminima:diftantix,nonfunt nequeipfiEB^,£/,GK:, vtidixi- misdiftatijs. 
mus: nequeipfi BL, £M, Gn, vt forte Rabbi putauit. hx ^^^^^^^*"^- 
namquc ncc in plano, nec in rotundo Cono mmimx pofTunt effe 
diftanti;^, cum ipfis B//,EI,GK non minimis in vtroque Cono 
diftantijs maiorcs in vcroquc Cono fint: inplano quidem, vtpa- 
tct per nonam Communem Sententiam primilibri Elementorum 
Euclidis : in rotundo vero^quia obtufiorcm fubtendunt angulum, 
contentum fcilicet a reiia GL, &qualibet ipfarum BH,EIyGK 
diftantiarum^ vtin rotimdo Conoinfpicientimanlfcftumeft.iVon 
funtitaqucminime diftantia?neque ipfa? RHjE I^GK, nequeip- 
{xBUe G N : nequc vllx alise 3 qux commode in plano pof- 
fint oftendi. quum ctcnim reuera carum extremitates inter figna 

B,H^ & E,I'y & 

G, K caderent^ 
quales funt in fe- 
quenti tcrtia fi- 
gura ipfce B L, 
£M, GN; fieri 
vero nequaquam 
poteft pcr fexta- 
decimam propo- 
fitione tertij libri 
Elem.Eucl.vtin- 
ter ipfas A H y 
D/5 FK perpen 
diculares 5 & cir- 
culorum circunfe 
rentias vlla? re^aae 
linea? cadant^qua» 

ipfasminimasdi- . 
ftantias in re^a G H iinea diftinguant : idcirco malc in pla- 
no ipf^ vcrcE minimae diftantix oftendi poflunt. ni forte quis 
cxempli caufa intcr ipfas Ah, D./, FK perpendiculares , & 
circulorum circunfcrentias quafdam redlas lineas falso deligna- 
tas fupponat , vc nos in pra^fcnti figura fecimus , vc vcrum 
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niinimaru diftan- 
ntiarum locum, 
qucminrotundo 
Conofortitf sur^ 
in plano etiaofte 
dercmus. h^cau 
tem fuit caufa $ 
ipfc Moyfesmale 
minimasjipfas o- 
ftenderit diftaa- 

Error ipfiys ^ g • ^ 

^*'^^' quidemB^,£/,L 
Gk pro minimis 
. accepit diftantijs; 
fuperuacaneu e- 
ratipfasetia BL, 
EMjGNC&lo- 
quor nuncin prjB 
cedentifecuda fi- 
gura)c6cinue dc- 
crc(ccntcs,&nun 
quam delitefcen- 
tesoftendere. Sa 
tis enim eflct pcr 
ipfasminimasdi- 
ftantias propofi- 
tum concludcre . 
fi vcro ipfas B L, 
EM.GNdiftan 
tiasacccpit(vt cre 
do) tanquam mi- 
nimas^ dupliciccr 
decepcus eft;pri- 
moquoniamipff 

tum inplanotuminrotundoCono nequaquam minim^funt.vt 
lamoftcndimusr fecundo quia fi ctiam cflencminimx.paralogif. 
mum maximum ipfc comitcitdumper hafce,fcilicct BL, E M,GN 
diltanciasconcludic mcentumi quandoquidem no c^^demmetip/f 

permanent 





mas ( 
tias in Coao 
rotundo* 
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permanent in Cono rotundo , quse in plano Cono funt,quod vtiq; 
ipfis BHyEI^GK accidcbatj fed varias fiunt: atque propterea 
non redte concludit ipfe Rabbi cum ex earum continua in plano di 
minutione,& ineuanefcentia,in rotundo etiam Cono cas continuc 
decrefcere,&nunquamabolerioftendit, QjMim itaque minimac 
diftantia?3perquasre<5la Gn i pundlis B,E,G diftarepotcftcom 
inodeinplano oftendi non poffint : alio quodamarrificioinrotun 
doConorcpcricndaefunt, atqueexipfarum BHyEIjGK nonmi 
nimatum diftantiarum tum in plano, tum in rotundo Cono perpc 
tua verfus Coni bafim decretione,nullaque exinanitione,in ipfis ve 
risminimis diftantijs in rotundo Cono repertis propofitumno- 
ftrumconcludendum eft. Repertisigiturinplano(^ vtinfupcrio Modn$ repe 
ribus figuris) ipfis Bl/,EI,GK non minimis diftantiis continue ncndi mini- 

, -t) ., ' * ^ ^ mas dittan- 

decrefccntibus,& nunquam eua- 
nefcentibus,quce ctiam in rotun- 
do Cono candcm fubeunt affe- 
dionem,cum in cxtriiendoCo- 
no easdemmet permaneantj nec 
vllam varictatcm fufcipiant : fi vo 
luerimus virtute iftaru ipfas quo 
que minimas in cxtrudo Cono 
rorttindo rcperire diftantias idcm 
paticntesjducatur a fignis B,E,G 
(8c quicquid nunc dicam, in Co- 
no rotundo intelligendum cft^ 
adredam ^SJI lineam pcrpendi 
cularesperduodecimam propo- 
fitionem primi libri Elemento- 
rum Euclidis,qucc fint B L, E 
GN. quce profedo crunt mini- 
ma?,quas quserimusdiftantic pcr 
dccimamnonam propoficionem 
primi libri corundcm; cumom- 
nes dlix redoe lincae ab eifdcm 

B, EjG punaisadcandem f^H reftam lineam cx quauis partc 
duAx maiorcm pcr tricefimamfccundam propofitionem ciufdcm 
primi libri Elemen. fubtendant angulum,nempe rcvaum . ^ceita- 
queficrepertseminimaediftantia^ quoniam per fecundam partem 

viccfimce- 
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Coclufio per 
fcda iii mini 
tnis diiUtijs. 



[ExpeditifTi- 
ma via inCo 
no loiundo 
dcfcribendi 
duas lineas 
in codc pla- 
ro ^ruquam 
coincidcn — 
les , & lem- 
pci fibi m*^- 
^is sppropin 
<]uanLCS. 



vicefima? odaiia? propofitionis 
ciufdcm primi iniiiccm paralle- 
Iaefunr,&:vnacumparallelis B//j 
^ /, GK non minimis diftantijs, 
&cumre<aalinea tK^ triangu- 
^claudunt fimilia per fccundam 
partcm viccfima?nona?,& tricefi- 
ina:fecundcpropofitionis,& tcr- 
tiam Communcm Scntcntiam 
primij&quartam propofitione, 
& primam definitionem fcxti li- 
briElcmcntorum Euclidis; igi- 
tur qucmadmodum EI minor 
eft quam GK, & BH minor 
quam EJ-, ficctiam £M minor 
critquam GN,&LB quam^J^. 
pcr nonam Communem Scntcn 
tiam huius . ac demum ha^c conti 
nua decrctio fimiliter de omni- 
bus alijs huiufcemodi minimis 
diftantijs dcmoftrari potcrit^nec 

vnquam talcsdiftantia?minimse itaimminui pofllintvtrc^i-a "CT/^ ' 
hneaipfaminflcxaminConifuperficieiaccntcm tangat. Si enim 
interdidas duaslineasreftamfcilicet^&inflcxam maiores illsrdi- 
ftantias BH, £/,GK femperfunt^ vtfuperiusoftcndimus; tanto 
magis ilte minorcs diftantiae crunt,atquc idcirco nunqtjam ill^ duf 
linca? propius fcmpcr fibi in eodcm plano acccdentes fefe contingc 
re potcrunt:,etiam fi ininfinitum vcrfus Coni bafimvnacum toto 
Conoprotra(5ta? fucrint. Quoniam autcm ha:c^quf diximusa^grc 
in plano con/pici pofl!unt,cxtruatur Conus illc,qucm fupcriores fi- 
gurcein plano comprcfliim cflc oftendunt, & fianr omnia ficut dixi 
muSjpropofitumqueliqucbithaud diflimilitcrquamin noftrafc- 
cunda demonftratione . Poftrcmo vcro docct Rabbi Moyfes dnas 
iam diiStaslineas cxpeditiflima quandamviain eodcm planodefi- 
gnare,quae talis cft . Fiat Conus ex Rapa, vcl quadam alia tradia- 
bili,fiicilcquc fcdili matcrfa,in quo ducatur prinium a vcrticc vfq; 
adbafimrcftalinca^qualiscftipfa ADFC; dcindc fcceiur Co- 
nusplano quopiam parallelo fupcrficici planar trianguli pcraxaii^ 

cuius 
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cuiustriaogulilatuseftipfa AC rcdialinea; planumquc illud fe- 
cansConum fitverbi gratia Papyrus: poft modum dtfigncturin 
ipfo Papyro linca B E G iuxta communcm ipfius plani > & conicac 
fuperficici feaionem,quac nimirum erit inflcxa , Hyperbolicaiie li- 
ncarationibus fuperiusdiais; poftea ducanturdpundis A,D,F 
redxline::e AH^DI^I K adangufos redos ipfi AC, qua: ta^^ 
gant circul6s in fignis ADF; & producantur quoufqucoccuii 
rant in ht, i7k pundis plano fccantiConum cxtra conicam fupcr- 
ficicmpn du(ito ; & ducaturreda linea tranfiensper H, I,K pun- 
da ; ac dcmum inuenian tur (vt docuimus ) minimse diftantiac G NT, 
EM, BLjqua^fitumq^flidtumerit. Reiia.n. HK, &inflcxaGER 
fempcr propiorcs fieri,& fibi nunquam occurrcrc fuperioribus ra- 
tionibus dcmonftrabuntur,eruntque amb:^ in eodem Papyro pla 
nodcfignatsp. HocmodoipfcRabbicofulit cxpeditepropofitum 
aflcquipoire. Vcruntamcnfvtmihi videtur)'ncqueRapaipfa,ne- Dc matcrij 
quelignum,ncque aliud corpusopacumfatis commodum efletad ^^ucndorfi* 
extrucndob Conos ipfos , & faciendas in eis dcbitas fe(fliones , & 
protrahendas lineas tum rcdas,tum circularci, tum etiammiftas, 
pundaq; omnia fcdionum litcris alphabeticis obfignanda,propofi 
tidcmonftrandigratia. nam ipforii corporu opacitas eflet nobis 
impedimcntOjVi: nonocs, quaslibuerit lincasprotraheremus, vel 
p^on-adasvnooculorumintuitu fimulcofpiccremus. nifortefor 
* tu(?acorpora illa conica diaphana , atque omni ex parte confpicua 
elfcnt; vrpoie Vitrca,vcl Cryftallina,vel cuiufda alius eiufmodi ma 
tcria? tranfparentis. quodtamen cflctfa(5lu admodudiificilcpro- 
ptcr carum materiarum fragilitatem . Mclius igitur erit Conos ip- Matcrix c6. 
fos conftrucre Imcis xncis,vel fcrrcis,vel ctia ( fi quis vellet; argen- ^I^^^-^^q^ 
teis,& aureis . dodrina fiquidcm h.Tcadco digna, & nobilis eft, Vt nos. 
argento,atq;auro,&alia (li quaciret Jpra?ciofiori materia Coni 
ipfi conficimcrcantur. nam fi talibus matcrijsConi extruantur, 
dubioprocul puris matcrialibus lineisocsineisdcbita!fe«iliones: 
nccnon linex rc(a2e,circulares,& mifta? oculis vno intuitu rcprxfen 
tari : pundlaq; omnia fed:ionum,&lincaru extrcmaliterisalphabe 
ticis fupcr paruiflima fii(fta ex Papyro quadrata delcribi,ac demucn 
in Cono tcnaciquadam matcria dcbitis locis app4cari, veletiam 
(^quod mclius eft ) in ipfa eadcm metalli matcria exculpi poterunt. 
Tor autein pro Dilucidationequoq; libclli Rabbi Moyfis Narbo- 
ttcnfis anobis di£tJL fuificiant. 

li PERORA- 
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' AE C i^tur Camtlle^vir cfarifime circa ipjtim 
admirandti^m Geometricum Problema iamate 
mihi propofitum erant dicenda . Quoniam au^ 
tem ad jinem Jufiepti negotij "Dei Opt. jMLix. auxilia 
feruenimus ^m^dorekquumefi y^vt eum Rabbi Moyfis 
A €^ptij locum excerptum ex primi Hhn capite Je- 
ptiiogefimotertio fui operis infcripti Direcior 
dubitantium , cfuippequem pn huius 
operis Pr^&fatione tetigimus.di-- 
ligenterexponamus.f' 
cut ibt promi- 
fimm. 



F I N I S. 



P A R S CLV AE D A M 

E X C E R P T A E X 

CAPITE LXXIII 

Primi Libri Opcris Rabtr^ojlis Acgypti^ 
vocatur Dir(:^tfJ£4u%^n,0;"n^- 

CI A S igitut kO:or liuius capitis quod 
ciam GOgnoueris aniin'amcum{uisvirtu- 
tibus, fueritqtie tibi certa qu^libet pars 
earum iuxta veritatem fua; eflenriae : fcies 
quod virtus imaginatrix mueniturin quamplurimis 
animalibus,nempc in omnibus animalibus perfe^bis, 
que habent cor . quod enim imaginario in his exiftat, 
notunieft. & homo non difcrcpat ab cis imagina- 
tione. & operatio imasinationis non eft operatio q«o aift- 
mentrs, (cd ipfi oppolita. quoniam mens dilioluir imigm»ti»- 
comDofita , & leparat eorum partes , cc lacit ea lim- Mcnt« ope- 
plicia, mcompofita in e(lentia, & caula eorum : oc 
confiderat ex vna re multas , inter quas eft difterentia 
apud mentem, qucmadmodum eft differenriainter 
duo indiuidua Ipecici human? apud imaginarioncm. 
Prseterea in mcnte fcparatur rcs Vniucrfahs ab indiui- 
duii,&: non vcriricatur aliqua dcmonftratio nifi in 
vniuerfah. &in mentcdignoiciturpriEdicatumfub- 
ftantiale ab accidentaH . Verum 
harumoperarionum habet . quoniam ip(a noncon- 

1 i 2 fiderat 
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ficfcrat mfi indiuiduum compofuum co modp, quo 
a (enfihus apprchpnditur : vcl coniungit rcs in cf- 
(entia diucrias , casquc componit vnam partcm 
cum alia , & cx omnibus vnum conficit corpus , 
aut vnam virtutpm cx virtutibus corporalibus , qucm 
madmodum potcft imaginari Phantafia homi— 
nemcum capitc cqui, haberitcm alasv&: id gcnus 
alia. quod quidem vocvatur falfitas, & mcndacium- 
cum nulla rcs exiftcns in rcrum natura ei,correlpon- 
deat. Nec vllo pa&:o ppterit irnaginatio rem vni- 
uerfalem conridcrare , fequc abftraherc a matcria 
dum confiderat 5 quanuis etiam ipla forma eftet pc- 
nitus in infinito gradu feparata . (^jiarc non cft in 
Imaginationc certa cognitio. Amplius audi quan- 
Jifs^'duobut tum nos iuuarunt fcicnti^ Mathematic^, (Scquam 
ds^McITthab magnum bonum eft , quod ab ipfis pcr ftias pr^- 
^Tdlkttpin ^^ifl^ diclicimus . Scias quod qua^dam fiint, qu^ 
cum inImaginationcconfidcrantur,non apprchen- 
duntur :fedinueniturimpoftibilitas impreftionis eo- 
rum,ficut impoftibilitasconiunctionis duorum con- 
trariorum . Poftea vero dcmonftrationc vcnficabi- 
tur exiftentia illius rci , qua: vidcbatur impo(fibilis 
Imaginationi ; exiftentiaque ipfam repcrict Excm- 
Aftroio* pli gratia fi cxcogitaucris Sph^ram rotundam ma- 
gnam cuiufiiis quantitatis , licet ctiam eam imagma- 
tusfueris magnam (ecundum amplitudincmSphiE- 
Vniuerfi :pofthoc excogitauerisdimetientcm tran 
feuntem per eius Sph^era^ centrum : dcindc imagir 

natus 
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natus fueris duos homines flantes fuper duabus ex- 
tremitatibus ipfius dimetientis^, ita vt pedcs eorum 
fint oppofiti lecundum dimeticntis re<ftitudinem> 
fintquedimeticns,& pedes in vna red:a linca : Ne- 
ceffe ell: quod dimeticns fit auteregioncOpaci , aut 
nonercgionc5 fi fucrit ercgionc, cadcntamboj fi vc- 
ro non fucrit e rcgionc , cadct altcr eorum , qui eft in 
inferiori partc, alter autcm ftabit . Hocmodo con- 
fideratur hoc ab Imaginatione . Nihilominus dc- 
monftrationc notufh cft quod tcrra rotunda fit , ncc- 
non pofita fuper duabus dinietientis 'cxtrcmitati- 
bus : & vtriufquc habitantium in duabus cxtrcmi- 
tatibus caput cft vcrfus ccelos , & pcdcs ipfius funt 
oppofiti verfus pcdcs altcrius exiftentis in cxtrcmi- 
tate dimeticntis : nec ficri potcft vt alter corum ca-. 
dat. quoniam non eft vcrumquod altcr eorumfii- 
pra, &: alter infra fit : (cd vtcrque corum cft tum 
fupra tum infra, cum fucrint rclati adinuiccm. Si- 
militcr demonftratum eft in libro fecundo dc Co- Ixemplum 
nicis, qubd poifunt ineodem planoexire du^line^, mctricmn.'' 
qu.xin principio funt aliquantulum diftantes abin^ 
uiccm , & quanto magis protrahuntur , diminui- 
turdiftantia, 6c appropinquant fibi : ncc tamen in- 
uijcem coniunguntur, licct in infinitum producan- 
tur , alteraquc alteri appropinquct . Iftud autcm 
non poteft cxcogitari , ncque in Imaginationcm 
cadit . Earum duarum lincarum altcra cft rc- 
$c altcra curua , ficut ibi dcclaratum cft. 
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Ecceigitur quod nota eft exiftentia eius,quocI excogi- 
tari non poteft , nec ab imaginatione comprehendi j 
eft impoffibileapud ipfam . Similiter autem dc- 
«phyficuin^^^ monftrataeftimpo/fibilitas eius,quod imaginatioaf- 
firmat, verbicaufaquod Deus fitcorpus, autvirtus 
in corpore . quoniam apud imaginationem non repc 
riuntur nifi res corpore^eAc. 

FRANCISCI BAROCII 
C O MME NTARIVS. 

V A N D O Oy I D E M in Pr^fationc noftri Ope-J 
ris^in quo admirandum illud Gcometricum Probli 
ma trcdccim modisdcmonftrauimus; vcrbaRabbi 
Moyfis Aegyptij,quibus iam didi Problematis men 
tioncm fccit, exponcrc promifimus; in pra^fentia 
-empuSj&IocusexpoftulatjVt promiilioncm noftram adimplea- 
nius . Quoniam autem in principio iam didi Operis noftri intcr 
Autores^qui Problemaillud imperfcdc demonftrarunt,ipfum quo 
que Rabbi Samtou pofuimus^ de cuius impcrfcfta Dcmonftratio- 
ne nullum verbum inOpere noftro fccimus ( omnium fiquidem 
imperfeftas Demonftrationc^ vcntilauimus prartcrDcmonftratio 
nem innominati Autoris,cum eadcm cum Orontij Dcmonftratio- 
ne fit; & ipfius Rabbi Samtou , quam tanquam omnium impcrfe- 
«Iliflrimam Opcre noftro indignam iudicauimus J non ab rc fa(5lu iri 
cxiftimo,vt ipfius ctia nondu;g> cgo fcia^ex Hcbraicoin Latinu fcr 
mone coucrla^ Demoftrationis maxima impcrfcftio cognofcatur, 
fi eam in finehuiufcenoftri Comcntarij fubfcripferimus, de ca^uc 
breuitcr fcntentia noftra in medium attplerimus • Primum igitur 
ad expofirioncm vcrborum Rabbi Mpyfis Acgyptij acccdentcs di 
cimus, quod volcns ipfe Moyfes in capite fcptuagefimotcrtio pri- 
mi libri fui Opcris infcripti Dircdor dubitantium docere quo dif- 
feratMcnsab Imaginatione, inquitquod quilibet Philofophi^eftu 
diofus cum cognoucrit Animam cum fui s virtu tibus, id eft poten- 
tijSjCarumq; partibusiuxta vcritatem fua? clfentia?: fciet virtus 

Imagi- 
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Itnaginatrix multum a Mete diifert . Et primiHn quide oftedit ip- 
fc Rabbi differentia Mentis ab Imaginatione ex hocg» Mens quidc 
in nullo alio animali reperitur>nifiinhomine, quirationiseftpar- 
ticeps; Imaginatio vero inuenitur non foltim in homine, verum- 
cdaminquamplurimisanimalibus irrationalibus.nempein omni- 
busanimaIibusperfeais,qua?habentcor. Philofophi enim. qui 
de animalibusfcripferejanimalia perfeiftaab imperfe^ftis hocdi-i. 
ftinxerunt;qu6d perfedta quidem habent conimperfedla vero cor 
de carent . & perfc<aa quidem animalia ponunt omnes Imaginatio 
nem haberc , & quo ad Imaginationcm ab homine minime difcrc* 
pare. quamquidem Mentis ablmaginationedifferentiaraafubie 
dodefumptam ciim icaRabbi MoyfesexpIicuerit,voIcns adhuc 
meliusMcntcmablmaginatione iuxta quoque earum operatio- 
nes diftinguerc, ait quod opcratio Imaginationis non cft opcratio 
Mentis,fed ipfi oppofita ; vt ex ipfa opcrationum varietatc duarum 
ctiamharum Anima?potentiarum oftendat difcrcpantiam. Qupd 
autcmlimginationis operatio Mentis operationi oppofita fit,pro 
bat primum rationibus Naturalibus comparando Mentis operatio 
nes operationibus Imaginationis: deinde quadam alia rationc 
idem probat , quam duobus Mathcmaticis exemplis confirmat : ac 
demum alio quodam Mctaphyfico excmplo earundem operatio- 
num difcrepantiamcomprobat. Ait igitur quod Mens quidcm Comparatio 
dilfoluit compofita,& fcparat eorum partes, & facic ca fimplicia, & P[^JJ|^ ^"1"^ 
incompofita in e(rcntia5& caufa eorum: & confiderat ex vna re mul opeMtioni 
tas,inter quas eft diffcrentia apud Mctem,quemadm0dum eft dif- i^^^ag»nat»o. 
fcrcntia intcr duo indiuidua fpccici humanf apud hnaginationem. 
qtioniam (inquit) ipfalmaginatio non confiderat nifi indiuiduum 
eopofitu comodo,quoafcnfibusapprchcditur:vcI coniungitrcs 
in effcntia diuer(lis,casquc componit vnam partcm cum alia 5 & ex 
omnibusvnumconficitcorpus j autvnam virtutem cx virtutibus 
corporalibus. quemadmodumpoteft imaginariPhantafiahomi- 
nem cum capite Equi, habcntcm alas, & id gcnus alia . quod qui-^ 
demvocacurfalfitasj&mendacium; cum nulla rcs exiftens in re- 
nim natura ci corrcfpondcat . Eccc pulcherrima comparatio op<^ 
rationis Mcntis opcranoniIm:igina:ionis,perquam libiinuicciTi 
oppofit^oftendantur.. Nim imaginatioquidemconfidcrat indi- 
uiduum compofitum eo mod )>quo a fcnfibus apprchcnditur: ver 
bi gratia homincm huc>vdil!uni quatcnus magaus cft> vcl paruus; 
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& albiis, vel nigcr ^ & doctii.s , vcl ignnrus 5 & calidus , vel frigidus 
alijsqucfimilibiis accidentibus pra^ditus: vel etiam coniungit rc$ 
in eircncia diucrfas,cas(]ue componir, & ex omnibus vnum confi- 
citcorpus, aut vnam virtutem ex multis vircutibuscorporalibus, 
autquamhbeciibi placueritChimeram conformac. Mcnsverod 
comrarioipfumhominis iridiuiduum varijs accidencibus pra^di- 
cumjexdiuer/isqucparcibus , & Elemcncis compofitum diflfoluit 
inpartcsj&fimplicia tum elementa,tum accidencia; & confiderac 
cx vna rc mulcas quoad vniufcuiufque fcorfixm eflcnciam, &cau- 
fem,dignofccns,acquediftingucns prsedicacum fiibftantialc abac- 
cidentali • inter quas partes fimplices ca cft apud Mcntem diffe- 
rentia, quaJis cft interduo compofirafpecici humanf indiuidua 
apud Imaginationem . Quare manifeftum cft quod Mcntis opcri' 
Sccfida c«pa tio prorfus Imaginationis opcrationioppofitafit. Pra?terea (in- 
^''"'is^MVtil Menccfeparacur res vniucrfalis ab indiuidua, & non vcrifi 

ad opcrauo- catur aliqua dcmonftratio , nifi in vniucrfali. At Imaginatio ( in- 
ncitnagina- quit ) nuUo pa(5to potcrit rcm vniuerfalcm confiderare, firque ab- 
tionis. ftrahereamatcriadum confiderat;quaiiiuisetiam ipfa formaef- 
fetpenitus in infinito gradu fcparata. Harc cft alia pulcherrima 
comparatio operationis Mcntisadopcrationem Imaginationis,ex 
quaetiameuidcnterapparet hafceduas operationcs eiTe fibi op- 
pofitas . Mens enim vniuerfalia confidcrat feparans ca a parcicu- 
laribus,& indiuiduis j &abftrahcnsaquacunquematcria; in ip- 
fisque vniuerfalibus tancum dcmonftracioncs ftias facic . Imagi- 
natio veroresparticularesj&indiuiduas, atquein aliqua matcria 
immerfas confiderat. quamuisctiam ipfseformce, quaeab Imagi- 
natione apprehcnduntureflcnt pcnitus in infinito gradu feparatf. 
hoc eft quod tales cffentjVC ab omni matcria fcparatae prorfus exi- 
ftcrent . cuiufmodi funt,quaf a Philofophis fubftantisc (cparatae vo- 
cantur . vt Dcus , Angeli , Dsemones ^ & ipfii hominis Mens • quac 
profcdofeparata?fubftantia?nuIIo pado ab /maginationc appre- 
hcndijCognofcique poirunt,nifi falfo modo corporearjmaterialesqj 
ifenfufibioffcrantur. Vndecum/maginatio ncque invniucrfa- 
libus dcmonftret,neque abftrahat a materia, non inimcrito inquit 
ipfe Rabbi Moyfes [Quarcnon eft in /maginatione cefta cogni- 
tio.] Hadcnus Rabbi Moyfes iam di<5tis naturalibus rationibus 
probauitoperationcm Mcntisefle oppofitam operationi /magi- 
jiationis • Nunc autcm idem quadamaha ratioueprobat, quam 
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duobusMathematiciscxemplis confirmat dicens [ Amplius audi 
quaniikm nos iuuarunt fcienti:^ Mathematicas, &cO Qua^dam ( m- 
quit Rabbi Moyfes ; funt, qua? cum Imaginatione confidcrantur, 
non apprchendunturftatim ab ipfalmagmatione: imo vidcntur ei 
clTe cx numcro eorum,qua? fieri non poffuut ; quemadmodum fic 
rinonpotcft vtduo contraria fimui in eodem fubieao^ eodem- 
met tcropore coniungantur : poftea vcro (^inquit Rabbi) Demon- 
ftrationc verificabittr exiftentiailiius rei, qu«videbatur Imagina- 
doni ficri minime pofle ; vcraquc ipfius rei exiftcntia rcm ipfam 
Itafehaberereperiet. Hoc eftquibufdam rebus Imaginatio non 
aflentit^donec difcurrens cogitatio caufas earum inucniat, ex qui- 
bus earum affediones ita fc habcre demonftrct, Mcnsquc demuni 
eas tanquam cuidentes percipiat, tuncque Imagmatio Menti con- 
fentiensconquicfcat. Hacitaqueratione ipfc Kabbi probatMen 
tis operationem ab operatione Imaginationis multum diftcrre, 
imo inter feoppofitascire. quamequidcmrationemduobus Ma- 
thematicis exemplis confirmat his verbis [ Exempli gratia fi cxxo- 
gitauerisSpharram, &cO Primum Mathematicum, nempcAftro- P'-^;;;^;;'^."» 
logicum cxemplum cft huiufmodi. Si quis cxcogitaucrit bphx- 

ExempluiM. 

ram quandam magnam cuiushbet qiiantitatis, licct etiam cam 
imaginatus fucrit cius ampJitudinis , cuius eft Sphccra Mundi: 
pofthocexcogitauerit duos homines ftantes fuper cxtrcmitatibus 
dimcticntis iam didae Spha?rce, ita vtpedcs corum fint indirertum 
©ppofiti fccundum dimeticntis ipfius rcditudinem , vt fcihcct An- 
tipodcs fint. ncccfTeeftipfam dimetientem eirc fitara refpcau cx- 
cogitantis aut a partc dcxtra ad finiftram ipfius Sphxrx, auti 
parte Antc ad partcm Rctro, aut a parte Superiori ad Infcrio- 
rcm . id enim f gnificant illa ipfius Rabbi vcrba [ aut e regio- 
nc Opaci, autnon crcgionej namilla quidcm particula [e re- 
gionc Opaci ] fignificat fitum dimcticntis , vcl a parte dcx- 
tra Sph^erae cxcogitata? ad finiftram 3 vcl a parte Ante ad Re- 
tro rcfpcau cxcogitantis : illa vcro [ non e regione J dcnotat 
fitum ipfius dimeticntis a parte fuperna Sphxrae excogitarx ad 
iflfcrnam rcfpcdu ciufdcm cxcogitantis. Si igitur dimcticns ip- 
fa (vt ipfius Rabbi vcrbis vtar) fuerit e rcgione Opaci , vide. 
bitur excogitanti quod cadcnt ambo iUi Antipodcs , 
aiam ncutcr eorum habet caput furfum3& pcdcs dcorfum,lcd 
creetonc Opaci; &:idcopedibusinOpaco, idcft in Spha?ra ipla 
^ ^ Ki Opaca 
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Opaca excogitata infifterc minime pofTunt : Si vcro non fucr it c rc 
gioncvidcbitur excogitanti cf cadct altcr eorumjquicftin iirfbrio- 
li Sphasrae parte ; alter autcm ftabit ^ cum in fuperiori Sphapra? par- 
tc fit. Hocitaquepadtohxcablmaginationeconfiderantur. ni- 
hilominus Aftrologis demonftratione notum cft quod globus Ter 
rf5& Aquaerotundusfit^&fiiperduabus fua? dimeticntis cxtrcmi- 
tatibus habitent Antipodes, & vtriufq; eorura caput fit ^erfiis Coc 
lo^Sj&pedes vcrfus centrum Vniuerfi; ncc fieri poteft vt altcr co* 
rum cadat. quoniam non cft verum (vt Imaginatio falsoimagtna 
batur)qu6d altereorum /upra,&alterinfrafit: fed vierquc co* 
rura eft tum fiipra,tum infra cum relati fuerint adinuicem . reuera 
autemvterquehabctcapntquidemfurfiim, pedcs*/er6 decrfum» 
quippcquum Surfumquidem fecundum PhiIofophos5& Cofmo- 
graphos vcrfusCoelum, Deorfum ver6 verfus centrum Vniuerfi 
icmpcr fit : & omne graue fui natura deorfum,quemadmodum om 
Laaanti) vir lcuc furfiim tcndat . quam profedo rem Ladbntius Firmianus, 
^men^!^ nonnulliquc alij Philofophi cum iuxta Mentis veram perccptio- 
ncm non intellexifrcnt, fed iuxta falfam Imaginationis apprchenfio 
ncm excogitalfcnt^negarunt Antipodesdari,quia (inquiuntipfi) fi 
darentur, caderent • Sequitur autemipfe Rabbijcomprobans can 
5tcuiJfi Ma demrationem fecundo Mathcmatico, fcilicet Geometrico cxcm- 
jkcmaticum jjj^ yerbis [ Similitcr dcmonftratum eft in libro fecundo dc Co 
c«p «m. j^^^ -j j igitur qu6d demonftratum eft in hbro fecundo Co- 
nicorum Elementorum Apollonij Pcrgaei f vt in fupcriori noftro 
Opcreinquarta Demonftrationcdeclarauimus) quodpolfuncia 
codemplano defignari dua?linea?,altcrarc(5la,& altcra curua, quac 
in principio fimt aliquaniulum ab inuicem diftantcs,&5quant6 ma- 
gisprotrahuntur,diminuitur intcr easdiftantia,& appropinquant 
libi : nec tamen inuicem vnquam coniunguntur , licct in infinitum 
producantur • Iftud autem (^inquit ipfe Kabbi) non potcft excogi- 
tan,ncque in Imaginationcm cadit,necab ea comprehendi potctt; 
imo apudipfam Imaginationcmex eorumeftnumcro^quarnequa 
quam ficri poflTunt : cuius tamcn rei cxtftcntiam cfTc veram cuidca 
tcr Mcns ipfa percipit, cum a cogitatricc difcurrcnti Animas virtu- 
tc>fcu potentia>qua?a Grxcis SielfotA didtur, ica fc habcrcGeomc- 
tricisrationibusdcmonftratum fucrit. QuafquidcmRabbiMoy 
Viae ^ttxitt fisvcrba fic cxponcnda,intclIigcdaq; (unr /'qiiemadmodum ctiant 
iifluli^ inPrjfauone uipcrioris Opcns aoftri dudmusjalioquin falfum di* 

ccrcu 
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«eret- falfum cnimcft quod prorfus rebus iamdiaislmaginatio 
non arfcntiat, ac conquiefcat poftquam demonftratx , & vt vcr^ a 
Mcnte percept;c fucrint . Poftrcmo vcro fequitur Rabbi conhr- 
I mans operationem Imaginationis efTc oppofitam opcrationi Mcn 

' tis tertio quodam Metaphyfico excmpio fic dicens C Similitcr au- ll^'^^: 

tcm demonftrata eft impoffibilitas eius, quod Imagmatio afhrmat: fHyftcw. 
L vcrbi caufa quod Deus lit corpus,aut virtus in corporc . quoniant 

' apud Imaginationcm non reperiuntur nifi res corpore^.] Hoc ter 

tium cxemplum Metaphyficum,quo etiam probat idem quod ab 
! initiopropofuerat^videlicetlmaginationis opcrationeni non cfTc 

candem cum Mcntis operatione.imo ipfi oppofitam^talejeft. Qii?- 
niam a Metaphyficis quidem dcmonftratum eft quod Deus fit la- 
corporeus , & virtus fine corporc , Sc immateriaiis , & eo modo z, 
Mente percipitur ; Imaginatio ver6,cum non apprehendat nifi rc^ 
corporeas , & raateriales, idcirco affirmat Deum cffe corporeum, 
aut virtutcm in corpore: hinc quoque perfpicuum eftoperatio- 
ncmlmaginationis, operationi Mentis oppofitam efTe. Hxc au- 
t| tem pro declaratione, dilucidationeq; verborum , & mentis Rabbi 

(i Moyfis Aegyptij in feptuagefimotertio capitc primi libri fui Ope- 

ris vocati Dire<aor dubitantium breuiter a nobis quoq; dida fint. 
Modo reliquum eft vt demonftrationem fuperius di<aam ipfiu^ 
I Rabbi Samtou expofitoris iam di^fci operis appofitam in commen- 

' tario eiufdem fcptuagcfimi tertij capitis di^i Operis, qualifcunquc 

fit cx Hebraico in Latinum fermonem fidcliter conuerfam hic fub- 
iungamus,noftrumque de ipfa iudicium afferamus. 
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Rabbi Samtou Demonftratio . 

it 

(t; II diflantia determiuata , ^ auomagts procedant, 

\^ fihi inuicem proximiores jieri :^fieri non pojfe 

-vt coincidant , licet m infinitum producantur ; £^ ^nam 
iHarum Unearum ejfe re^amMteram vero curuam . 

' Suppondmus hoc vnum fuppofttum diccntes demonslrationem ^^^t/s ^xpoCiuo. 

'^heorematis explicdri corporeJoUdoinjigura conicaformatOyCuius de- 
^ Kk 2 friptio 
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fcrtptio Jit hutufinodi . Vt Jit Utu ab tnferiori fuiparte circuUrh& tn an* 
. giiftumpaulatimteHdat yquoufjue terminetur infunnurn, &parsUta 
^ oaus quid ^^^^^ ^^^^^ 'uocatur Bajis ; & pars altera anguli.v,jiue acuta , dicitur Ca^ 
Bafis,& fami put • Ammaduertc centrtrm circuLi Bajis ejfe e dtrecio Capitts.fu Verth 
6nt^°°* ^ Oa^/ ltne4?n reCiam^ vt Ji produxeris Lmeam a centro ctrcuLt bajis 
ad verticem>Jiue caput Coni y ad Aptcem ipjius termtnabitur • &h£cU^ 
Axis Coni nca protenfaa centro Rajis ad aptcem Cont^vocatur CoLumnaMcsi Axts, 
qui fit . jj^^ reda Linea perpendicuUris \ tfuia veLuti columna asiat fuper centr^ 
Latcris Co- ^'^fi^ • &idcircoLineareBa illa y^fu.€ nobts apparet in hoc foLido corpore 
ni , & Trian. ConavocatQ , tUa Jane esi Linea , qnx diutdit tpfum Conum in duas partes 
Confdcfbri ^^^^^^^ * cuius diuijio a pun6to capttts ipjius Com incipit , & in pmBum 
ptio. circunferentid circuLi ipfius' bajis terminatur . jjluapropter hoc conicum 

corpus in duas aquaLespartes diutditur defcribinuo hanc Lineam pradi- 
4ci[cHjuiof ^ ^^^^ ' ^crum Ltnea curua erit cfu^ecun^ue Ltnea dcfcribctur prnpe re- 
£iam lineom dtBam veL ad /iniliras, veL ad dextras 5 qu^ diuidct Conum 
in partem dimidto mtnorem, &neceffario ertt curua.cum non tranfeat per 
funcium Aptcistpfius Coni . quiaciim apponitur fuper fgurarn Ilyperbo^ 
kcam^ecejfaribmagis dt/lat a Linea reUa tn prracipio ipjius Coni , quam 
parsillttiaaLtera^qtiJteJtadbaJim^veLutiinJra demonjlralfimus. Sequi^ 
tur ergo hanc Lineam dtutdentem Conum in partem dtmidio^ minorem,eJfe 
curuam . quta ducitur,Jiue accommodasur fuper figuram HyperboLtcam. 
Dete^rmi^lT-' & hocfenfuipaLam cjl . Probemusergo Jic dicentes : Supponamus intcr 
iio,& Demo ho/ce duos Ltucas , rciJam fciLicet , & curuam tnterccdere fuperfctem 
ttratioprim£ ^;;;^ paLmiy&hxc fuperficies JitaquaLts quantitaiepalmt tn ommbus: 
Cont latertbusad faciem Coni. hoc esi vt femper fuperjicies inter hajce 
duas Lineas pr^diHas per dtjianttam vnius palmi tum 4d caput ipjius Co- 
nijum ad haftm intercedat . Et dicarntis manifejium cjfe disianttam maia 
reminter hafce duas Lineas intercedcntem ejfe vcrfus caputCani . nam 
quo magis accedtt Itnea tlla curua verfus caput , eo magis augt btt flcxum 
m arcusformam ; & quo magis flccietur tn formam arcusyaffgebttur quA 
inter ipfas intercedit dtflantia. & eritchorda ijitus arcus rnaior quam 
partes chordarum catcrarum^ qu.t fentad bajim . & probatto ipfas h^ 
erit. J^od fi fingamus produci perpendtcuLarem a dicta rciia Ltnea 
verfus Lineam curuam , & AppLtcemus ffper dt&am Lineam curttam per^ 
pendicularemparuam^qux attingat vnofui extrcmo Lineamperpendicu^ 
larcm a di6ia Linea re^a protenfam , &aLtero fai extremo a:tingatLi- 
neom curuam : & fingamus extendi chordam a princtpio rlltus Uncx per^ 
fettdiCHlaris fuper Ltneam rcQam appofita ; a capite ipfij^s , qua comungu 
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tur cum lined reBa 5 & hxc exfenddtur verfus caput ferpenScuUrisp^ 
Ud lme£ fufer hneam curudrn conftitutA , quA pdrte curu^ coniungitur . 
Sequetur ergo ahfque dubio chorddmmdiorem e[fe mhac fdrte profeCo 
ni fumttatem.quammcaterisConipdrtibus ddbdfim . eocjMod diometer^ 
fiuefubtendens angulum Idterumy auafunt lineddefcrtptafuper linets Ji 
aisy ejl mdior quam in cAteris pdrtihus tnferiorihm . quia eft diamcterji^ 
nt fuktendens angulum duorum maiorum Idterum . & manifelfum efi 
dtametrumftue fubtendentem matorum laterum maiorem ejfe quam did- 
meterlaterummtnorum. ^od ft produxerimus diBisttneis fimdes 
neas verfu6 bafim ipfius Cont, tunc erit chorda tlla minor quia linea per- 
pendiculartsparua^ quaducttur^minor quhn illa re6ia Itnea exi/iity & 
magis propinqua linea tlli curuA \ quta quo mdgis tenditverfus bafim , eo 
magts minutt curuttatem . ^od fi apponamus chordamfuper dtBasper 
pendtctilares paruas verfus baftmpofitas fuper dt^am lineam re6lam, & 
curuam ; qujt chorda ducantur a principio vnius perpendicularis in aUe- 
rum ; tunc chorda hac ertt minor quam chorda illa, quafaBafuit verfus 
Coni fumttatem ; quta latera harum Imearum funtparua^ & hac de cdu- 
fa necefie ertt vt fit diameter.fiue fubtendens minor . & idcirco erit chor- 
da minor quhn chorda verfus caput Coni produ^a . ^apropter ex hoQ^ 
patet omne magis curuum maiorem habere chordam : & quominus fue- 
rit curuum^minorem . idcirco quo magis fuerit dtfiantia inter duas illas 
lineas/omaior inilldLtnedcurud erit curuitas. & quo mdgis illd lined 
curud verftu bafim ibtt> reBitudinem aliquantum emulabitur . & huic 
argumentum erit^ quod Itnea tlla curua verftis Coni caput magis diftat a It 
nea re£ia quam C£terjt partes tUtus Itne^ curua verfus baftm . Sifupp(h- 
fueris enim product lineas perpendtculares a lined illa recla in curuam 
tllam lineam.videbmus fenfu tpfo^ & rattonc quoque Itneam curuam ma- 
gts dtftare a reCia prope Coni ftimitatem, quamprope baftm^ . ^are quo 
magts proceddtit tdm dtB^ ItncA per Conum verfm bdftm , eo propiores in- 

ter Ce fient.dutd curuitas inter tpfks tntercedens minuetur: & nun- pemoiiftra- 
qudm cotnctdent , quomam tnter tpfas fuperjictes permanens ^^^^^^ 
palmi difiantia e re^one tnterceditftcuti fitppofuimus. 
qtiod ft cotncidant ^falfum fequetur, effe fu^er^ 
ftciem tllius linea parua curus aqualem 

fuperficici Itnejt maioris reCla.. " 
Et D^us nos ab erra-^ 
tisvendscetn. 



Sequitut 
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Stquitaf Commentanus Francijci Barocij . 

Haec cft itaque Rabbi Samtou Dcmonllratio , qua conatur ipfc 
tquoqucdemonftfare dari duas lincas alteramrc^amj&alteram 
curuam^quas quo magisproducuntur, eo proximiorcsfibiinui- 
ccm fiant; &nunquamcoincidant, etiam fiin infinitum protra- 
hantur. Qiiam porro affcaioncm deduabus illis lineis demou- 
ftrat,de quibus ctiam Orontius,& Innominarus Autor cam obfcu 
rc, impcrfcdcque dcmonftrarunt. quorum Demonftrationcm 
nos in fuperiori noftro Opere in finc tertiae noftrar prafcipui Pro- 
blcmatis Dcmonftrationis inftaurauimus, atquc dilucidauimus . 
Suncautem dusBiltelincsBlatus HypcrboIcs,&IatusTriangu!i pcr 
Axcm Coni, ambae in cadcmconicafupcrficic, fed non ineodcm 
plano iacentcs. Demonftratio vero ipfius Rabbi Samtou non eft 
cadem cum iam di£la Orontij,& Innominati Autoris Deraonftra- 
tione,fcdab cis omnino diucrfa . Quam co quidem in ioco noftri 
OperispofuifTemus, fiinftaurationedignanobis vifafuiflct. quo- 
niam au tem omnium de hac re demonftrationum imperfediflima 
cft,& multis obfcuritatibus , defedibus ^fupcrfluitatibus, grauifli- 
misque crroribusvndcquaquereferta, idcirco noluimus camin- 
tcrnoftras Demonftrationcs interferere; fed hoc in loco potius 
cam transferc voluimus cuiufmodi in Hcbraico fermonc legitur, 
ac impcrfc<ftiones cius brcuiteroftendere. Primum itaque cum 
iam diiftam admirandam propofitioncm in modum Thcorematis 
ipfe Rabbi propofuerit,cius cxpofitioncm aggrcdicns dcclarai bre- 
uitcr3& fatis obfi:urc,& improprijs Geomctriaetcrminisaacphrafi- 
busf^vtlcgenti Geomctria?nonignaropcrfpicuum crit j quafdam 
dcfinitioncs,vidclicet Coni; & Bafis , & Summitatis , & Axis eius ; 
necnon Lateris Coni , & TrianguK pcr Axem ; ac demum Hyper- 
bolcs. quasnosinprincipijsfuperioris Operis noftri dilucidetra 
didimus,ac dcclarauimus . Poftquam autcm iam didas definitio- 
ncs tradiditjmox dcmonftrationcm fuam aggrcditur, ibi [Probc- 
muscrgoficdicenres,&c.] Qu^cquidcm quam obfcura,confufa, 
atquc impcrfcdla fit, licct cuilibct in Geometria yerfaco Lcilori 
perfpicuumcflcfacilcpoterit: nihilominus qualdameius obfcuri- 
tatcSjConfufioncs, impcrfedioncs ^ f alfitatcsque adnotabo . Pri- 
mum itaque Dcmonftratio ipfa obfcuriflima eft/ quoniam nulla 

ipfe 
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jpfe Rabbi figura vfuscft. & quanuis in principio Expofitionis 
dixcrit fefupponcre quod Dcmonftratio huius Thcorematiscor- 
porc Conico cxplicanda fit, nihilominus dcbcbat eam faltem in fi- 
gura plana corpus conicum reprcfeBtante declararc, qucmadmo- 
dum captcri omncs Autores fccerunt . Verum vt defeaus , & im- 
pcrfeftiones,crrorcsquc grauiifimos huiufce Demonftrationis fa- 
ciiepoflimusoftendcrcneccfrarium nobiscft infiguraconicapla-^ 
«aciemonftrationcm ipfamexplicare. qnicquid autem iniplapU 
naconicafigura dixerimus, inCono rotundo corporeo intelligan 
cuf • Sit igitur Conus Kc&us ABC» in quo fit Latus quideaiExpofiuir 




Trianguli per Axim refta A D Hnca ; Latus vero HyperboIcJ 
E*FG, fitcurualinea EF. Ait crgoRabbi [Supponamusintcr 
hafceduas lineasjrcdlamfirilicct ^ &curuam inrterccdcre fuperfi- 
cicm vnius palmi , & hxc fuperficics fit a?qualis quantitate palmi in 
omnibusConi lateribus ad faciemConi. hoceft vtfcmpcr fupcr- 
ficiesintcrha(ceduaslineaspra?diftas perdiftanriam vaius palmi 
tum ad Caput ipfius Coni,tumad Bafim intercc-d.iu] Qiod autcm 
Jfes verbis diccre vult, talc cft* Supponamus hofcc duas propofi- 




tas HneaSjreaain fcilicet AD. &curuam EF^ elTe dcfignatas a 
communibus fcdionibus fuperfidei conica? , & duorum planorum 
fibi inuicem parallelorum fecantium Conum, alrerum quidem eo- 
rum per Coni verticem, faciendo Triangulum per Axem,cuius la- 
tuseft AD redialinea^ alterum verononper vcrticcm,faciendo 
HypcrboIcm,cuius latus eft ipfacurua EF linea. &diftcnt hcec 
duo parallela plana ab inuicem vnius palmi diftantia . Ecce igitur 
f Primus; cr- quomodo candidiffimam hanc fuppofitionem ipfe Rabbi verbis 
Kabbi^Sam- obfcuriffimis, falfisque vciborum fcnfibus propofuic. Vidctnr 
uu. cnim dicerc , quod lupponatur inter illas duas , reftam fcilicet , & 
curuam lincas intcricdam cffc fupcrficiem vnius palmi ad faciem 
Coni,ncmpcinipficxterna conicafupcrficie. quod porro falfum 
cft. quoniam latitudo fupcrficici conicae intcrieiia? intcr iamdi- 
ftasduaslincas, non dcbct eflcjncque fupponi ciufdcm femper 
quantitatis in omnibus Coni partibus (vcl, vc ipfc improprie aitja- 
tcribus) cam vcrrusfumitatc,quam verfusbafim jpfius : cum rcuc- 
rafupcrficics ipfaconica intcr illas duas Imcas incericda, latior 
vcrfus Coni fijmmitatcm , quara vcrfus bafim oficndcnda fic; & 
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nimirumipfsedi^a: lincae magis fibi fempcrverfus Coni bafimap- 
propinquaridcbcantjvcproponitur . Si autem intcUigitfuperfi- 
ciem planam intcr duas illas propofiras lincas intcricitam vnius 
palmi latitudinis,clTcplanam luperficiem^qua? fccct playum Triati 
gulipcr Axcm in latcrc ipfigs Trjangulf , &planum Hyperbolesiii 
rc<fta linca fccantc duobus in pundis latus ipfius Hyperbolcs j 
quippcqua^planafuperficics proccdatpcrlineas redas dudas ab 
aliquibusduobus pundis ipfius lai^ris Hyperbolici perpcndicula- 
rcs ad propofitam iam didlam rcdam lincam, fiuc Latus Triangult 
per Axem Coni. hoc etiam fupponi non dcbct| quoniamfalfum 
eft5& contrarium ci, quod cft pra^cipue demonftrandum ; ncmpe 
iam didas perpcndiculares , pcr quas latitudo ipfius plana? fu- 
perficici procedit , ficri fempcr eo minorcs , quo bafi propin- 
quiores funt. Vcrflm ncque etiam de plaha fupcrficie intclli- 
gcre poteft, qua? fit pcrpcndicularis , fiue crcda ad duo iam 
difta parajlcla plana Conum fccantia; quoniam licct de hac fu- 
pcrficic plana verumfit, quod cius lacitudo fitciufdcm quantita- 
tiSjVtputa vnius palmi in omnibus fuis partibus ; nihilofccius vcrba^ 
eiusnullo mododchacfuperficicihtclligipoffunt. cum ha?cfupcr- 
ficies non intcrccdat intcr iam didasduas propofitas lineas, quo- 
niam ipfasarabasattingcrcminimepotcft, fcd intcriam didaduo 
parallcJa plana intcrccdit, quaripfas duas propofitas lincas cffi- 
ciunt. Qiiare nullo pa<ao illa vcrba accommodari pofTunt, vc 
veritafcm cxprimanr j iicct ipfc (cipfum cxponens eandem flilfita* 
tem rcpctat , ciim dicat ipfam vnius palmi fuppofitam fupcrfi- 
ciem intcr illas duas lineas pra:didas intcrccdcrc. Quum au- 
tem hoc modo fuppofitioncm hanc propofuiirct ^ fcquitur dc- 
tcrminans primam Thcorcmatis fui partcm , inquiens [ Ec di- 
camus manifeftum cflc diftantiam maiorcm intcr hafce duas li- 
ncas mtcrccdentem , cffe vcrius caput Coni . nam quo ma- rcmatis. 
gis acccdiclinea illa curua vcrfus caput ,5^6 magis augcbit fle- 
xum m arcus formam ; & quo magis ftcftctur m formam ar- 
cus, augebitur qu3e intcr ipfas intcrccditdiftantia. & critchor- 
da iftius arcus maior quam partes chordarum ca?terarum, qua; 
ficnt ad bafim . ] Hcrc cft cius Detcrminatio , cuius fcnfus 
f^quamuis ex eius vcrbis argre cliciatur) talis eft. JJ)icimus di- 
ftantiam maiorcm clTe intcr hafce duas lineas^ fcilicct AD, & 
£F intcricitam vcrfus capuc , fiuc ii.mmitatcm Coni , quam 
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f crfas bafim ipfias . vt prbpofuit priraa pars Thcorcmatis ; quam 
▼idcturconfirmareprius quadam probabili non Geomctrica ra- 
tione dcfiimpta a maiori ipfius curuac lincsr incuruatione 3 dcinde 
vulc probare idcmaliarationcGeometrica dcfijmptaabiiiaequali 
ti^c quarundam chordarura fubtcndcntium quofdam arcus ipfius 
l^rtefmina. inflcx» Hypcrbolicac linex^ Quam inajquaHtatcm dctcrmiaans 
•'o- propofuit ilKs vcrbis crit chorda iftius arcus maior quam par- 

tes chordarum ca?tcrarum,qua? ficnt ad balim. j hoc cft chorda ar 
cus Hypcrbolic3elinca? vcrfus fummitatem Coni cxiftens,crit ma- 
kw?quamcietera?chorda? arcuum Hypcrbolicoe linca? vcrfus Co«i 
hafim cxiftcntcs . quaMis ipfc malc#& confuse loquutus chordas 
ipfasinferioreSjVocaucrit partcs cajtcrarum chordarum . Hocau- 
tem pcrperam,& obfcure> atquc confusc propofliit ; qtioniam ad- 
hucnondeclarauit qua^nam iftx arcuuminarqualcs cbord;B fint, 
& quomodo rcpcriantur ; cx quarum instqualitatc propofitum 
dcmonftraturus cft . Inajqualitatcm autcm harum chorda-* 
Conftruaio. <Iarum dcmonftrat conftrucns,atqucargucnshocmodojhifccque 
Ycrbis C Et probatio ipfius hacc cric. Qaod fingamus produoi 

pcrpen- 
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perpendicularcm a dida rcda linca verfus lineamcuruam] quaf 
fcilicctfitinfiguraanobis appofita, ipfarcdta HI linca C&appli- 
ccmus fijper didam lincam curuam,perpcndicularem pan;am,qu5 
attingat vno fiii extrcmo lincam pcrpcndicularem a di(5l:a linea re- 
<5>a protenfam, & altcro fui extremo attingat lineim curuam.] qux 
quidcm parua perpcndicularis ^quam fuperius chordam vocauit, 
fitipfalK pcrpcndicularitcr crc(5la fupcr ipfam HI. L&finga- 
mus extcndi chordam a principio illius linca? perpendicularis fu- 
per lineam rcilam appoficic ; a capite ipfius , quo coniungitur cum 
linca rcdla 5 & hxc ^xtcndatur verfus caput pcrpcndiciilaris paruae 
lincse fupcr lineanj curuam conftitutafjquapartccuru^econiungi- 
tur.j qucedcmumcritrc(fta HK linea,quam ipfcimpropriechor 
dam nominat,ci^m nulIiusarcDs chorda fit. potiijs cnim ipfa IK 
parua pcrpendicularis ab ipfo vocata , chorda hic quoque quem- 
admodum fnpcrius vocanda crat, qnia chordaarcus Hyperbolici 
cft . Sed ipfc ( vt inferii^is ctiam vidcbitur ) confundit hofcc Geo^ 
mctricos tcrrainos , & eas rcdas lineas , qux rcucra chordx funt, 
non vocat chordas ; eas autem^qua? chorda?non funt,appellat mo- 
do chordas,mod6 diamctros^ modo fubtcndcntcs angulum 3 mo- 
d6fubtcndcntcslatcra,vellatcrum . Hifcc ita conftru(5lis, probat Dem5ftrati» 
propofitu hocmodo. videlicet^ fifccerimasaiiudtriSguluminfe- ^l"^^ ^';^ 
tim fimfle ipfi H IK triangulo iam fa<5lo , quaJc eft ipfum L M N-; ' ^ 
feqifctur ipfam H K effe maiorem ipfa L N . qtiia ftjfetendjt anga- 
lum rc^a-am contentum a duobus HI, IK lateribus maiori&iFs 
quam duo latcra L M 5 MN continemia angukim re<aum fubtcn 
fum a linca L N. Quod autem lacera H I^ I K lateribtw L M, M N 
maiora fint^exhocconfirmat • qutaatmiafm probafletiHa prt!)t>ti* 
bili/riuelaq; maioris incuruationis ratione re(ftam HI m-aidr^m ' 
efle rcc^a' L M ; probat fiitiiliter ^ademmet miiiori^s fl^^us rati^nc 
recftam quoqiie lA' maiorcm efTe re(fhi MN. cx q«o probKt 
ctiamrcdram ^K dremaiorcm re<5hi LN: cx qu:Vf um insequafi- 
tatcdcmum^concludit duarum propofitarum lincarum matorcm 
appropinquationc vcrfusbafim Coni,qtt^tn vcrfus Apiccm.' ffft 
cft tota Demonftrado pritriie partts Thcorcnratis ipfius Rabbi 
Samtou^ expRcata ab ipfo miilcis obfcuris, improprijs, coirflWts, 

!)erpfcxis(fjuevcrbi5^, acfupcrtaacancis repceitiGnibus fs^tqB^ibet 
e^aorin ipracius Hrcracogno/ccre potcrit/ab fllis vcrbis pSequc- 
tur erg-o abfqtjc dubro chor dam,&:c.]. viquc ad illa vcrlxi [q uia cuf- 
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uiws interip/as intcrcedcns minuctur;] Quiie quidcm Demon- 
ftratiograuiirmiepeccatprimumin hoc,qu6clcum probafler iam 
illafuaprobabili rationeperpendicularesredas lineas HI, LM, 
quf funtminim«duarum propofitarumlinearumdiftantif,erte in- 
f quales; non concludit ex eariam ina?quaIitatepropofitum, fed fru 
ftra probar etiam linearum Hir^ LN non minimarum diftantia*- 
rum ina^qualitatcrajcx quamalc conciudit propofiiu, ficuti criam 
lOmnes Autorcs fcccrunt prsetcr Cardanura . Sccundo peccat hf c 
Demonftratio,quianondcmonftrat nifiilla friyola,& probabili ra 
tioneincuruationis maioris ina;qualitatcmlinearum IK, M N^, ex 
quaconcluditinsequalitatemipfarum HK, LN: ita vt tota hxc 
Demonftratioinipfanullius momentirationeconfiftat. & quod 
peius eftpeccat ctiam magnopcrc in hocquod non docec quo arti 
ficioipfedua? I K, MN chordaf parua; in^quales inipfiHyper- 
bolis curualinea repcricnda? fint,vt Gcomctricc, & non probabilir 
tcr carum inasqualitas demonftrari poffit. Verum cum ita primara 
fui Thcorematis partem ipfe Rabbi dcmoftrafret, concludit etiam 
iecundam exfuppofitione, quod fcilicet non coincidant fibi inui- 

ccm 



R A B B I S A M T O V. 269 

ctm ipfac Awx propofitf lineje . quoniam (inquit ) intcr ipfas perma 
nensfuperficiespalmi diftantia e regione (hoceft «quidiftantcr^ 
intercedit,ficuti fuppofuimus. quod ita intelligendum eft vti fupc- 
rius diximus^perinde ac fi dixiffct. quonia inter ip(a parallella Hy- 
perbolis,&TrianguIi per Axem plana permanct femper cadem 
palmidiftantia, ficutifuppofuimus. alioquin falfiim hic quoque 
quemadmodum fuperius diceret. Poftea volens ex hoc inferrc 
abfurdum,fiuc inconucniens 5 quod fequeretur fi coinciderent ; g» 
fcilicct duo iam fuppofita parallela plana Hypcrbolis ^ ^ Trianguli 
per Axem inuiccm coinciderent, quod fuppofitioni oppugnat: in* 
fertipfe quoddam aliud abfurdum a iam di<fto diuerfum, his vcr- 
bis [ Quod fi coincidant, flilfum fcqueturjeffc fupcrficiem illius li- 
ncasparuf curuajsequalcmfuperficiei lineae maiorisredae.] quo- 
rumfanc verborumfmeoquidemiudicio) nullus eft fenfus, qui 
propofitoapplicaripollit. &egoingcnue fateor mc nequaquam q^^j^^uj^^^ 
intelligere quaenam fit fuperficies illius lineac parua? curua?, neque roT^^ip^fius^'^ 
illa fupcrficies linca? vcGtx maioris,cui xqualis concludatur illa mi- Rabbi Sam- 
norislineaeparuaecuruaefuperficies. prorfusq; demum (vthocim 
perfedionum huiufce Demonftrationis figillumfit) ncfcio quid 
fibi vir ifte iam didis vcrbis volucrit . ipfe viderit an Dcus eum ab 
crroribus vendicarit^ quemadmodum iii fine huiufcc fua? Demon- 
ftrationis illnm dcpr^-catus eft . c autem de hac etiam Demon- 
ftrationc,eiusq; imperfc(5tionibus a nobis /atis fuperque di<Sta fint» 

Commentarij Francijci Baroctf Fmis. 



INDEX LOCVPLETISSIMVS 

EORVM, QVAE TOTO OPERE 

CONTINENT VR. 




f Z> M 7 71 D jf in GedfHetria TrtMcmsUki , & Thcoremata, 
qu£fmt,& curadmirandarocentur, fag. s 

^dmirandum Troblema. ibidetn 
^dmrandum aUud Tr&blrma. ihid» 
^dmirabileTytbagorlcumThcdrema, 
^dmirahik alfud Theorema. ij^i^* 
^dmirahilljfma omnium Geometricarum Tropofttionum, ^ ^ ^ i^i^* 
^ntiqni quomodo tres conicas fefiiones in tribiis coni ^^i formis inuenerint.io 
jipoUonius quomodo in vno quouis Cono f{eRo tres conicas SeHimes reperit, 15 
^^poUonijTerg^iMendumprimum. ijl 
^4poUonvj mendum fecundum^& tertium. 13* 
^4poUontj mendum quartum. f 3 3 

^peUonij DefeHus. ibid. 
^poUovij falfitates dujt. 1 3 4>^ ^ 3 ^ 

^ppluatio in Geometria quld jk. 28 
^utorum de prjecipuo Troblemate traeiantium erroref. 1 74 

^xiSy& fummitas conU^ fuferficiei dfummit^te^ & ^xi COni quo differat» 14 
^yixium,& DimetietittMVi diuerfagcneraapud ^poltoniHm. ^3 
^xis d Dimetiente qu9 differat. ibid. 
^xisvndedimur. ihid. 
^xi^,& Dimetiens quo differant fecundum ^poUofiitm. 3 4 

^xis^& Dimetiens in hac TraSiattone cur non difiinguantur. ibid . 



B^fis triangM duplex confiderati^. i p 

Bafis I\ecla cipud Mathemati^os quid fit . 100 



C^mpani reprehenfio . 4 j 

Campani limitatio cuiufdam communis fententis quomodo inteUigenda 
fit. , 4^ 

Cmdaniy& aliorum error de bafi conifcaleni . » 5 

Cardani duo errores de trianguitsper ^xem Coni. 1 8, dri 9 

Cardani 
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Cm-dAmdefeausp-mus. - ' ^ * ^^*' ' -^* - ' ^ 
Cardani logica noncum irnpreffa . ^ ° * 

Cardani dtfe^us feCHnduW ' 4 

CardanidcfeHus tertius. 
Calij Calcagnini erroY. ' ' 

Celcbrcs tres in Ceomctria operationes. ^ ^ 

Centri proprietas. ?J 
Centri Taraboles confiderationts. ^^'^* 
Circinus a uUo Tiene reptrtus ad defcribedas in plano tres conicas SeBiones. 29 
Circulum fecare quot modis reHd linea pojfit. ^ 
Ccnfutatiofaljarum opinicnum de Etymologiatrium Conicarum SeHionum. 26 
Cimmandinifaifa opinio de Etymologia trium conicarum Seciionum. 2 5 

Commentarius Francifci Barocifin textum ^abbiMoyfts .Aegyptij excerptum ex! 

capite 7 9 primi libri operis vocati Dire£ior dHbit^ium. 1 5 4 

Communes fententia. rr. ' v,>rVv«o^'^ i v* .\ ' ■ 4^ 

Conic£ fuperficieifHmmitas,& ^xis^ii comfmmitate.&^xiquo differat. 1 4 
Conicarum trium StHionum Etymologia . ^5 
Conicarum trium Setiionum nominum vera cauf^. * 7 

ConicaSe^iodupkx. 19>& 96 

Conorumtres ^ecies fecundumEuclidem. i5 
Conorum du£ fpecies fecundum ^pellonium. ibid , 

Conftderatio duplex bafts trianguli. ... . ^ ... 

CorreBio propofitionis quinquageftm^terti^tprimi Itbri conicorn sApoUoniij, 1 5 1 
CoroUarium Elementifecundi pofiti in principio operis . 53 
CoroUariumprim^ Demonflrationis pracipuiVroblematis. 
CoroUarium fecund^ DemonHrationis Troblematis prfcipui. 7 5 

(or^Uarium Lemmatis terti^ Dcmon^lrationis pr^cipui Troblematis. 8 2 

QoroUarium primum quarta Demonlirationis pr^cipui problematis. 1 4 S 

CoroUarium fecundum eiufdem . «4^ 
CeroUdrium tertium eiufdtm . 14^ 
CuT ^xisy& Dimetiens in hac Tra&atione non diHinguantur. 5 4 

CuY Euclides treSy^poUonius autem duas Concrum jpecics tradant. i § 

Cur Euclides retiam lineam circulum fecantem non definierit . ^ g 

Cur in conicis Se^ionibus alia DimetienteSy alij .Axes yocenttiY : & corpora qita 

tuor folidayquaa conicis SLciionibusgenerantur. 
CUY quadrata potentia fuorum laterum dicantur. 40 



DE defeHibus ^poUonij. i S 5 

De falfttatibus ^poUvnij, 1 5 4 

DefeBus in Geometria quid fit, 28 
Definitiones Trima . 12 

DcfinitiO" 
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Definitioms fecmdx, > ; • 

Definitiones exprimo Elemento conico quartd pracipuiTrobUmatisDcmonStra. 

tioni deferuiente emergentes, 
Demendis^poUonij, 

DemonHratio prima Trohlematis pr^cipui . S 7 

D emonHratio fecundaeiufdem . 
Demonflratio tertia eiufdem. 

DemonHratio quarta eiufdem. IJ7 
BemonHratio quinta eiufdem. 14^ 
Demonfiratio fcxta eiufdem. 1 5 1 

Demonfiratio feptima eiufdem . \* 
Demonfiratio oBaua eiufdem, 1 
Demonflrationona eiufdem. 

Demonllratio decima eiufdem. 1^4 
DemonHratio yndccima eiufdem. ^ 
DemSnflrattoduodecimaeiufdem. 

l^emonHratio tertiadecimay& rltima eiufdem pracipui Vroblematis. x^t 
DemonHratio de duabus lineis re6ia,& curua non coincidentibus, & magis fem^ 

per inuicem appropinquantibus in diuerfis planis yftd in eadem fuperficic coni^ 

ca. 88 
DemonHratio de duabus lineis curuis non coincidentibuSy& magis femper fibiin^ 

uicem proximantibus tum in eodemytum in diuerfis planis. 
Demonftratio diminuta,& obfcura Eutocij ^fcalonit^yde eiusque defetiibiis. toy 
Demonflratio alia Eutocij diminutay& imperfetU^de eiusq; defeHibus^ax imper» 

feciionibus. ^ ^ Ilf 

Demon^lratio dc duabus lineis curuisin eodem plano defcriptis nunquam coinci^ 

dentibuSy& femper fibimagis afpropinquantihuSyetiam ft ininfinitum prodt^ 

cantur, diuerfa ab alia fuperius poftta. , ^ * 

Demonftratio pracipui Vroblem^tis a I{abbi Samtou imperfeBhyohfcureque tradi 
* ta,& a F)\ancifco Barocio declaratayatque confutata. 2 59 

Dicatio Opcris . '" H 

Di6ium Jt^abbi Moyfis ^egyptij. " ^ ^ 

Digreffio circa Euclidis , & .Apollonij definitiones Conorumy& eorumpartikm. 

pag, 14 
Digreffio circa Etymologiam trium conicarum Sedtcnum. 25 
J^igrcJJio contra ^pollonium TcYgjcum . i J i 

Digrefflo contra yernerum. 175 
Digrefjio contra Cardanum. 1 80 

Digreffio contra Orontium. 1 9 a 

Digreffio contraVeletarinm 19 J 

Dilucidatio Libelli J\abbi Moyfs ^arbonenfis. 2 05 

Dimetiens ab ^xi quo difjcrat. 33 
Dimetien svnde dicatur, i^id. 
Dimetiensy& Uxis quo diffo-ant fccundum ollonium. , J 4 

^ m rimeticns, 



J!^tmet!ens,& kAxis cur in hac TraBatione nond iHinguantur. 5 4, 

Diuerfa genera Bimetkntiu,my& ^Axium apud ^poUonifm . 3 3 
jS>u£ConorumjpeciesfecHndum^poUonium. 

Duo CardaniEYYoresdetriangulisper.AxemConi \^y&\9 

Duflex confideratio bafis trianguli. 1 9 



E 



ELementum primum cx tribus in principio operis iemnfiratis. 49 
Elcmcntum fecundum ecrundem . 5 ^ 

Ekmsntum tertium eorundem , , , 

Elementaqu^dam conica quartx prdcipui Vroblematis Dev^onS^ri^tiQni defer^ 

uientia, . . 

Elementum conicum primumquartx pracipui Troblematis ^fif^^flrdfioni ^e^^ 
feruiens. , ; j ^,9^ 

Elementum conicum fecundum quartf pracipui VrobUmatis Demonflrationi de^. 

feruiens^ JPfr 
Etementum conkum tertium quart£ pr^cipui TrobUmat;is Denionnrationi ^cjeffi^ 
uiens^ 

EUipftsquidftt. ^ 20 

Error Cardani, & Miorum dt hafi coni Scalem, 1 5 

ErroYgrcuiffimus LaHantij Firmiani , & alioruw . 258 
Errorcs duo C^Ydani de triangulis per Uxem Coni . 1 1 9 

ErxorVappig^auiffimus. 

Errores ^Htorum de pracipuo Troblemate traBantium . 1 74 

Etymologia trium conicarum Seciionum . 3 J 

Euclides cur i cclam lineam circulum fecantem non definierit . 3 8 

Eutocij UfcalonitJC diminuta,obfcuraq; Demonflratioyde eiusquc defe^ibus. 107 
7S,iittic*j alia diminuta imperfeBaque Demonflratio^de eiusque defe^ibuSy ac «Jijt^ 

perfeclionibkS . IX i 

Eutocij Ufcalonitjc falfx opinio de Etymologia trium conicarum SeElionum. 2 5 
ExccffusinGeometriaquidftt, 28 
ExempUduoMatbematica,quibus confirmatur Mentis ab Imaginatione difcre-* 

pantia, zsi 
Expeditijfima via defcribendi duas lineas in eodem plano nunquam coincidentes^ 

ac femper fibi magis appYOpinquantes. z ^% 



FU^fttas prima UpoUonij. I J 4 

Falfttas fecunda UpvUonif. t j 6 

federici Commandinifalfa opinio de Etymologia trium conicarum Se5lionu. i f 
ligUYa oflendens inflYumentum a Francifco Barocio inuetum ad geno andos quQf- 
£Unqu€ conos^defcribendasque in ylano tres couicas Se5}i(^n€s. ^9 

Figura 
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'hiura iftendmChcmfniJiHhTimrcftrtnm 4d defcribcndafin p/mir« 

' conicas Sediones . ^ 

0 

^ Encra diuerfa Dln(ttientium,& ^xium^^fud jifoUomum. $ f 

VJT Qeometricarufn omnium propofnionHm admirabUiJJimd. • 

Gcorgij VaU^falfa of inio de Etymolo^ia trium conicarHm S ecttcmim • % 
Qfauifmus error Tapfi, 

H 

Hleronimi Cardanh^ aliorum error de Bafi C m S calenl . ^ ^ 

Hieronymi Cardani duo errores de trianguUs per ^xem Conu 1 5,cr 1 9 
Hieronymi Cardani falfa opinio de EtymQlo^ia trium eomearm SedmHm. «5 

Hieronymi Cardani defe^us primus, . ^ • 

Hieronymi Cardani logica nondum imprejfa. * " 

Hieronymi Cardani deftHus fecundus , * ^4 

Hieronymi Cardani defedus tertius. *o c q 

Hyperhole quid fit . * ' ^ 



t^cobi Teletarij primus error, J 
X laCohiTeletarij fecundus error, ' V* 

jacobiTeletarij tertius error, 



X laCohiTeletarij fecundus error. 
jacobiTeletarij tertius error, 
Jacobi Teletarij auartus,& quintus error. 



Jacobi Telctarijfextus^&fcptimuserror. »04 



jacobiTeletarij o(lauus,& nonus error. 
Jacobi Teletarij decimus error . 
Jacobi Teletarij vndecimuSy & vltimus error. 
Jmaginatio a Mente quo drfferat , 



jacobiTeletarijdecimuserror^* ^^^^ 

Jmaginationis operationes n J^^* 
JnmumentumafrancifcoBarocioinuentum ad generandot nuofcuMque Conos^ 



defcribendasciue in planO tres conicas Sediones, ^9 
Joannis yemeri prauus ordo, f 7 j 

J(?<««ww ^^wm defeHusJecundus, 1 7« 



^^antij rirmiani, & aliorum error grauijjfmu^. ^ f ^ 

latus Tranfuerfum forma.vel Tranfuerja linea quid fit. 99 

Lmma terti^ DemQniirationis pr<ecipui Trobkmatis, 1 ^ 

Hm 1 LemrM, 



L 
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lemmaprimi tlcmtnti conici quart£ pracipui Troblematis Demonfiraiiofti defer 



uientis . 93 
Lemma primum tertij Elementi conici quarU pracipui Vroblcmatis demonSlr^- 

tioni defetuicntii. 103 
Eemma fecundum tertij Elementi Conici quartig prxcipui Troblematis Demon^ 

^rationi deferuientis. 107 
Lemma tertium Elementi Conicitcrtij quartx pracipui Troblematis Demon^ra^ 

tioni defcruientis, 1 1 2 

Lemma vndccimx Demonfirationis prxcipui Troblematis, 166 
Lemma Demonflrationis tertiadecimije pracipui Troblematis, :i 7 

Lihelli B^bbi Hoyfts T^arbonen fts Dilu cidatio . 209 
Limitatio cuiufdam communis fententi^e d Campano tradita quomodo inteUigen' 

da fit , ^6 
Linea ex centro Hyperbolcs qu£ fit. 36 
Line£rcHxpotentia qu£ fit . 40 
Lineayad quampoffunt ordinatim duclx; ftue J{e^ayyel Latus B^clim forma quid 

ftt, 99 
Linea rcHa quot modis circulum fecarc pofiit , 1^6 
Linearum jpecies tres funtyf{e6la,CirculariSy & M ^a, 10 1 

Logica Cardani nondum imprejfa. 18 a 

M 

M^tcrix commod^ ad extrucndos Conos. 249 
Mathematica Exempla duo , quibus confirmatur Mcntis ab Imaginatione 
difcrepantia. 252 
Mendum primum ^poUonij. \ J i 

Mendum fecundum ^poUonij, 13Z 
Mendum tertium ^poUonij, ibid, 
Mcndutn quartum ^poUonij. 133 
Mens ab 1 maginationc quo differat» 2 ,j l 

Mentis operationes. 2 j l 

. Modtis reperiendi inConominimas di^antias liucarum non coincidentium y & 
femper fibi magis approptnquantium . 247 
Motus tres funt fpecies,I{etiuSyCircularis,& Miflus, 201 
. Moyfis B^bbi ^egyptij didum , . 6 

. Moyfis ^abbiT>{arbonenfis LibcUi Dilucidatio, 2.09 
: Moyfis 1{dbbi T^arbonenfis d efeHus primus. 231 
Moyfis I^abbi '^{arbonenfts dcfecius fecundus, 233 
Moyfis Rabbi TSlarbonenfis dcfctlus tertius. 2 1 2 

. Moyfts f{abbi J^arbonenfis Error/tue defeHus quartus , 246 
» . Moyfis J\^bbi ^egyptij textus ex capite 7 5 libriprimi Operis vocati Diredor du- 
hitantium d Fran cifco Barocio cxpofttus . : 2 5 1 

Operationes 
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O^Perdtiones tres celebres in Ceometria, . 
Operationes Mentir. ^ 
Operationes Imaginationis . 5 ^ 

Operis Suhie6iumy& Trop^fitHm. 
OperisOrdo. 
Qperis rtilitas. 

Operis Dicatio» * * 

,Orontifprirnfts,€rror. _ 
Qrontijfecundus^ac tertius error, 



iT) ^ppiMexandrinigrauiJfmus error . 

. 1 , Tarabole q^id fit. ^ 
Varaboles centri confideratiohes. ^ 
Telet^rif primus error. ^ 



Veletarij fecundus error. ^ 
Tcletarij tertius errpr. 
Yeietartj quartusy& quintus error. 

Teletifrij fextuSj&feptmus error. J 
Teletarij oBauuSy& nonus errory 

Teletanj decimus error. *®J 
Teletarij vndecimuSy& vltimus error, • 
Tetitiones. ^ 7 

Totentia re^x linex quxfit. . 4^ 

Troblemata, & Theoremata ^dmiranda in Geometria qu4> fint , & cur ita di^ 

cantur . ^ 

T/oblemata duo admiranda, ^ 

I Troblematis pr^cipui DemonHratio Trima. 5 7 
, ^roblematispracipui Demonftratio S ecunda . 
V Troblematis prxcipui DemonHratio Tertia, 
^^roblematispr^Qipui Dcmonfiratio Quarta. 

, Tpblematis pr^cipui DemonHrdtio Quinta . 1 4^ 

^ Troblematis p^jccipuiDcmonftratioSexta,\ '' ^5^ 

'^ Troblematis prjcclpui Demonflratio Septima . ^ 1 5 <^ 

^^ 'Problematispr^tcipiiiDemonHratioOHaua, ' 

^p!roblernatis prjcctpyii Dmqnftratio ^ona . l 

^ ^rohlematis prjccipui DemonBratio Decima . l ^4 
\\^;^Qblematis prxcipui DemonHratio yridecima , w^, v. 

' i^roblematis pr£cipui Demonftratio Duodecma . ' 2;i 

Treblematis pr£cipuiDemonBraii6'TeHiddecifita^& vltima. ^ * 

Tropofitionum omnium Geometricarum admirabiliffma. ^ ^ 

Tropofitum^ 
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f>ropofitumy& (uhieBum operit . 

•Proprietatescentri. . 0 w «vi^jhi ivai»i<oivn'rr V 

: rythai,ori(m admirabUe Thcorem4. isKohw^ V / 
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Qyadrata cur potcnttf fuorum latertm dicanttf . ■^'l ^ - ' 

QuomododiciumFskbil^oyfitMgyptJlfjH^^^t^&^m»^^ 
i^odifferantdejimior^cs^pollon., ab ««Wff^^fe^ftfftSlfSg 



o«o3IireM»/«mM»><»*.<ir.^x« conic^fuperficieUfHmmitatc^^xe Coni. 14 

■Sodl%Lusinvno^uouisConol^M^^^^^^ 
■Modo Campani limitatiocuiufdam (ommumsfemenM^mi^*lit. 
^votmoditrcHa linea (irculum fecare poffit, awA.vi>»-;,**fcfl/ft. 
Min (onicis Semonibus ali« vimeticntes,alii ^xes yomtwri^riltiaittorSQ- 
lida,(lH^d(oni(isSe{iionibHsgenerantur. , ii 

oZ fxl,&J>imtiensinba(Tramonenonm^^ . .34 

^^r rffJ-ip/wMW (ir(uhm f((antm non defimmt. J8 
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R^hhiMoyftsMgyptijdi^um. 
gitbbi Moyfts T^arboncnfis ItbeUi dtluttiatio . 
Kabhi Moyfn K^rbonenfis defedus mmuf, » 
Kabhi Hoyfts 'H.arbonenfts defeSiusf((undui , . *ii 
RabbiMoyfisnarbQnenfisdefemjterttu^ S4» 
^bbiMoyfisK^^rbonenfnerror.fiucdefem^^^^^ 

ZbbiMoyfis Jiegypiii textus ex eapite 73 fnmi Uhri dperti iitcit, mtmrdn- 

bitanttmiFrandfioBarodoexpofttus. ^ 
l^abbi SamtoH Dmonliratio frttdpui Vroblematit aFranctfco Baroao dedm- 

ta,at<{ue (onfutm, 

<jHid flt. ii>v ^al 

Rf Fafit apud Math(mati(os,^itidJit. 
^da linea (trculum qHot mdiisfe(«re'pi§,t, . 
HeprehenfiQCamfm, 
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*3 ratay& confutata . . 
Seaionum trium conicarum Itymologia . 

ScHionum trium conicarumnomtnumyer^cauf^* tf,&o4 

Seaioconicaduplcx. - 
Specie^ conorum tresfecundum Euclrdem . ^ > 

Specief conorum du£ fecundum jlpouomum, > 
SubieBumy&Tropojltumoperis. ^ . ^ •^u^A;4'pyat yjl 

Summitas,&^xisconic£fuperficiei,ifmmitate,^ 



yHeoremata,&TroblemataMmirandainGeometriaqu£fifU,&c^^^^ 

X cantur. ^ 
Theorema Tythagoricum admirabile . 
Theorema aliud admirahile . , • j 

Tranfuerfa linea,vel Tranfuerfumform^ Utus qutdjit. 
Tres Conorum^eciesfecundum Euclidem. 
Tres celebres in Ceometria operationes. 
Tres funt jpecies linearum reHa^circulariSy&mifta. 
Tresfuntjpeciesmotusreausycircularis.&miaus. ;,.^.retur 
Triangulum per Uxem Coni. vel ab jlxe Com quodfit, & cur Ha yOCCtur, 
Trianguli bafis confideratio duplex. 
Trium conicarum Seaionum Etymologia. 
Trium conicarumSeaionumnominumyird caufe. 
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\TEra caufsnminum conicarHmtriumSeaionum. 
^ rerneri prauus ordo . 
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Verneri defeaus primus, ^ 
Vemeridefeausfecundus. , . . - 

yU expeditifmadefcribendi duas lineasin eodem flano nHnfnam eom$id€ntes, 

acfemper f$bi magis apprapinquantes . 
rtUitoiOperii. 
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